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Hyrja

Matematika na rrethon nga ¢do ané. Q& né fémijériné e hershme, ende pa filluar shkollimin, t& gjithé njerézit
ballafagohen me shumé koncepte, nocione dhe veprime matematikore, té cilat u ndihmojné atyre té zgjidhin
probleme té ndryshme né jetén reale. Té numéruarit, krahasimi i sasive, veprimet e mbledhjes dhe té zbritjes
qé realizohen gjaté blerjeve, zbatimi i algoritmeve pér kryerjen e veprimeve té mbledhjes dhe zbrigjes, si dhe
veprimeve né lojéra té ndryshme, llogaritjet e rezultateve pér té caktuar fituesin, identifikimi i formave dhe
trupave té ndryshém gjeometriké etj., jané vetém disa nga veprimet matematikore me té cilat ballafaqohet
secili fémijé qé né fazat e hershme té zhvillimir ¢€ dj.

Me fillimin e shkollimit, té gjitha kéto veprime fillojné té kristalizohen né léndén e matematikés dhe té pér-
doren pér té kuptuar nocione dhe veprime té reja. Qasja sistematike dhe e strukturuar e 1éndés sé matematikés
ndihmon nxénésit qé té kuptojné mé lehté edhe 1éndét e tjera, si dhe t€ zgjidhin pa véshtirési probleme nga jeta
reale. Kjo i jep peshé nevojés qé tek nxénésit té kultivohet déshira pér ta mésuar matematikén qé né shkollén
fillore, né ményré gé kjo t'iu shérbejé né shkollimin e mévonshém dhe né jeté.

Duke pasur parasysh qé shkollimi fillor né Kosové éshté shndérruar nga shkollimi 4 vjecar né até 5 vjegar pa
béré paraprakisht njé pérgatitje adekuate té mésimdhénésve klasoré pér léndén e matematikés, si dhe duke
ditur se ekziston njé heterogjenitet pér sa i takon kualifikimit t& mésimdhénésve klasoré, Agjencia Gjermane
pér Bashképunim Ndérkombétar (GIZ) né bashképunim me Qendrén pér Arsim té Kosovés (KEC) identifi-
kuan nevojén pér pérgatitjen e njé programi té trajnimit “Matematika dhe mésimdhénia e matematikés pér
klasat 1-5”, me ané té té cilit do té béhej aftésimi i mésimdhénésve klasoré pér té sqaruar sa mé miré nocionet
matematikore nxénésve té shkollave fillore, si dhe ményrat efikase té zgjidhjes sé problemeve né kété 1éndé. Njé
iniciativé e tillé e GIZ dhe KEC u miréprit nga Ministria e Arsimit, Shkencés dhe Teknologjisé (MASHT),
sepse u pa qarté se programi i tillé do té ishte njéri nga programet me karakter té theksuar léndor pér zhvillimin
profesional t¢ mésimdhénésve né Kosové.

Pér té pérgatitur njé program cilésor q¢ do t'u shérbente nevojave t& mésimdhénésve, GIZ né bashképunim me
KEC organizuan njé punétori me eksperté té 1éndés sé matematikés, mésimdhénés klasoré, drejtoré shkollash
dhe prindér né té cilén identifikuan problemet me t cilat ballafagohen mésimdhénésit klasoré né shtjellimin e
temave té caktuara né léndén e matematikés. Nga punétoria doli sugjerimi q& programi i trajnimit “Matema-
tika dhe mésimdhénia e matematikés pér klasat 1-5” duhet té pérmbajé dy pjesé: pjesén pérmbajtésore (akade-
mike) nga lénda e matematikés pér shkak té nevojés sé¢ disa mésimdhénésve qé té kristalizojné njohurité rreth
koncepteve dhe veprimeve matematikore, si dhe pjesén metodologjike, e cila do t& udhézojé mésimdhénésit
pér pérdorimin e metodave, teknikave dhe strategjive té reja gjaté shtjellimit té temave té ndryshme né kété
léndé. Pikérisht, pér té plotésuar nevojat e t€ gjithé mésimdhénésve klasoré pér té sqaruar me sukses temat e
ndryshme né matematiké, si nga aspekti pérmbajtésor (akademik) ashtu edhe nga aspekti metodologjik, éshté
pérgatitur udhézuesi qé keni né doré “Matematika dhe mésimdhénia e matematikés pér klasat 1-5”.

Ky udhézues fillon me pjesén akademike, e cila pérmban 6 kapituj té renditur né ményré sistematike duke
filluar nga bashkésité, numrat natyroré, thyesat, matjet e masat dhe duke pérfunduar me pjesén e gjeometrisé
dhe punén me & dhéna. Kjo éshté béré me qéllim qé né udhézues té pérfshihen t¢ gjithé kapitujt qé jané
pércaktuar né Kornizén e Kurrikulés sé re t& Kosovés. Shtjellimi i temave né kuadér té kapitujve éshté béré né
ményré té€ kujdesshme duke marré shembuj t€ shumté dhe detyra té llojllojshme me géllim té konkretizimit sa
mé té madh t€ koncepteve t€ prezantuara. Po ashtu, jané pérdorur edhe figura, tabela, diagrame dhe grafiké qé
kané pér qéllim té béjné t& dukshém informacionin e paragitur dhe t& ndihmojné né zgjidhjen sa mé té lehté
té detyrave té ndryshme. Autorét jané kujdesur qé né shijellimin e temave té zgjedhin shembuj nga jeta reale té
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cilat jané né pérputhje me interesimet e nxénésve né kété moshé. Né disa raste autorét kané shtuar edhe ndonjé
temé interesante, e cila u dedikohet atyre qé kané interes té mésojné mé shumé né matematiké dhe qé temat e
tilla mund ti punojné me nxénésit e tyre gjaté aktiviteteve extra-kurrikulare.

Pjesa e dyté e udhézuesit pérfshin aspektin metodologjik té shtjellimit té 1éndés sé matematikés. Kjo pjesé né
fillim pérmban informacion té pérgjithshém lidhur me metodologjiné bashkékohore té mésimdhénies dhe
té té nxénit, si dhe karakeeristikat e zbatimit té saj né léndén e matematikés. Réndési e veganté i éshté kush-
tuar shtjellimit € strukcurés ERR (Evokim, Realizim i kuptimit, Reflektim) t& organizimit t& orés mésimore,
hartimit t& rezultateve té t& nxénit, si dhe ményrés sé vlerésimit t& nxénésve. Né vazhdim jané dhéné nga 2-3
mésime model pér secilén nga klasat 1-5, si dhe njé model testi pér klasén e pesté. Modelet e mésimit jané
pérgatitur pér secilin nga 6 kapitujt e dhéné né pjesén e paré. Kjo éshté béré me qéllim qé té tregohet se me-
todologjia bashkékohore mund té zbatohet né t€ gjitha disiplinat matematikore, si né aritmetiké, gjeometri,
puné me & dhéna, etj. Modelet jané pérgatitur pér té shérbyer si udhézues praktik pér mésimdhénésit qé
déshirojné té zbatojné metodologjiné bashkékohore né klasat e tyre. Ndérsa, pérmes modelit t€ testit synohet
té konkretizohet informacioni i dhéné lidhur me pérgatitjen sa mé cilésore té testeve.

Katér kapitujt e paré t& udhézuesit qé pérfshijné temat pér bashkésité dhe relacionet, numrat natyroré dhe
veprimet me ta, thyesat, matjen dhe masat, si dhe mésimet model pér thyesat qé tregojné té njéjtén pjesé té
njé térésie dhe prerjen e bashkésive jané hartuar nga Dr. Sc. Qamil Haxhibegiri. Kapitujt qé pérfshijné temat
nga gjeometria dhe puna me té dhéna, si dhe mésimet model pér kéndin, katérkéndéshin dhe paraqitjen e té
dhénave me diagram jané pérgatitur nga Mr. sc. Ramadan Limani, ndérsa pjesa e pérgjithshme metodologjike
e udhézuesit, sé bashku me mésimet model qé nuk jané pérmendur mé sipér, si dhe modeli i testit jané pér-
gatitur nga Mr. sc. Melinda Mula.

Udhézuesi “Matematika dhe mésimdhénia e matematikés pér klasat 1-5” éshté pérgatitur pér té shérbyer si
material bazé pér organizimin e trajnimeve nga GIZ pér aftésimin e mésimdhénésve klasoré pér té sqaruar me
korrektési nocionet dhe kuptimet matematikore, si dhe pér té zbatuar metodologjiné bashkékohore t& mésim-
dhénies dhe té t& nxénit né klasat e tyre. Ményra sistematike dhe e qarté e prezantimit té informacionit bén qé
ky udhézues té pérdoret edhe nga mésimdhénésit gé nuk kané mundési té pérfshihen né programin e trajnimit,
mirépo jané té interesuar té pérfitojné njohuri nga matematika dhe mésimdhénia e saj, si dhe nga studentét e
profileve arsimore, hartues t librave shkolloré dhe té testeve pér kété nivel t& shkollimit.

Prishting, Autorét
Dhjetor 2011



MATEMATIKA DHE MESIMDHENIA E MATEMATIKES
UDHEZUES PER KLASAT 1-5

8

Programi - Matematika dhe Mesimdhenia
e Matematikes per klasat 1-5

Synimi i Programit té trajnimit:

Aftésimi i mésimdhénésve t€ klasave 1-5 pér pérvetésimin e njohurive matematikore me synim té ngritjes sé
rezultateve té t€ nxénit né kété nivel té arsimit.

@ QELLIMET E PROGRAMIT:

Me pérvetésimin e kétij Programi pjesémarrésit duhet té jené né gjendje:

O Té& konceptojné matematikén si njé 1éndé qé studion format hapésinore dhe raportet sasiore.
O Té sqarojné koncepte, rregulla dhe procedura pér zgjidhjen e detyrave té ndryshme né kété
léndé pér nivelin 1-5.

O Té& konkretizojné nocionet matematikore me shembuj nga jeta praktike duke mishéruar idené
se matematika ka zbatim té jashtézakonshém né jetén reale.

O Té identifikojné dhe pérdorin lidhjet qé ekzistojné brenda léndés sé matematikés pér zgjidhjen
e detyrave t€ ndryshme, si dhe lidhjet me fushat e tjera.

O Té pérdorin formula, diagrame, paraqitje grafike, etj. pér zgjidhjen e detyrave ¢ ndryshme.

O Té ndihmojné zhvillimin e inteligjencés logjike-matematike te nxénésit, e cila i ndihmon ata
pér & kuptuar mé miré gjérat qé na rrethojné.

O Té zbatojné metodologji té reja t&¢ mésimdhénies gjaté shtjellimit té pérmbajtjeve matematikore.

Grupi i synuar

Ky program i dedikohet mésimdhénésve té shkollave fillore té nivelit 1-5 me fokus t€ vecanté né njohuri
matematikore. Po ashtu, programi mund té jeté i dobishém edhe pér mésimdhénésit e ardhshém té kétij niveli.

Programi ka gjithsej 50 oré.
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Profili i Kompetencave te Mesimdhenesve

Ministria e Arsimit, e Shkencés dhe e Teknologjisé ka pérgatitur profilin e kompetencave qé njé mésimdhénés
duhet té keté. Me anén e Programit “Matematika dhe mésimdhénia e matematikés pér klasat 1-5” synohet té
zhvillohen té mésimdhénésit kompetencat qé kané t&é béjné me Metodologjiné dhe Pérmbajtjen akademike.
Né tabelén e méposhtme éshté dhéné pérshkrimi i profilit té kompetencave té kategorive té pérmendura, té
aporvuara nga Késhilli Shtetéror pér Licensimin e Mésimdhénésve.

METODOLOGJIA

KOMPETENCA KOMPETENCA
MO1 Pershtate mesimdhéenien dhe mesimnxenien : M02 Merr parasysh kontekstin
Pershtatja né kontekst té méesimdhénies, Aplikimi i personal té nxeénésve dhe
Din te analizoje shume faktore né té njejten : kontekstit situatat mesimore
kohe personal U ndihmon nxenésve me
Din te reagoje dhe té marré vendimin e probleme personale brenda
duhur né situata té ndryshme duke marre kufijve té aftésive/mundésive
vendime te arsyeshme pér praktiken e profesionale
mésimdhenies dhe pér té mesuarit e
nxenesve
Din té reagoje né ményren e duhur né
rrethana té ndryshme
M03 : Eshté ne gjendje te shpjegoje géllimin : M04 : Eshté i/e vetédijshme
Planifikimi . e planifikimit te aktiviteteve te : Plotesimi | : per nevojat e nxenesve
. gjithémbarshme afatshkurtra, afatmesme  : nevojave té  : pér siguri fizike, sociale,
: dhe afatgjata : nxénésve  kulturore e psikologjike
: Eshté ne gjendje ta zbertheje kurrikulumin : Din si t'i angazhojé nxenésit
: dhe rezultatet e déshiruara né aktivitete te : né krijimin e rutinave ditore
: pershtatshme , kuptimplota pér nxenesit : efektive né klasé
: Eshté ne gjendje te ndryshoje planet e : : Din si dhe kur té zbatoje
: punés per ti pershtatur aktivitetet mésimore : : strategji té ndryshme
: me nevojat dhe interesat e individéve dhe : menaxhuese gé kané
: grupeve te nxénésve : té bejné me ruajtjen e
: Eshté ne gjendje te zbatoje dhe pérshtaté : atmosferés mésimore, dhe
: planet e punes dhe aktivitetet mesimore : gé minimizojné pengesat né
: me nevojat dhe interesat e individéve dhe : té mésuarit e nxénésve
: grupeve te nxeénésve :
M05 Respekton dinjitetin njerézor te nxénésve M06 Njeh nje gamé te gjeré te
Respekti Din te krijoje, me nxenés té ndryshem, Diagnostifikimi | qasjeve dhe strategjive
marrédhenie pozitive nxenés-mésimdhénés i strategjive mésimore té pérshtatshme
gé karakterizohen me respekt, besim dhe mesimore pér nivelet e arsimit dhe

harmoni reciproke

disiplinat lendore

Din cilat strategji jane

te pérshtatshme péer

te ndihmuar nxénés te
ndryshém te arrijné rezultate
te pritshme

9
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M07 : Njeh dhe aplikon njé repertor té gjeré : M08 : Posedon njohuri té thella
Posedimi i : metodash dhe strategjish té praktikes se  : Pérdorimi i : pér metodat e ndryshme
njé repertori : mésimdheénies : nje repertori  : te mesimdhenies dhe péer
strategjish : : metodash : ményrat e organizimit té
: : mesimit
M09 Ofron nje shumeéllojshmeri té aktiviteteve M10 Perdoré njé shuméllojshmeri
Inkorporomi meésimore per plotésimin e nevojave té te Perdorimi metodash pér angazhimin e
i aktiviteteve gjithé nxénésve duke pérfshire nxénésit me : i shume Nxeénésve neé mesim permes
mésimore nevoja té veganta metodave bashkepunimit
M11 : Kupton funksionin e te gjitha teknologjive ~ : M12 : E din se té mésuarit e
Perdorimi i : dhe mijeteve (tradicionale/elektronike) pér  : Pérdorimi i : nxénésve thellohet pérmes
materialeve pér : mésimdhénie dhe mésimnxénie : burimeve nga : pérfshirjes se burimeve
mesimdhénie  : Din si té perdoré dhe si té angazhoje : shtepia dhe  : shtepiake dhe té komunitetit
dhe : nxénésit né perdorimin e ketyre teknologjive : komuniteti : Din si ti identifikojé burimet
meésiomnxenie  : per té prezantuar permbajtjen, per te i : relevante per objektivat e
. komunikuar me té tjerét né menyré efektive, : : mesimdhénies dhe mésim-
: pér té gjetur dhe siguruar informacione, : nxénies
: per hulumtime, pér perpunim té tekstit, : Din si ti inkorporojé kéto
: pér menaxhim té informacionit, dhe pér té : burime né mésimdhénie dhe
: regjistruar/mbajtur shénime : ne té mesuarit e nxenésve
M13 Kupton se ekzistojné modele té ndryshme M14 Posedon shkathtési
Perdorimi i te mesimdhénies dhe mésim-nxenies Perdorimi per vézhgim, analizé
modeleve te dhe metoda té ndryshme pér nxitjen e té i nivelit te dhe interpretim pér ta
meésimdhenies  : mésuarit larte te te pershtatur planifikimin dhe
menduarit méesimdhenien me nevojat e
grupit té nxénésve dhe me
situaten
M15 : Zhvillon shkathtési te te menduarit té nivelit : M16 : Balancon metodat
Zbatimi i - te larte : Balancimi i : tradicionale dhe te reja
Taksonomisé sé : : metodave : té mésimdhénies dhe te
Bloom-it i : : vleresimit
M17 . Kupton si funksionojné grupet e nxénésve i M18 - Eshté ne gjendje te krijoje
Kuptimi i - dhe njeh strategji pér nxitjen e funksionimit : Ekspozimii  : njé ambient stimulues né
sjelljes sé  efektiv te tyre © punés : klasé duke ekspozuar punén
grupeve © e nxénésve, modele, piktura
: et
i ¢ Pérfshin nxénésit né procese té M20 ¢ Vepron si lehtésues i te
Angazhimii : vendimmarrjes dhe éshté konsistent né : Roli lehtésues : nxenit
kontributit t& praktike. : :
nxenesve X .
M21 Krijon pérvoja mésimore kuptimplota péer M22 Din si t'i thjeshtoje konceptet
Arritja e nxenésit Perdorimi komplekse deri né nivelin
lidhshmeérisé i gasjeve e nevojshém per grupin e
gjeneruese caktuar té nxénésve

M23
Thjeshtesimi i
koncepteve

: Ka njohuri pér ményrat e thjeshta té !
meésimdhenies dhe mésim-nxenies sé léndés
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KOMPETENCA KOMPETENCA

PAO1 Eshté gjithmoné aktual né fushén : PAQ2 Eshté ne hap me zhvillimet dhe
Re genit (éndore té tij/saj Te genit ndryshimet né fushén pérkatese te
né hap me Perfundon me sukses njé program : aktual specializimit
specializimin formal studimor qé demonstron té

kuptuar te thellé te permbajtjes

né njé ose mé shume fusha te

specializimit apo disiplina léndore

sipas sistemit arsimor né shkollat

e Kosovés
PA03 : Posedon njohuri té thella : PAO4 : Din ku té gjejé dhe si té sigurojé njohuri/
Ruajtja e te : akademike pér fushat e * Hulumtimi  : ekspertizé pér lénden kur éshté e
kuptuarit té : specializimit : : nevojshme
thells ] ]
PAQS Ka njohuri per lidhjet e lendés me
Zbatimi lendet tjera dhe pér rendesing e

saj né jeten e perditshme si dhe
per zbatimet
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|. Bashkesite dhe veprimet me to

Kuptimi i bashkésisé éshté kuptim themelor né matematiké né mbéshtetje té té cilit ndértohet pothuajse e
téré matematika bashkékohore. Qé né hapat e paré té njohjes me koncepte matematikore fémija vihet para
njé zgjedhjeje: ta njohé botén pérmes numrave apo pérmes gjérave qé jané té njohura pér té. Pérvoja tregon
se kuptimi i bashkésisé éshté mé i afért pér fémijén e moshés sé hershme sesa kuptimi i numrit dhe i veprimit
me numra. Késhtu, bashkésia e librave nuk éshté tjetér vetém se njé grumbull objektesh qé ndodhen né ¢antén
shkolore té secilit nxénés, bashké me grumbuj té tjeré si: bashkésia e fletoreve, bashkésia e ngjyrave té drurit,
bashkésia e lapsave, etj. Kjo aférsi e kuptimit me situatén né té cilén ndodhet nxénési bén té mundur qé pika
nsimétare pér ta njohur matematikén té jeté pikérisht kuptimi i bashkésisé.

Dallimi i vetive té pérbashkéta té objekteve qé do t&€ quhen elemente té njé bashkésie, nuk éshté gjé tjetér vetém
se shfrytézim i pérvojés qé ka akumular fémija né vitet e para té rrités sé vet. Kjo bén té mundur t¢ ndérlidhen
né mes vete objektete q¢ duam t'i béjmé bashkeé pér ¢farédo arsye, si dhe ato qé u takojné bashkésive t& ndry-
shme, por kané veti té pérbashkéta. Késhtu, veprimet me bashkési i paraprijné veprimeve me numra, sa do qé
fémija mund ¢'i béj ato né ményré té pavetédijshme.

1.1. Kuptimi i bashkesise. Elementet e bashkesise

Kuptimi i bashkésisé nuk pérkufizohet, por megjithaté, bashkésia mund té shihet si térési e objekteve qé e
pérbéjné (formojné) até. Kuptimi i bashkésisé mé sé miri sqarohet me anén e shembujve.

© SHEMBULLI 1.

a) Bashkésia e zanoreve t€ alfabetit t& gjuhés shqipe.

b) Bashkésia e numrave natyroré mé t&é médhej se 4 ¢ mé té vegjél se 10.
¢) Bashkésia e shkronjave t€ fjalés “abetarja”.

¢) Bashkésia e ditéve té javés.

d) Bashkésia e muajve té vitit.

Objektet qé e formojné bashkésiné i quajmé elemente té asaj bashkésie. Bashkésité i shénojmé me shkronja té
médha té alfabetit (A, B, C, G, D, ...) kurse elementet e tyre me shkronja t& vogla té alfabetit (4, 4, ¢, ...). Né
qofté se objekti a i takon bashkésisé A, shkruajmé # € A dhe e lexojmé # éshté element i bashkésisé A ose
a i takon bashkésisé A. Faktin qé objekti a nuk i takon bashkésisé A e shénojmé a ¢ A dhe e lexojmé a nuk
éshté element i A-sé, ose a nuk i takon A-sé.
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© SHEMBULLI 2.

Nése me A, B, C, C, D ishénojmé, pérkatésisht, bashkésité nga shembulli 1,a),b),c),¢) dhe d), atéheré:

a) Elementet e bashkésisé A jané shkronjat a, ¢, &, i, 0, u, y, késhtu qé mund té

shénojmé a€ A, ec A,écAjicA,oeA,uceAyeApor beg A deA feA

b) Elementet e bashkésisé¢ B jané numrat 5, 6,7, 8,9, késhtuqé 5 € B,6 € B,7 € B,
8e€B,9eB; porleg B,3¢ B, 11¢ B, 15¢ B.

¢) Elementet e bashkésisé C jané shkronjat a, b, e, t, a, 1, j, a. Prandaj,a € C,b € C,
eeC teCreC jeCGporueCzegCpegC.

¢) Elementet e bashkésisé C jané ¢ héné , e marté , e mérkuré, e enjte, ¢ premte, e shtuné, e diel, d.m.th. e
héné € C, e marté € C, e merkuré € C, e enjte € C, e premte € C, e shtuné € C, e diel € C; por janari &

C, maji & C, korriku & C.

d) Elementet e bashkésisé D jané janari, shkurti, marsi, prilli, maji, qershori, korriku, gushti, shtatori, tetori,
néntori, dhjetori. Késhtu, janari € D, shkurti € D, marsi € D, prilli € D, maji € D, qershori € D, korriku
€ D, gushti € D, shtatori € D, retori € D, néntori € D, dhjetori € D; por, e marté ¢ D, e enjie ¢ D, e
diel ¢ D.

Dallojmé kéto ményra té dhénies sé bashkésive.

*  Dhénia e bashkésisé me anén e emértimit — béhet duke shénuar (emértuar) elementet e saj
brenda kllapave gjarpérore { } dhe duke i ndaré ata me presje.

© SHEMBULLI 3.

Bashkésité nga shembulli 1 shénohen késhtu :

a)A={a,¢,é,i,0u,5}; b) B=1{5,6,7,89} ¢ C={a,b,¢, 1,1, j};

©) C= e héné, e marté, e merkuré, e enjte, e premte, e shtuné, e diel};

d) D = {janari, shkurti, marsi, prilli, maji, qershori, korriku, gushti, shtatori, tetori, néntori, dbjetori}.

Kjo ményré e shénimit (dhénjes) sé bashkésive éshté e pérshtatshme né rastin kur bashkésia nuk ka numér té
madh elementesh. Nése déshirojmé ti shénojmé elementet e njé bashkésie té pafundme né ményré eksplicite (té
dukshme), atéherg, pas shénimit € disa elementeve té saj vendosim tri pika té cilat tregojné se procesi i shénimit
té elementeve té asaj bashkésie (sipas njé ligji (rregulle) ) vazhdon né pafundési. Késhtu p.sh. me:

{1,2,3,4,...},{1,3,5,7,...}, {2,4,6, ...}, {3,6,9,12, ...}

shénohet , pérkatésisht, bashkésia e té gjithé numrave natyroré, bashkésia e té gjithé numrave tek, bashkésia e té
gjithé numrave cift dhe bashkésia e té gjithé shuméfishave t&€ numrit 3.

Po ashtu, vérejmé qé né shénimin e bashkésisé C té shkronjave t¢ fjalés “abetarja” shkronja a éshté shénuar
vetém njé heré (e jo tri heré sa paraqitet né fjalén “abetarja”). Pra, né shénimin e bashkésisé njé element shéno-
het vetém njé heré (d.m.th. nuk béhet pérséritja e elementeve). Po ashtu, né shénimin e bashkésisé radbitja
apo vendndodhja e elementeve nuk ka rendési. Késhtu, p.sh.

{a,be,t,r,jh{a, be,tba,nja), (be,rnaj, 8, itea g b aert

13
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paragesin té njéjtén bashkési — bashkésiné C'té té gjitha shkronjave té fjalés abetarja. Me marréveshje, bashkésiné
e tillé do ta shénojmé C=1{a, b, ¢, j, » 2 duke mospérséritur shénimin e elementeve t€ njéjté dhe duke ruajtur
radhitjen alfabetike t& shkronjave (ndonése kérkesa e fundit nuk &shté e domosdoshme por béhet pér shkaqe
estetike).

2. Dhénia e bashkésive me anén e pérshkrimit - béhet duke shénuar brenda kllapave gjarpérore njé shkronjé
(qé shénon elementet e bashkésisé) pas té cilés vendosen dy pika vertikale ose njé vijé vertikale dhe pastaj pér-
shkruhet vetia e pérbashkét Ve elementeve té asaj bashkésie. Shénimi i tillé ka kété formé:

foc: V(0)} ose fx| V(x)}.

«,»

7 ose “|” lexohet “#¢ tillé g¢” kurse V(x) lexohet “(elementi) x e ka vetiné V7, ndértkaq {x: V(x)} ose
{x| V(x)} lexohet “bashkésia e elementeve x (té tillé) qé e kané vetiné V. Né vend té shkronjave x dhe V' mund té
shénohen c¢farédo shkronjash tjera.

© SHEMBULLI 4.

Bashkésité A, B, C, C, D nga shembujt e méparshém mund t€ shénohen késhtu:

a) A ={x: x ébhté zanore e alfabetit toné};

b) B={a:ae N dhe 4 <a<10}

ose B={a e N: 4<a<10} (N &hté bashkésia e numrave natyroré).

©) C={x| x &shté shkronjé e fjalés “abetaria™}; ¢) C={y:yéshté dité e javést; d) D = {x| x éshté muaj i vitit}

3. Dhénia e bashkésisé me anén e diagramit té Venit — béhet duke shénuar elementet e saj brenda njé vije
té mbyllur né rrafsh (p.sh. elipsi, rrethi, drejckéndéshi, trekéndéshi, etj). Bashkésite A, B, C, € dhe D nga

shembujt paraprak té paraqitura me diagramin e Venit duken késhtu:

¢

D ®Janar @®Korrik
®Shkurt ®Gusht
®Mars © S!\tator
® Prill ® Tetor

® Maj ® Néntor
® Qershor @ Dhjetor

Fig. 1.

© SHEMBULLI 5.

Bashkésité A dhe B jané dhéné me diagramet e Venit né Fig. 2. Té shénohet se cilét elemente i takojné
atyre bashkésive e cilét nuk iu takojné.
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acAaeBleA 1¢B3cA3eB becA beB,

ceBc¢gAdeBdeAd4eBdeAxeAxeByeAdyeB

ox oy

Fig. 2

Bashkésia e cila nuk ka asnjé element quhet bashkési e zbrazét ose bashkési boshe dhe shénohet me .

© SHEMBULLI 6.

a) Bashkésia 4 e té gjithé njerézve té gjallé té lindur né vitin 1840 &shté e zbrazét, d.m.th. A = &, sepse
asnjé njeri i lindur mé 1840 nuk éshté i gjallé.

b) Bashkésia B e té gjitha qyteteve t& Kosovés me mé shumé se 1 000 000 banoré éshté e zbrazét sepse
asnjé qytet i Kosovés nuk i ka mé shumé se 1 000 000 banoré; pra B= .

¢) Bashkésia C e muajve té vitit qé kané 25 dité éshté bashkési e zbrazét, C =, sepse asnjé muaj nuk i
ka 25 dité.

¢) Bashkésia C' e njerézve qé jetojné né Héné éshté e zbrazéy; ¢'= .

Me n(4) do té shénojmé numrin e elementeve té bashkésisé A. Eshté e qarté qé¢ n(D) = 0. A quhet bashkési
e fundme nése A = & (d.m.th. nése n(4) = 0) ose nése ekziston numri natyror 7 i tillé qé n(4) = n; né té
kundértén, nése nuk ekziston asnjé numér natyror i tillé q¢ 7(A) = n, A quhet bashkési e pafundme. Me fjalé
té tjera, A éshté bashkési e fundme (e pafundme) nése pérmban (nuk pérmban) numér té fundém elementesh.

© SHEMBULLI 7.

Bashkésité A ={a, b, c, d}, B= {3, 6,9, 12, 15, 18} jané té fundme sepse 7(A) =4 dhe

n(B) = 6 . Bashkésia C'e numrave mé t& médhej se 7 dhe mé té vegjél se 3 éshté e zbrazét (C= D) dhe,sie
tillg, éshté e fundme. Ndérkaq, bashkésia N e té gjithé numrave natyroré, bashkésia Z e té gjithé numrave
té ploté, bashkésia T e té gjithé numrave tek jané té pafundme (sepse nuk ekziston asnjé numér natyror

n i tillé gé n(N) = n, n(Z) = n, n(T) = n).

© SHEMBULLI 8.

Bashkésia A éshté dhéné me diagramin e méposhtém t€ Venit:

15
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Elementet e saj jané lulja (), fletorja (f) dhe kutija e lapsave (k); prandaj bashkésiné e tillé e shénojmé késhreu:
A ={lulja, fletorja, kutija e lapsave} ose A ={}, f; k}. Pra, lulja €A, fletorja € A, kutija ¢ lapsave € A. N&é kutiné e
lapsave ndodhen tre lapsa: lapsi i kuq (/)), lapsi i kaltér (/) dhe lapsi i zi (1), késhtu qé kutija e lapsava (#) mund
té shihet si bashkési e kétyre tre lapsave, d.m.th. #={/, /, }. Duke pasur parasysh kété, bashkésiné 4 mund ta
shénojmé edhe késhru : A ={/, £, {/, L, }}.Béhet pytja: A éshté lapsi i kuq (1) element i bashkésisé A ? Pérgjigja
éshté jo: [ ¢ A. Por, lapsi i kuq /, éhté element i kutisé sé lapsave £ e kjo e fundit éshté element i bashkésisé
A. Pra, [ € kdhe k € A, por [ gA. E njéjta gjé¢ mund t€ thuhet edhe pér lapsin e kaltért /, ose pér lapsin e zi /,.

1.2. Nenbashkesia. Bashkesite e barabarta.

Bashkésia A quhet nénbashkési e bashkésisé B, dhe shénojmé A ¢ B, né qofté se ¢do element i bashkésisé A
éshté element i bashkésisé B; né kété rast themi, po ashtu, qé B éshté mbibashkési e bashkésisé A dhe shénojmé
B> A. Pra:

A C B atéheré dhe vetéem atéheré kur pér ¢do x€ A, vlen x € B.

Né té kundértén, nése ekziston té pakeén njé element i bashkésisé A qé nuk éshté element i bashkésisé B themi
qé A nuk éshté nénbashkési e bashkésisé B (ose, B nuk éshté mbibashkési ¢ bashkésisé A) dhe shkruajmé
AZL B. D.m.th.

A L B atéheré dhe vetém atéheré kur ekziston té paktén njé x<A dhe x ¢ B

Fig. 4. Fig. 5.

Né figurén 4 me anén e diagramit té Venit éshté paraqitur nénbashkésia A e bashkésisé B.

© SHEMBULLI 9.

a) Nése A = {Agimi, Hana, Zana, Besniku} &éshté bashkésia e fémijéve t€ njé cifti bashkéshortor, atéheré bashké-
sia V' = {Hana, Zana} e vajzave dhe bashkésia D = {Agimi, Besniku} e djemve t€ atij ¢ifti bashkéshortor jané
nénbashkési té bashkésisé A, d.m.th. V< A dhe D < A.

b) Nése A = {a, b, ¢} dhe B = {a, b, ¢, d, ¢}, atéheré A < B sepse ¢do element i bashkésisé A éshté
element edhe i bashkésisé B. Por, BZ A sepse p.sh. ekziston d € B itillé q¢ d ¢ A (ose, ekziston e € B dhe
e ¢ A). (Shih edhe diagramin e Venit né Fig. 5)

c) Bashkésia T = {1,3,5,...} e t€ gjithé numrave natyroré tek &éshté nénbashkési e bashkésisé
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N={1,2,3,4,...} t& t€ gjithé numrave natyroré, d.m.th. T'c N. Mirépo, N nuk éshté nénbashkési e bashkésisé
T dm.th. NET, sepse p.sh. 2 € N, por 2 ¢ T. Po ashtu, bashkésia C = {2,4,6, ...} e t& gjithé¢ numrave
natyroré cift &hté nénbashkési e bashkésisé N, d.m.th. C < N.

¢) Meqé ¢do bashkési A i pérmban t€ gjithé elementet e saj, pérfundojmé se ajo éshté nénbashkési e vetvetes,
d.m.th. pér ¢do bashkési 4 vlen A ¢ A. Po ashtu, bashkésia e zbrazét éshté nénbashkési e ¢do bashkésie A,
d.m.th. pér ¢do bashkési A vlen & c A.

d) Le ¢ jeté A = {1,2,3}. Q¢ t€ gjejmé t€ gjitha nénbashkésité e bashkésisé A veprojmé késhtu:
Nénbashkésia e A-s¢ qé nuk ka asnjé element éshté bashkésia e zbrazét &

Té gjitha nénbashkésité njéeclementéshe té A-sé jané: {a}, {6}, {c};

Té gjitha nénbashkésité dyelementéshe & A-sé jané: {4, b}, {4, d}, {6, c};

Nénbashkésia me tri elemente e A-sé éshté vet bashkésia A = {a, b, c}.

Késhtu, té gjitha nénbashkésité e bashkésisé trielementéshe A = {4, b, ¢} jané kéto 8 bashkési: &, {4}, {6},{c},
{a, b}, {a, ¢}, {b, ¢} dhe {a, b, c}; dm.th.: @ c A, {ddc A, {6} A, {c} € A, {a,b} c A, {a,c} A, {b, } < A,
{a, b, ¢} = A < A. Bashkésiné e té gjitha nénbashkésive té bashkésisé A e quajmé bashkésia partitive ose
bashkésia e pjeséve té bashkésisé A dhe e shénojmé me P (4) . Késhtu, nése 4 = {1, 2, 3}, atéheré

P (4) = {@,11},{2},3},{1,2}1,{1,3},{2,3}, 4}
Véreni qé gjithmoné & € (A) dhe A € & (A). Po ashtu, véreni qé nése n(A) = n atéheré n(F (A)) = 2.

Kujdes: Duhet té dallojmé elementin e bashkésisé nga nénbashkésia e asaj bashkésie, d.m.th. duhet € béjmé
dallimin ndérmjet simboleve € dhe c. Késhtu, p.sh.

e 4 &hté i ndryshém nga {a}; a éshté njé element kurse {4} &hté bashkési qé pér element té vetém ka
elementin 2. D.m.th. 2 # {4} por a € {a}.
* NéseA=1{a, b, c} atéheré a € A, por{a} cA. Ose:bef{a, b} cA.

| Fig. 6.

© SHEMBULLI 10.

Bashkésia A dhe dy nénbashkésité e saj B dhe Cjané dhéné me diagramin e Venit né Fig.6. Nénbashkésité
B, Cté jepen me anén

a) e emértimit € elementeve t€ tyre.
b) e pérshkrimit té njé (ose mé shumé) vetie té pérbashkét té elementeve té tyre.

17
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O ZGJIDHJE

Para sé gjithash vérejmé qé A = {2, 3, 4, 5, 6,7, 8, 9}

a) B={3,5,7,9}; C={2,4,6,8};

b) B= {x € A | x éhté numér tek} ose B= { x| x ébhté numér tek i dlyjetéshes sé paré i ndryshém nga 1} ose
B = {x | x éshté numér tek dhe 3 < x <9} ose B = {x | x &ht¢ numeér tek dhe 2 < x < 10};

C = {x € A | xéhté numer ¢ifty ose C= { x| x éshté numer ¢ift i dlyjetéshes sé paré i ndryshém nga 10} ose

C = {x | x é&shte numér ¢ift dhe 2 < x< 8} ose C= {x € A| x plotéipjesétobet me 2} ose

C = {x | x éshte numiér ¢ift dhe 1 < x < 9}.

A dhe B quhen bashkési té barabarta, dhe shénojmé A = B, né qofté se A< B dhe Bc A4, d.m.th. né qofté
se ¢do element i njérés bashkeési éshté element edhe i tjetrés. Me fjalé té tjera. A = B nése A dhe B pérbéhen
prej elementeve té njéjté. Ndérkaq, A dhe B jané bashkési té ndryshme (jo té barabarta) (shénojmé A # B)
nése ekziston té paktén njé element i njérés nga ato bashkési qé nuk éshté element i gjetrés. Pra:

A = B atéheré dhe vetém atéheré kur A — B dhe B c A.

A # B atéheré dhe vetém atéheré kur ekziston xcA dhe x ¢ B ose ekziston xc B dhe x¢A.

© SHEMBULLI 11.

a) Né qoftése A=1{a, b,c,d, ¢} dhe B=1{c, ¢, d, a, b} atéheré A = B sepse ¢do element i A éshté element
i B(d.m.th.Ac B) dhe¢doelementi Béshté elementi A (d.m.th. B A). (Ky shembull ilustron faktin

e theksuar mé paré qé renditja e elementeve né shénimin e bashkésisé nuk luan rol )

b) Nése A =1{2,4,5,5,6,6}, B=1{2,2, 4,5, 6} dhe C={2, 4, 5, 6} atéheré gé té tri kéto bashkési pérbéhen
prej elementeve té njéjté dhe, si té tilla, jané té barabarta, d.m.th. A = B = C. (Ky shembull ilustron faktin
e theksuar mé paré qé né shénimin e bashkésive nuk béhet pérséritja e elementeve).

c) Né qofté se A=1{a, b,¢,3 ,4,5} dhe B=1{1,3,4,5, a, b, ¢}, at€heré ¢do element i bashkésisé¢ A &shté
element edhe i bashkésisé B (qé d.m.th. se A < B) por elementi 1€ Bdhe 1¢ A (qé d.m.th. se B& A);
prandaj, A # B.

d) Le té jené A = {a, b, 3, 4} dhe B=1{1, 4, ¢, b}. Atéheré, 3 € Adhe 3 ¢ Bqé d.m.th. se AL B. Po
ashtu, ¢ € B dhec ¢ A qé dm.th. se BE A. Prandaj, A # B.

© SHEMBULLI 12.

Jané dhéné bashkésité

a) A={{x}} dhe B={x}; b) A={D}dhe B=T; ¢) A={I}dhe B={0};

NE secilin nga rastet e mésipérme shqyrtoni se a ésht¢ Ac B, B Aapo A =B?
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O ZGJIDHJE

a) AZ B, sepse {x}e A porix}e B; BEL A, sepse x € B por x¢ A. Késhtu A# B, edhepse A dhe B jané
bashkési njéelemntéshe: A éshté bashkési njéelementéshe qé pér element ka bashkésiné njéelementéshe
{x}, B éshté bashkési njéelementéshe gé pér element ka x.

b) A éshté bashkési njéelementéshe qé pér element ka bashkésiné e zbrazét & kurse B éshté bashkésia e
zbrazét &, prandaj A # B. A B, sepse D€ A por & ¢ B; B < A sepse bashkésia e zbrazét B éshté nén-
bashkési e ¢do bashkésie.

)AL B, sepse b € Apor O ¢ B. B&EA sepse 0 € A por 0 ¢ B. Prandaj, A # B ; A éshté bashkési
njéelementéshe qé pér element ka bashkésiné & kurse B éshté bashkési njéelementéshe qé pér element
ka numrin 0.

1.3 Veprimet me bashkesi

Unioni (bashkimi) i bashkésive. Union i bashkésive A dhe B quhet bashkésia qé pérbéhet prej elementeve
qé i takojné té paktén njérés prej bashkésive A ose B, d.m.th.bashkésia qé pérbéhet prej elementeve gé i takojné
bashkésisé A ose bashkésisé B ose gé té dy kétyre bashkeésive; shénohet me AU B . Pra:

AUB={x|x<cA ose x € Bl

Né figurén 7 (pjesa e hijezuar) éshté paragitur unioni i bashkésive A dhe B me anén e diagramit t& Venit:

© SHEMBULLI 13.

a) NéqofteseA=1{a, b,c, ¢}, B=1{c, ¢, d, ¢}, C=1{1,2,3,5,7}, D=1{3,5,7,9, 11}, atéheré:
AUB={a, b,c ¢ de; CuD ={1,2,3,57,9,11}; AuoC={a,b,¢,¢1,2,3,5 7}
BuD={c¢¢de3,57,9 113 BUA={c¢cdeabl={a b c ¢ de};
AuBUC={abocedebfl,2,3,5 7 ={abc¢del, 2,357}
AVBUO={abcI{cedel,2,3,57={ab¢del 2,357}

b) Le té jené A= {3,4,5} dhe B = {1,23,4,5}. Atéheré, A< B dhe AU B={1,2,3,4,5} =B.

Né figurén 8 jané paraqitur unionet 4 U B dhe C' U D € bashkésive nga shembulli 13, a) me anén e dia-
grameve t€ Venit.

19
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Fig. 8

Meqé né shénimin e bashkésisé nuk béhet pérséritja e elementeve dhe nuk ka réndési radhitja (vendndodhja)
e tyre, né shénimin e unionit té dy bashkésive sé pari shénojmé té gjithé elementet e bashkésisé sé paré e pas
tyre shénojmé ata elemente t€ bashkésisé s¢ dyté qé nuk i takojné bashkésisé sé paré.

Nga shembulli i mésipérm vérejmé qé vlejné barazimet:
A\ B =B\ A (vetia komutative e \U ) dhe
(Au B) U C=AvU (BU Q) (vetia asociative e ).

Provoni se barazimet e tilla vlejné edhe pér ¢cdo dyshe tjetér, pérkatésishe, pér ¢do treshe tjetér € bashkésive té
mésipérme. Po ashtu, nga shembulli 13, b) (shih edhe diagramin né Fig. 4) vérejmé qé nése A < B, atéheré A
U B = B. Eshté e qarté qé (shih diagramin né Fig.7.) Ac AU B dhe B AU Bsidhe AUA=A, AU D =A.

© SHEMBULLI 14,

Té gjendet unioni i bashkésive A={x eN| 3<x<6}dhe B={xe T| 1<x<7}, ku N &shté bashkésia

e numrave natyroré kurse T éhté bashkésia e numrave natyroré tek.

O ZGJIDHJE

Sé pari gjejmé bashkésité A dhe B e pastaj unionin e tyre. Meqé
A=1{4,5, 6} dhe B={l1, 3, 5}, pérfundojmé q¢ AU B=1{4, 5,6, 1, 3}={1,3, 4,
5, 6}.

Prerja e bashkésive. Prerje e bashkésive A dhe B quhet bashkésia qé pérbéhet prej ANB

elementeve qé i takojné té dy bashkésive A dhe B, d.m.th. bashkésia q¢ pérbéhet
prej elementeve t€ pérbashkét té bashkésive A dhe B; shénohet me A M B. Pra: Fig. 9.

ANB={x| xeA dhe x € B}.

Né figurén 9 (pjesa e hijezuar) éhté paragitur prerja e bashkésive A dhe B me anén e diagramit té Venit
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© SHEMBULLI 15.

a) Né qofté se A =1{1,3,4,5,7},B=14,5,6,7, 8}, C=1{5,6,7,9}, D = {10, 20, 30}. Atéheré: A B=1{4,5, 7};
ANC={5,7BNC=1{5,6,7} BNA=1{457} AN BN C) =1{1,34,571 N {5,6,7}={5,7};
ANB N C=1{4,5,7} N {5,6,7,9}={57 AND =8, BN D=, CN D = sepse bashkésia D nuk
ka asnjé element té pérbashkét me asnjérén nga bashkésité A, B, C.

b) N& qofté se A = {x, y, z} dhe B = {x, y, 2, u, v}, atéheré Ac B dhe AN B=28.

Né figurén 10 jané paragqitur prerjet AN B, A M C, BN C dhe A M D & bashkésive nga Shembulli 14
a) me anén e diagrameve té Venit.

Fig. 10

Nga Shembulli 14, a) vérejmé qé vlejné barazimet:

A M B = BN A (vetia komutative e M) dhe
(AN B N C=AN (BN Q) (vetia asociative e M).

Provoni se barazimet e tilla vlejné edhe pér ¢do dyshe tjetér, pérkatésisht, pér ¢do treshe tjetér té bashkésive
té mésipérme. Eshté e qarté q¢ (shih diagramin né Fig. 6.) AN B< A dhe A M B< Bsi dhe
ANA=A4, AND=0.

Prerja e bashkésive qé nuk kané elemente té pérbashkét éshté bashkési e zbrazét (boshe); bashkésité e tilla
quhen bashkési joprerése ose disjunkte. T¢ tilla jané p.sh. bashkésité A e D, Be D si dhe Ce D nga
Shembulli 14, a). Nga Shembulli 14,b) shihet qé nése A < B, atéheré AM B = A.

© SHEMBULLI 16.

Né qofté se A éshté bashkésia e shkronjave té fjalés abetarja kurse B bashkésia e shkronjave té fjalés dri-
tarja, té gjendet prerja dhe unioni i tyre

O ZGJIDHJE

Meqé A={a, b, ¢, t, 1, j} dhe B=1{d, r, i, t, a, j}, pérfundojmé qé:
ANB=la, t,rjl={a,j,rn8 dhe AUB={a b, e,t,r,j,d i}=1{a, b, d e i j,1 1.

21
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Fig. 11.

(Pér shkage estetike radhitja e elementeve té bashkésive A M B e AU B éshté béré sipas alfabetit € gjuhés soné).

© SHEMBULLI 17.

Bashkésité A, B,C jané dhéné me diagramin e Venit té paragitur né Fig. 11. Bashkéshkésité 4, B, C té
shénohen me anén e emértimit dhe té tregohet se vlen:

a) AVBN O =(AVB) N AV C) (vetia distributive e U ndaj M);

b) AN (BU Q) =ANB) U AN Q) (vetia distributive ¢ M ndaj V);

O ZGJIDHJE

A={1,2,3,4,7}; B={3,4,5 65 C=1{3,4,7,89}). Meqé: AU B=1{1,2,3,4,5,6,7}, AU C={1,2,3,4,7,
89, BUC=13,4,56,7.8,9, AN B=1{3,4}, AN C=13,4,7}, BN C=13, 4} pérfundojmé qé:
AUBNO=1{1,2,3,471U3,4=11,2,3,4,7} dhe AUB N (AU Q) = (1,2,3,4,5,6,7} N
{1,2,3,4,7,89)={1,2,3,4, 7}, késhtu g¢ A U (BN Q)= (AU B) N (AU O).

b) AN(BU(O)=1{1,2,3,4,7}"{3,4,5,6,7,8,9}={3,4,7} dhe AN B UANC) = {3,4 U {3,4, 7}
=1{3, 4, 7}, prej nga shihet g AN (BU Q)= AN By U AN C).

Ndryshimi (diferenca) i bashkésive. Ndryshimi (diferenca) i bashkésisé A me bashkésiné B éshté bashkésia
e té gjithé lementeve té bashkésisé A qé nuk i takojné bashkésisé B ; shénohet me A\ B. Pra:

A\B = {x|xc A dbe x ¢ B}.

Fig. 12.

© SHEMBULLI 18.

a) Né qoftése 4=1{a,b,c,d}, B={c,d,e, [}, atéheré: A\B={a,b}; B\ A={e,f}; ANB=1{cd};
AUB={a,b,c;de,f}; ANBNB\A)=T;A\B)UUANB)={a, b,c,d}=A; B\A) U (AN B) = {e,
f;c}g’}:{c‘,d,g,ﬁzB;

b) Né qofté se A=1{a, b, c} dhe B={4a, b, ¢, d, ¢}, atéhere Ac B, A\B=0.

Neé figurén 13 bashkésité nga Shembulli 18, a) si dhe ato nga Shembulli 18, b) jané paraqitur me anén e
diagrameve t€ Venit.
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B\A A\B=0@

Fig. 13

Si¢ vérehet nga Shembulli 18, a) (si dhe nga Fig. 13), A\ B dhe B\ A jané bashkési té ndryshme , d.m.ch.
A\ B# B\ A (bile, (A\ B) N (B\ A) = &, d.m.th. jané disjunkte) sidhe A\ B < A, B\ A< B. Nga Shembulli
17,a) (si dhe nga Fig. 12 e Fig. 13) shihet qé vlejné kéto barazime:

A\BUANB =AA\B "NUANB=T; A\B N (B\A =J;
B\A) WANB =B, (B\ANANB =F;A\B)U(B\A) =AU B\ AN B)

Nga Shembulli 18, b) rrjedh qé nése A < B, atéheré A\ B=O. Eshté e qarte q¢ A\ A =D dhe A\ D = A.

© SHEMBULLI 19.

NEé qofté se A &shté bashkésia e nxénésve té njé klase dhe B bashkésia e djeméve té asaj klase, atéheré:
A\ B =V &shté bashkésia e vajzave té asaj klase dhe Vc 4;
A\ V=B &shté bashkésia ¢ djeméve té asaj klase dhe B < 4;

B U (A\ B) =BU V= A (unioni i bashkésisé B té djeméve dhe bashkésisé V té vajzave té njé klase éshté
bashkésia A e té gjithé nxénésve té asaj klase).

Fig. 14

BN (A\NB) =B N V=0 (prerja e bashkésisé B té djeméve dhe bashkésisé V té vajzave té njé klase éshté
bashési e zbrazét). Nénbashkésité e tilla B, V' té bashkésisé A (pér té cilat vlen BU V=Adhe BN V=)
quhen nénbashkési plotésuese té bashkésisé A.

© SHEMBULLI 20.

Jané dhéné bashkésité¢ A = {a, b, ¢, &}, B = {a, ¢, &} dhe C = {4, ¢, ¢, f}. Bashkésité e dhéna té paraqiten me
diagramin e Venit dhe té tregohet se vlen barazimi A\ (B\ C) = (A\B)u AN Q).

O ZGJIDHJE

Diagrami i Venit pér bashkésité e dhéna éshté vizatuar né Fig. 14. Meqé B\ C= {a, ¢, 4\ {b, ¢, ¢, f} = {a}, A\
B=Aa, b,c,d}\ {a,c, =1{b,d}, AN C={a, b, c, df N\ {b, ¢, ¢, f}=1{b, &}, pérfundojmé qé: A\ (B\ C) = {a,
b, e, di\{a} =1{b, ¢, d} dhe (A\B) U (AN C)=1{b, d} U{b, c}=1b, ¢, d}, prej nga rrjedh q¢ A\ (B\ C) = (4
\BuAnN Q0.

23
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© SHEMBULLI 21.

Jané dhéné bashkésité A ={a, b, ¢, d}, B={a, ¢, ¢} dhe C=1{b, ¢, ¢, f}. Bashkésité e dhéna té paraqiten me
diagramin e Venit dhe t€ tregohet se vlen barazimi A\ (B\ C) = (A\B)u (AN O).

O ZGJIDHJE

Diagrami i Venit pér bashkésité e dhéna éshté vizatuar né Fig. 14. Meqé B\ C = {a,c, g\ {6, ¢, ¢, f} = {4},
ANB={a, b,c, dh\ {a, ¢, =1{b, d}, AN C={a, b, c, d} N {b, ¢, ¢, f}=1b, ¢}, pérfundojmé qé:
ANBNC) ={a, b, c, dh\{a} ={b, c; d} dhe (A\B) U (AN C) ={b, d} U {b, }={b, ¢, 4}, prej nga rrjedh
@EAVB\O) =A\B U AN O.

© SHEMBULLI 22.

Té gjenden bashkésité A dhe B né qofté se dihet gé :
AUB=1{1,2,3,4,5,6,7,8,, AN B={2,4,7} dhe A\ B=1{5, 8}.

ANB

A\B B\A

| A | B
AUB
Fig. 15.

O ZGJIDHJE

DPér zgjidhjen e késaj detyre shérbehemi me diagramin e Venit. S€ pari né pjesén e diagramit ¢ shénon prerjen
A M B shénojmé elementet 2, 4, 7. S€ dyti, né pjesén e diagramit qé shénon diferencén A\ B shénojmé
elementet 5 dhe 8. Né fund, né pjesén e mbetur B\ A shénojmé elementet 1, 3, 6 € bashkésise A U B qé
kan& mbetur pas shénimit € elementeve 2, 4, 7 dhe 5, 8 né dy hapat e paré. Késhtu, éshté plotésuar diagrami
i Venit né Fig.15, nga i cili lexohet (shihet) q¢ A=1{2,4,5,7, 8} dhe B=1{1,2,3,4,6,7}.
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© SHEMBULLI 23.

Té shkruhen bashkésité qé iu pérgjigjen pjeséve t€ hijezuara né secilin nga diagramét né figurén 16:
|

! A B
)

A c

b) <)

a

O ZGJIDHJE

) (AUB\NMANB) ose(A\B)U(B\VA); b) AN O\B;c) An(BUC) ose AN C)UB.

25
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1.4 Cifti i renditur. Prodhimi i drejtpérdrejté (kartezian) i
bashkesive.

Si¢ dimé bashkésité {a, b} dhe {b, a} jané t& barabarta, d.m.th. {a,b}={b,a}, sepse renditja e elementeve né
shénimin e bashkésive nuk ka réndési. Mirépo, bashkésia dyelementéshe né t cilén renditja e elementeve té saj
éshté e réndésishme, d.m.th. bashkésia dyelementéshe né t€ cilén dihet se cili éshté elementi i paré e cili éshté
i dyti quhet ¢ift (dyshe) i renditur dhe shénohet me (a,b); a quhet komponenta e paré kurse b komponenta e
dyté e ciftit té renditur (a,b). Edhepse {a,b}= {b,a}, ciftet e renditur (a,b) dhe (b,a) jané t¢ ndryshme, d.m.th.
(a,b) = (b, a) sepse a éshté komponenta e paré e b komponenta e dyté e ¢iftit té renditur (a, b) kurse b &shté
komponenta e paré e a komponenta e dyté e ¢iftit t€ renditur (b, a). Bashkésiné dyelementéshe duhet dalluar
nga cifti i renditur ngjashém si¢ dallohet p.sh. bashkésia e dy dorézave t€ njéjta (té té njéjtés doré) nga pala
(¢ifti i renditur) e dorézave té ndryshme (té dy duarve); né rastin e paré nuk éshté e réndésishme se té cilés doré
jané ato dy doréza (té dyja jané ose té dorés sé majté ose t€ dyja jané té dorés sé djathté) kurse né rastin e dyté

Ciftet e renditura jané té barabarta atéheré dhe vetém atéheré kur komponentet pérkatése té tyre jané té bara-

barta. D.m.th.

(a, b) = (c, d) atehere dhe vetem ateheré kur a =c dhe b =d

© SHEMBULLI 24,

a) (x,y) = (1,3) atéheré dhe vetém atéheré kur x = 1 dhe y = 3;

b) 2x— 1,3y -2) = (x + 3, y - 4) atéheré dhe vetém atéheré kur 2x—1=x+3 dhe 3y-2=y-4 d.m.th.
atéheré dhe vetém atéheré kur x=4 Ay=-1.

Pérkufizimi. Prodhim i drejtpérdrejt (kartezian) ibashkésive A = @ dhe B = @ (né kété renditje)
quhet bashkésia 4 x B e té gjitha cifteve té renditura komponentet e para té té cilave jané nga bashkésia A

kurse komponentat e dyta té tyre jané nga B; d,m.th.

AxB={(a,b:ae Adhebe B} ose(a,b) € Ax B atéheré dhe vetém atéheré kur « € A dhe b € B.

© SHEMBULLI 25.

Né qofté se A = {1, 2, 3} dhe B ={a,b} atéheré:

AxB={(1,a), (1,b), (2,2), (2,b), (3,2), (3,b)} dhe
BxA={(@ 1), (a 2),(a 3), b, 1), (b, 2), (b, 3)}.

Prodhimi kartezian i bashkésisé A me vetveten quhet katrori (kartezian) i bashkésisé A dhe shénohet me A 2,
d.m.th. Ax A =A%
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Prodhimi kartezian A x B mund t€ paragitet me anén e diagramit té Venit duke bashkuar me shigjeté
¢do piké té bashkésisé A me ¢do piké € bashkésisé B. Psh. bashkésia A x B nga shembulli 25 paraqitet me
diagramin vijues té Venit

Fig. 17

Po ashtu, prodhimi kartezian A x B mund t¢ paragqitet edhe si bashkési e pikave t€ rrafshit koordinativ
koordinatat e t€ cilave jané pikérisht komponentat e pikave nga A x B. Zakonisht né boshtin e paré
koordinativ (boshtin e abshisave) vendosen pikat e fakrtorit sé paré A kurse né boshtin e dyté (boshtin e
ordinatave) vendosen pikat e faktorit sé dyté B té prodhimit A x B. Psh. né figurat vijuese jané paraqitur
prodhimet A x B dhe B x A si bashkési té rrafshit koordinativ.

(a3) (b3)
o L]

(1b) (2b) (3.5) (a2) (b2)
i Ll L e
a ® . : 1 e @
(13) (23) B3a) (@1) (b1)
i & » H l = ® »
5 2 3 a b
AXB BXA
Fig. 18

Nga pérkufizimi i prodhimit kartezian t& bashkésive (si dhe nga Shembulli 25) shihet se nga A = B rrjedh
se AxB = BxA (d.m.th. nuk vlen vetia komutative pér x), por n(A x B) =n (Bx A) = n (A)xn(B) si dhe
n(A?) = n (A x A) = n(A)xn(A) = [n(A)]*>. Me marréveshje, do t& marrim:

AxQD=0 dhe OxA=0.

© SHEMBULLI 26.

Né qofté se AxB=1{(a, 1), (a 3), (a, b), (b,1), (b, 3), (b, b)} t& gjenden bashkésité : a) A; b) B;
c)AUB; g AnB; d)A\B; dh) B\ A.
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O ZGJIDHJE

Bashkésia A pérbéhet nga komponentet e para té ifteve té renditura nga AxB kurse bashkésia B
pérbéhet nga komponentet e dyta té gifteve ¢ tilla. Prandaj,

a) A = {a, b}; b) B ={1, 3, b}; Prej kétu, mé tej, rrjedh q¢ c) AUB={a, b, 1,3}; ) AN B ={b};
d) A\B ={a}; dh) B\ A ={1, 3}.

© SHEMBULLI 27.

NEé rrafshin koordinativ té vizatohet bashkésia A x B né qofté se

a)A={1,2},B=[1,2]; b)A=(1,2],B=1{1,2}; ¢)A=[1,2),B=(1,2].

+ A}(B 1 AXB t AXB
i
2 4 \\ P ] — e o

B r i '

1 - T4 {_V B :
] ——> [ 2 é -

‘ 1 2 1 A 1 B

- 14 S

a.) b.) c.)

Fig. 19

© SHEMBULLI 28

Njé person i ka tri palé pantolone — njé palé t€ zi (z), njé palé & kaltére (k), njé palé t& pérhimét (p)
dhe tri kémisha — njé t€ bardhé (b), njé té verdhé (v) dhe njé t¢ gjelbér (g). Né sa ményra té ndryshme
mund té vishet ai person dhe cilat (kombinime) jané ato ?

O ZGJIDHJE

Shénojmé me P = {z, k, p} bashkésiné e pantolonava dhe me K = {b, v, g} bashkésiné e kémishave t& atij
personi. Atéheré,

PxK={(zb), z ), z g, k b), k), k g, (p, b), (p, ), (p, &}

&shté bashkésia e té gjitha ményrave (kombibimeve) t¢ mundéshme té veshjes sé atij personi; p.sh.
(z,b) shénon kombinimin e pantallonave té zi me kémishén e bardhé. Meqé n(P) = 3 dhe n(K) = 3,
pérfundojmé qé personi né fjalé mund ¢ vishet né n(P x K) = n (P)-n(K) = 3x3 = 9 ményra té ndryshme.
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1.5. Parimi i perfshirje - pérjashtimit
(pér ata qé duan té diné mé shume).

© SHEMBULLI 29.

Le té jené dhéné bashkésite A =1{a, b, ¢ d, ¢} dhe B={c d, e, f, g, h}. Atéheré, AU B={a,b,c d,e,f,gh
LANB ={c¢ d,e},A\B={a, b} dhe B\ A=1{f g h}. Né figurén 20 té gjitha kéto bashkési jané paraqitur

me diagramin e Venit.

ANB

A\B B\A

AUB

Fig. 20

Le té caktojmé numrin e elementeve té bashkésive 4, A M B dhe AU B dhe té gjejmé njé lidhje ndérmjet
tyre. Kemi: 7(4) =5, n(B) =6, (AU B) =8 dhe n(AM B) =3, késhtuq¢ n(AUB)=8=5+6-3=
7 (A) + n (B) —n (AN B), d.m.th. vlen barazimi:

n(AUB)=nA)+n(B)-n(ANB). (1)

Barazimi i mésipérm arsyetohet késhtu: Meqé gjaté numérimit té elementeve t€ bashkésis€ 4 U B elementet
¢ bashkésise A M B numérohen dy heré (njéheré si elemente té bashkésisé A dhe herén e dyté si elemente
té bashkésisé B) (shih Fig. 20), pérfundojmé qé numri # (4 U B) i elementeve t& bashkésisé A U B fitohet
n (B) té elementeve té bashkésisé B dhe duke “pérjashtuar” (zbritur) nga kjo shumé numrin # (A M B) &
elementeve t€ bashkésisé A M B (prej nga edhe rrjedh emértimi “parimi i pérfshirje-pérjashtimit” pér barazimin
e mésipérm). Nése bashkésité A e B jané disjunkte (joprerése), d.m.th. nése A M B =, ateheré n (AN B) =
n () = 0, késhtu qé nga barazimi i mésipérm rrjedh qé

Nése ANB=0, atéherée n(AUB)=n)+n(B). (2)

Meqé A=(A\B)U (AN B) dhe A\B N (ANB) =D sidhe B=(B\A) U (AN B) dhe (B\A) N
(AN B) =, duke pasur parasysh barazimet (2) pérfundojmé qé vlejné edhe kéto barazime:

nA)=n(A\B)+n(ANB) 3)

n(B)=n(B\A)+n (AN B) 4)

29
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Né shembujt vijues do té shohim se si zbatohet “parimi i pérfshirje-pérjashtimit” (d.m.th. barazimet e mé-

sipérme) né zgjidhjen e detyrave prakrike.

© SHEMBULLI 30.

NE festivalin “Kosova kéndon” kané marré pjesé 54 fémijé nga té gjitha viset e Kosovés. 28 prej tyre kané
kénduar kéngg argétuese kurse 35 prej tyre kané kénduar kéngé popullore. Sa fémijé kané kénduar kéngé
té dy zhanreve (argétuese dhe popullore) ?

O ZGJIDHJE 1.

Nése me A shénojmé bashkésiné e fémijéve qé kané kénduar kéngé argétuese dhe me B bashkésiné e
fémijéve qé kané kénduar kéngé popullore, atéheré A N B éshté bashkésia e fémijévé
qé kané kénduar kéngé té dy zhanreve, kurse A U B éshté bashkésia e té

n{An B) gjithé fémijéve pjesémarrés né festival. Né Fig. 21 &shté paraqitur zgjidhja
__ NBLA) e detyrés me anén e diagramit t€ Venit né té cilin né vend té elementeve t&
ok bashkésive pérkatése éshté shénuar numri i elementeve té bashkésive té
126 I'ﬂIB} tilla. Diagrami i tillé éhté plotésuar késhtu: sé pari né pjesén e diagramit
& qé paraget bashkésing 4 N B éhté shénuar numri 9 = (28 + 35) — 54;
niAUB) pastaj né pjesén e diagramit qé paraget bashkésiné 4 \ B éhté shénuar
numri 19 = 28 — 9 dhe, né fund, né pjesén e diagramit qé paraqet bashkés-

Fig.21 iné B\ A éshté shénuar numri 26=35 - 9.

O ZGJIDHJE 2.

Sipas té dhénave té detyrés dihet q¢ 7 (AU B) = 54, n (4) = 28 dhe n(B)
= 35. Kérkohet té gjendet # (4 M B). Sipas “parimit t& pérfshirje -pér-
jashtimit” (d.m.th. sipas barazimit (1)) kemi: # (4 U B) = n (4) + » (B)
—-n (AN B),dm.th. 54 =28 + 35 — n (A N B) prej nga rrjedh qé 54 =
63 —n (AN B), késhtuqé 7 (AN B) =63 -54=9. Pra, 9 fémijé kané

kénduar kéngg té dy zhanreve - argétuese dhe popullore.

© SHEMBULLI 31.

NE njé shkollén qé ka 1160 nxénés mésohen dy gjuhé té huaja - gjuha angleze dhe ajo gjermane. Dihet qé
secili nxénés e méson té pakeén njérén nga kéto dy gjuhé si dhe qé 325 nxénés i mésojné qé té dy gjuhét.

Né qofté se gjuhén angleze e mésojné 784 nxénés, sa nxénés e mésojné :

a) gjuhén gjermane? b) vetém gjuhén angleze ? ¢) vetém gjuhén gjermane?
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O ZGJIDHJE 1.

Le t€ jeté A bashkésia e nxénésve qé e mésojné gjuhén angleze dhe B bashkésia e nxénésve qé e mésojné gjuhén
gjermane. Megé secili nxénés i shkollés e méson € paktén njérén nga kéto dy gjuhé, A U B éshté bashkésia e t&
gjithé nxénésve té shkollés. A N B éshté bashkésia e nxénésve qé i mésojné té dy gjuhét, A\ B éshté bashkésia e
nxénésve qé e mésojné vetém gjuhén angleze kurse B\ A éshté bashkésia e nxénésve qé e mésojné vetém gjuhén
gjermane. Sipas t€ dhénave té detyrés dihet qé 7 (AU B) = 1160, n (A N B) = 325 dhe n (A) = 784; kérkohet
t€ gjendet:

a) n(B); b)n(A\ B); ) n(B\A).
Meqé sipas parimit &€ pérfshirje-pérjashtimit vlen barazimi (1) :
nAUB)=nA)+ n(B)-n(ANB), kemi 1160 = 784 + n (B) — 325 prej nga rrjedh qé 7 (B) = 1160 —
784 + 325 =701.Pra, a) n(B) =701 nxénés e mésojné gjuhén giermane.
Sipas barazimit (3) vlen #(A\ B) = n (A) — n(A N B) = 784 —325 =459, késhtu qé b) n (A\ B) =459 nxénés

e mésojné vetém gjuhén angleze.

Sipas barazimit (4) vlen 7 (B\A)=n(B)—n (AN B)=701-325=376,dm.th. ¢) n(B\A) =376 nxénés

€ mésojné veteém g7u/7m giermane.

O ZGJIDHJE 2.

Né Fig. 22 éshté paraqitur zgjidhja e detyrés me anén e diagramit t&¢ Venit ku né vend té elementeve té
bashkésive pérkatése jané shénuar numrat e elementeve t€ bashkésive ¢ tilla.

Sé pari né vendin gé shénon prerjen A N B éshté vendosur numri i dhéné 7 (A M B) = 325. Pastaj, né
vendin qé shénon ndryshimin A\ B éshté vendosur numri 459 (= 784 - 325) dhe né fund, né vendin gé
shénon ndryshimin B\ A &shté vendosur numri 376 (= 1160 - 784).

© SHEMBULLI 32.

a) NE qofté se bashkésia A i ka 5 elemente, bashkésia B i ka 8 elemente dhe A N Bika 3 elemente, atéheré
sa elemente i ka bashkésia A U B?

b) Né qofté se A i ka 7 elemente, Bika 5 elemnte dhe A U Bika 9 elemente, atéheré sa elemente i ka
bashkésia A N B?

c) Né qofté se A\ B ika 4 elemente, B\ Aika 3 elemente dhe A M Bika 2 elemente, atéheré sa elemente
i kané bashkésité A, Bdhe AU B?

O ZGJIDHJE
a) Meqé n(A) =5, n(B) =8 dhe n(A N B) = 3, sipas barazimit (1) gjejmé q¢ n (AU B) = n (A) + n (B)
—-n(ANB)=5+8-3=10,d.m.th AU Bika 10 elemente.

b) Meqé n(A) =7, n (B) =5, dhe n(A4 U B) = 9, nga barazimi (1) # (AU B) =n(A) +n(B)—n(ANB)
rrjedh q¢ 9 =7 +5—n(A N B), prej nga n(A N B) =3,d.m.h. A Bika3 elemente.

c) Meqé n(A\ B) =4, n(B\ A) = 3 dhe n(A N B) = 2, sipas barazimeve (2) dhe (3) kemi: 7 (4) = n (4 \
B+n(ANB) =4+2=6; n(B)=n(B\A)+n(ANB) =5.

Tash, sipas barazimit (1) kemi: (AU B) = n(A) +n(B)-nANB)=6+5-2=9; osen(AU B) =
n(A\B)+n(ANB) +n(B\A) =4+2+3=9.

Pra, bashkésia A i ka 6 elemente, Bika 5 elemente dhe A U Bika 9 elemente.
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1.6. Relacionet

Ndérmjet elementeve té dy bashkésive (ose njé bashkésie) mund té vendosen marrédhénje (raporte) t& ndry-
shme. Késhtu p.sh. né bashkésiné e fémijve té njé familjeje mund té shihen raportet “éshté vélla i”, “éshté
motér ¢”, “éshté mé i madh se”, “éshté mé i vogél se”, “éshté mé i gjaté se”, ¢j. Raportet e tilla né matemariké
luajné njé rol té réndésishém dhe jané shembuj té njé kuptimi— kuptimit té relacionit, té cilin do ta studiojmé
né vazhdim.

© SHEMBULLI 33.

Le t&jeté A bashkésia e kétyre qyteteve: Prishtina, Shkupi, Zagrebi, Lubjana, Tirana, kurse B bashkésia e ké-
tyre shteteve: Shqipéria , Maqedonia , Kosova , Kroacia , Slovenia , d.m.th. A = {Prishtina, Shkupi, Zagrebi,
Lubjana, Tirana} dhe B = {Shqipéria, Magedonia, Kosova, Kroacia, Slovenia}. Né diagramin vijues (Fig. 23)

A B
] ) Y
Ao N A —
/ Prishtina’, ! Sh(lﬁ)ena \
{ [ f \
f ~ _“-k—.,ﬂ_ v b
| Shkupi | “*—-:;:;Kgfsova |
- - e
‘ Zagrebi\1 T e— L_Maqedonia
o e i ||y
\ Tirana_=~__ \ Sllovenia /
| - - A - ]
| \\ Lublana / __,__—--"cxj:lzroacia I
| N N S

Fig. 23

qytetit x nga bashkésia 4 i éshté shoqéruar (€shté lidhur me shigjeté) shteti y nga bashkésia B qé pér
kryeqytet e ka qytetin x. Késhtu, p.sh. Prishtinés € .4 i éshté shoqéruar Kosova € B; Shkupit € A 1
éshté shoqérua Maqedonia € B, etj. Themi q&, né kété ményré€, éshté pérkufizuar relacioni “éshté kryeqytet
7 t€ cilin po e shénojmé, p.sh. me shkronjén R. Pra, pér elementet (qytetin) x € .4 dhe (shtetin) y € B
shénojmé:
x Ry atéheré dhe vetém atéheré kur (qyteti) x ésheé kryeqyteri (shtetit) y
ose:
(x,7) € R atéheré dhe vetém atéheré kur (qyteti) x ésheé kryegyter i (shtetit) y
d.m.th.
R={(x,y) : (qytet)) x € A &shté kryeqytet i (shtetit) y € B} = {(Prishtina, Kosova), (Shkupi, Maqedonia),
(Zagrebi, Kroacia ), (Lubjana, Slovenia), (Tirana, Shqipéria)}.

Nga ky shembull shihet qé relacioni R i bashkésisé A né bashkésiné B mund té shihet si bashkési e cifteve té
renditura elementet e paré té t ciléve i takojné bashkésisé A kurse elementet e dyté i takojné bashkésisé B.
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© SHEMBULLI 34.

Le téjeté A= {1, 2, 3,4} dhe B={2, 3,4, 5, 6, 7}. Shénojmé me S relacionin e bashkésisé A né bashkésiné
Bicili numrit x € A ia shoqéron dyfishin e tij y = 2x€B. D.m.th. pérx € A dhey € B vejmé

x S y atéheré dhe vetém atéheré kur y “ésheé dyfishi” i x, ose:

(x,y) € S atéheré dhe vetém atéheré kur y “ésheé dyfishi” i x.
Pra: S={(x,y) : (numri) y € B é&shté dyfishi (numrit) x € A} = {(1,2), (2,4), (3,6)}. Relacioni i tillé S &shté
paragitur grafikisht me diagramin e Venit né Fig. 24.

Fig. 24

|
© SHEMBULLI 35.

Le té jeté A bashkésia e fémijve té dy bashkéshortéve. Nése Arta (a), Blerimi (b), Ceni (c) dhe Doruntina
(d) jané té gjithé fémijét e asaj familjeje, relacioni R né bashkésiné A i pérkufizuar me

(xRy) < (xéshté motérey), (x,y € A),

té shkruhet si bashkési e cifteve té renditura € elementeve nga A.

O ZGJIDHJE

Vérejmé q¢ A=1a, b, ¢, d} dhe qé&:

a R b sepse Arta (a) éhté motér e Blerimit (4), késhtu qé (4, b) €R;

a R ¢ sepse Arta (a) éshté motér e Cenit (¢), késhtu qé (4, ©) €R;

a Rd sepse Arta (a) éshté motér e Doruntinés (), késhtu qé (2, d) €R;

d R a sepse Doruntina (d) éhté motér e Artés (2), késhtu qé (4, 2) €R;

d R b sepse Doruntina (a) éhté motér e Blerimit (4), késhtu gé (4, 6) eR;
d R ¢ sepse Doruntina (d) éhté motér e Cenit (c), késhtu qé (4, ¢) €R;

Prandaj, R={(a, b), (2, ¢), (a, d), (d,a), (4, b), (4, ¢)}. Relacionin e tillé R e paraqesim grafikisht me diagramin
e Venit né Fig. 25. Véreni qé ky relacion elementeve té bashkésisé 4 iu shoqéron elemente nga po ajo bashkési;
prandaj themi qé R éshté relacion né bashkésisé A (né ven qé té themi se R éshté relacion i bashkésisé A né
bashkésiné A). Kété relacion mund ta paragesim grafikisht, edhe duke e paragitur bashkésiné A me anén e
diagramit t& Venit dhe duke bashkuar me shigjeté elementet e saj qé jané né relacionin R (shih Fig. 26). Graf
i tillé quhet digraf (ose graf i drejtuar) i relacionit R.
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Fig. 27
© SHEMBULLI 36.

Né bashkésiné A = {1, 2, 3, 4} éshté dhéné relacioni R me diagramin e Venit né Fig. 27 ose me digrafin
né Fig. 28. Relacionin i tillé R té paragitet si bashkési e cifteve té renditura dhe té pérshkruhet me fjalé.

O ZGJIDHJE

Nga Fig. 24 (ose 25) shihetqé: 1R2, 1 R3, 1R4, 2R3, 2R4,3 R4;0se (1,2)€R,
(1,3) e R, (1,4) eR, (2,3) € R, (2,4) € R, (3,4) R, d.m.th.

R=1{(1,2), (1,3), (1,4), (2,3), (2,4), (3,4)}.

Vérjemé qé pér numrat x, y € A vlen:

x Ry atéheré dhe vetém atéheré kur x “éshté mé i vogél se” y , d.m.ch.
(x, ) €R atéheré dhe vetém atéheré kur x < y.
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© SHEMBULLI 37.

Le téjete¢ A={1,2,3,4,5, 6} dhe Bbashkésia e ekuacioneve e: x+2=5, ¢,: 2x=0,¢,:x-1=0,¢,
:x:3=2,dmth. B={e, e, ¢, ¢}. Le t€ jeté R relacion i bashkésisé 4 né bashkésiné B i cili ¢do numri
x€A ia shogéron ekuacioni ee B zgjidhje e té cilit éshté numri x, d.m.th. pér x €4 dhe e B vejmé:

(x, ) €R ose x R eatéheré dhe vetém atéheré kur x “ésheé zgjidhje” e ekuacionit e.

Megé x =1 éshté zgjidhje e ekuacionir e,:x—1=0 (sepse 1 — 1 =0), pérfundojmé qé (1, ¢) = (1, x -
1) €R. Ngjashém, meqé x = 3 éshté zgjidhje e ekuacioneve e:x+2 =5 (sepse 3 + 2 =5) dhe ¢,: 2x =
6 (sepse 2 -3 =0), pérfundojmé qé (3,¢) = (3, x+2=5) dhe (3,¢) = (3, 2x = 6). Né fund, meqé x
= 6 é&shté zgjidhje e ekuacionit ¢ x:3 =2 (sepse 6 : 3 = 2), pérfundojmé qé (6, ¢) = (6,x:3=2) € R.
Pérfundimisht:

R={(1,¢),(3,¢), (3, ¢,), (6, )} = {(1, x-1 = 0), (3, x+2=5), (3, 2x=0), (6, x:3 = 2)}.

Grafiku i relacionit té mésipérm R &shté paragitur me diagramin e Venit né Fig. 29.

A
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ll. Numrat natyrore dhe veprimet me ta

Nuk e dimé saktésisht kur kané filluar t&¢ numérojné paraardhésit toné, por té gjeturat arkeologjike sugjerojné
se, fillimisht, kané shfrytézuar pér kété qéllim, objekte té ndryshme si: shkopinj, eshtra, vizatimet né muret e
shpellave, etj. Simbolet e para abstrakte qé shénojné numrat datojné nga para 6000-7000 vjetésh. Paragitja e
kétyre simboleve ka rezultuar fillimisht me zhvillimin e kuptimit té numrave té ploté, pastaj edhe té numrave
racionalé dhe bashkésive té tjera numerike. E gjithé kjo éhté motivuar nga nevoja e njerézve qé t& mbajné
shénim pér pasuriné e vet dhe té béjné tregéti me njéri-tjetrin. Parardhésit toné ka zhvilluar kuptimin e matjes
sé gjatésisé dhe té sipérfaqes pér té qené né gjendje ¢'i pércaktojnén kufijté e tokave, té mbjellin bimé dhe, mé
vong, té projektojné dhe té ngrehin ndértesa. Megjithaté, nuk mund té thuhet me siguri se kur kéto aktivitete
jané shndérruar né numerike, pikérisht kur éshté véné lidhja né mes té njésive matése dhe atyre numerike.

Ndérkaq, né kohén e sotme numri éhté baza e ¢do veprimi té till¢, prandaj planet dhe programet mésimore
fillojné me numra natyroré, q¢ mund té shogérohen me gishtérinj dhe objekte nga natyra, pér ta pérplotésuar
té kuptuarit, gradualisht, me numrat negativé, numrat racionalé dhe numrat realé. Té kuptuarit e numrave
natyroré dhe té veprimeve me ta éhté né pérputhje me aftésité kognitive té fémijéve té moshés deri né 6-7
vjegare sepse ndérlidhet me qasjen diskrete té té numéruarit, pérderisa numri real ngérthen né vete kuptimin e
vazhdueshmérisé qé éshté mé i pérshratshém pér matjen e gjatésive dhe sipérfageve.

2.1 Kuptimi i numrit natyror dhe numerorit.

Numrat njé, dy, tre, katér, ..., me té cilét numérojmé gjésende té ndryshme quhen numra natyroré dhe ata
shénohen, pérkatésisht, me simbolet 1, 2, 3,4, ... .

Vérejmé qé numri éshté emér kuptimi; simboli me té cilin shénohet numri quhet numroré. Késhtu p.sh. 1, 2,
4,6, 15,25 jané numrorét qé shénojné, pérkatésisht, numrat #jé, dy, katér, gjashté, pesembédpjeté, njézetéepese.
Né vazhdim do t€ njejtésojmé (identifikojmé) numrin me numrorin pérkatés dhe do té themi numri 1, numri
2, numri 6, numri 15, etj.

Bashkésiné e numrave natyroré e shénojmé me N, d.m.th.
N={1,2,3,4,..}

Numrin e elementeve té bashkésisé boshe e quajmé zero dhe e shénojmé me 0, d.m.th. #(®)=0. Bashkésiné
N U {0} e shénojmé me N, d.m.th.

N, =1{0,1,2,3,4, ...},

dhe e quajmé bashkésia e numrave té ploté (jonegativé). Vérejmé q¢ 0 ¢N. Bashkésia N, éshté bashkésia
numerike brenda t€ cilés zhvillohet pothuajse e gjithé matematika (arithmetika) e shkollés fillore (kl. T —
kl. V). Né vazhdim me fjalén numér do té kuptojmé numrin e ploté (jonegativ).

Do té dallojmé kéto nénbashkési té bashkésisé N, :

{1,2,3,4,5,6,7,8,9, 10} — bashkésia e numrave té dhjetéshés sé paré;
{11, 12, 13, 14, 15, 16, 17, 18, 19, 20} — bashkésia e numrave té dhjetéshés sé dyté;
{21, 22, 23, 24, 25, 26, 27, 28, 29, 30} — bashkésia e numrave té dbjetéshés sé treté;
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{81, 82, 83, 84, 85, 86, 87, 88, 89, 90} ....cccvevrvennee. bashkésia e numrave té dhjetéshés sé nénté;
{91, 92, 93, 94, 95, 96, 97, 98, 99, 100} ................... bashkésia e numrave té dhjetéshés sé dhjeté;
{0,1,2,3,4,5,6,7,8, 9 e bashkésia e numrave njéshifrore;

{10, 11,12, 13, .., 99} i, bashkésia e numrave dyshifroré;

{100, 101,102, ..., 999} oo bashkésia e numrave treshifroré;

{1000, 1001, 1003, ..., 9999} ..ooviiiierne, bashkésia e numrave katérshifroré, etj ;
{153, 5, 75e e} e s bashkésia e numrave tek;

{0, 2,4, 6, o} oo bashkésia e numrave ¢ift.

2.2. Krahasimi i numrave natyrore dhe renditja e tyre.
Le té jené dhéné bashkésite: a) A={a, b, c, dy dhe B={u, v, x, y}.

b) A={a b ¢ dhe B={u v, x 7y, 2

Béjmé shoqgérimin (giftimin) njé pér njé té elementeve té bashkésive té tilla:
a) aou, b v cox,do y

b) ac>u, b v, c>x;

Shogérimet e tilla mund ti paragesim grafikisht me anén e diagrameve si né Fig. 1. :

Fig. 1.

Vérejmé qé né rastin:

UDHEZUES PER KLASAT 1-5

a) ¢do elementi t¢ bashkésisé A i éshté shoqéruar nga njé dhe vetém njé element i bashkésisé B dhe, anasjelltas,
¢do elementi t¢ bashkésisé B i éshté shogéruar nga njé dhe vetém njé elemnt i bashkésisé A; Me kété rast themi
qé ndérmjet elementeve té bashkésisé A dhe B éshté vendosur njé korespodencé bijektive dhe bashkésité e tilla
quhen # barasvleréshme (ekuivalente). Po ashtu, themi qé bashkésia A ka po aq elemente sa ka edhe bashké-

sia B dhe shénojmé n(A) = n(B). Pra:

n (A) = n (B) atéheré dhe vetém atéheré kur A dhe B jané bashkési ekuivalente.

(NE rastin a) éshté n(A) = 4 dhe n(B) = 4, prandaj 4 = 4).

b) ¢do elementi té bashkésisé A i éshté shogéruar nga njé dhe vetém njé element i bashkésisé B, por elementeve y
dhe 7 t¢ bashkésisé B nuk i éshté shoqéruar asnjé element i bashkésisé A. Né kété rast themi qé éshté vendosur njé
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korespodencé injektive e bashkésisé A né bashkésiné B. Po ashtu, themi qé bashkésia A ka mé pak clemente se
sa bashkésia B ; shénojmé 7 (A) < n(B) dhe themi qé numri n(A) éshté mé i vogél se numri 7 (B). Véreni
qé ndérmjet bashkésisé A dhe nénbashkésisé B, = {u, v, x} B éshté vendosur njé korespodencé bijektive. Pra:

n(A) < n(B) atéheré dhe vetém atéheré kur A éshté ekuivalente me njé nénbashkési B,C B

NEé vecanti, nése A C B, atéheré n (A) < n(B) .

Né qofté se 7 (A) < (B) themi, po ashtu, q¢ numri n(B) &hté mé i madh se numri n(A) dhe shénojmé n(B)
> n (A). (Né rastin b) é&shté 7(A4) = 3 dhe #(B) = 5, prandaj 3 < 5 ose 5 > 3).

Pér numrat natyroré vlen: 0 <1<2<3< 4<5< ...

Renditja e tillé quhet renditja ¢ zakonshme e numrave natyroré, kurse 1, 2, 3,4, ..., quhet vargu i numrave naty-
roré. Prej kétu shihet qé:

o 0 éshté mé i vogel se ¢do numeér natyror;

o 1 éhité numri mé i vogél natyror;

*  nuk ekziston numri mé i madh natyror.

Numrat natyroré dhe numri 0 paraqiten me ané té pikave té njé gjysmédrejtéze késhtu: fillimin e gjysmédrejtézés
e shénojmé me pikén O dhe pastaj né até gjysmédrejtéz caktojmé me radhé pikat A4, B, C, ¢, D, ... té bara-
slarguara njéra nga tjetra. Pikave té tilla O, 4, B, C, ¢, D, ... me radhé iu shoqérojmé numrat (numrorét) 0,
1,2,3,4,5, ... (shih Fig. 2). Gjysémdrejtéza e tillé quhet bosht numerik.

OABCGCD

- & & & = =« =

01 23 4 5
Fig. 2.

Ndér dy numra natyroré mé i vogél éshté ai qé, né vargun e numrave natyroré, qgéndron para tjetrit. Po ashtu,
ndér dy numra natyrové mé i vogél éshté ai té cilit, né boshtin numerik, i pérgjigjet pika e cila qéndron para
pikeés qé i pérgjigiet numrit tjetér. Késhtu p.sh. 4<6; 3<14; 2<9; 18> 10,27 >21.

Numri 1 éshté paraardhés i drejtpérdrejté i numrit 2 kurse 2 éshté pasardbés i drejtpérdrejté i 15 2 éshté paraardpés
i drejtpérdrejté 1 3; 3 &shté pasardhés i drejtpérdrejté i 2 e késhtu me radhé. Vérejmé qé ¢do numér natyroré e ka
pasardhésin e tij t€ drejtpérdrejté né bashkésiné N kurse ¢do numér natyroré, i ndryshém nga 1, e ka paraardhésin

e drejtpérdrejeé né N. (Numri 1 nuk ka paraardhés € drejepérdrejté né N sepse 0 ¢ N).
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© SHEMBULLI 1.

a) Rreth tavolinés éhté ulur e gjithé familja dhe asnjé karrigé nuk éshté e zbrazét. Cmund ¢ thuhet pér
bashkésiné e anétaréve t€ asaj familjeje dhe pér bashkésiné e karrigave ? (Pérgjigia: Bashkésia e anétaréve té
familjes éhté e barasvleréshme me bashkésiné e karrigave. Familja ka aq anétaré sa éshté numri i karrigave).

b) Cdo anétar i familjes e ka pérpara njé pjaté dhe disa pjata tjera jané né njé ané té tavolinés. C’'mund té thuhet
pér bashkésing e anétaréve t¢ familjes dhe pér bashkésing e pjatave? (Pérgjigia: Bashkésia e anétaréve té familjes
éshté e barasvleréshme (ekuivalente) me njé nénbashkési té bashkésisé s¢ pjatave. Prandaj, ka mé shumé pjata
se sa anétaré té familjes.)

©) Njé bari i kohéve té lashta nuk dinte t&¢ numéronte e as té shkruante. Si mendoni té keté vepruar bariu pér &
ditur se a i kishte kthyer né mbrémje t€ gjitha delet e nxjerra né méngjes ? (Pérgjigia: Né méngjes, pér ¢do dele
€ nxjerré nga shralla, bariu shtinte njé guralec né strajcén e tij. Né mbrémje, pér ¢do dele qé fuste né shrallg,
bariu hiqte njé guralec nga strajca e tij. Nése né strajcé nuk i mbetej asnjé guralec, bariu konstatonte se kishte
kthye € gjitha delet; nése né strajcé i mbetej ndonjé guralec, atéheré ai dinte se i kishte humbur aq dele sa ishte
numri i guralecave t& mbetur né strajcg).

2.1. Krahasimi i dy numrave té shkruar (numroréve)

Dy numra té ndryshém, t& shkruar me shifra, mund t& krahasohen sipas dy rregullave vijuese.

2.1.1. Njeri nga numrat ka me shume shifra se tjetri.

Prej dy numrave té shkruar me numeér té ndryshém shifrash mé i vogél (mé i madh ) éshté ai qé ka mé

pak (mé shumé) shifra se tjetri.

© SHEMBULLI 2.

Té krahasohen numrat a) 13256 dhe 214587; b) 1125678 dhe 9854

O ZGJIDHJE

a) 13256 < 214587 sepse 13256 i ka 5 shifra kurse 214587 i ka 6 shifra);
b) 1125678 > 9854 sepse 1125678 i ka 7 shifra kurse 9854 i ka 4 shifra.

2.1.2 Dy numrat kaneé numer té njejte shifrash.

Né kété rast, duke filluar nga e majta, krahasojmé shifrat e té njgjtit rend, derisa t& gjejmé dy shifra & ndry-
shme: mé i vogél éshté ai qé ka kété shifér (1€ parén té ndryshme) me vieré mé té vogel .

© SHEMBULLI 3.

Té krahasohen numrat a) 43786 dhe 43912; b) 324675 dhe 324312.
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O ZGJIDHJE

a) Numrat 43786 dhe 43912 kané numér & njéjté shifrash. Dy shifrat e para t€ tyre jané € njéjta; shifra
e paré e ndryshme e tyre éshté shifra e treté dhe kjo te numri i paré éshté 7, kurse te numri i dyté ésheé 9.

Meqé 7 < 9, pérfundojmé qé 43786 < 43912.

b) Té dy numrat 324675 dhe 324312 kané nga 6 shifra. Tri shifrat e para i kané t€ njéjta. Shifra e paré
e ndryshme e tyre éshté shifra e katért. Shifra e katért e numrit 324675 éshté 6 kurse shifra e katért e
numrit 324312 éhté 3. Meqé 6 > 3, pérfundojmé qé 324675 > 324312.

© SHEMBULLI 4.

Té shkruhet numri mé i madh, qé formohet duke pérdorur vetém njé heré shifrat 2, 8, 6, 3.
(Pérgjigja: 8632).

© SHEMBULLI 5.

Cili éshté numri mé i madh a) treshifroré; b) treshifroré me shifra té ndryshme .

(Pergjigia: a) 999; b) 987).

© SHEMBULLI 6.

Té renditen sipas madhésisé, duke filluar nga mé i vogli, numrat 3948, 3927, 11223, 7589, 113251,
113156.

O ZGJIDHJE

3948, 3927 dhe 7589 i kané nga 4 shifra. Sipas rregullés 2 pér ta vlen 3927 < 3948 < 7589. Sipas rreg-
ullés 1, secili nga kéta numra éshté mé i vogél se numri peséshifroré 11223, prandaj 3927 < 3948 < 7589
< 11223. Numrat 113251 dhe 113156 jané gjashtéshifroré dhe, sipas rregullés 2, vlen 113156 < 113251,
késhtu qé, pérfundimisht, kemi: 3927 < 3948 < 7589 < 11223 < 113156 < 113251.

2.1.3. Shkrimi dhe leximi i numrave (numeéroréve).

Dimé qé dhjeté numrat (numérorét) e paré natyroré shkruhen me shifrat
O, 1) 2’ 3, 4) 5’ 6, 7) 8’ 9‘
Por, edhe té gjithé numérorét tjeré natyroré shkruhen me anén e shifrave ¢ mésipérme.

Numiri dhjeté shkrubet me numérorin 10 né té cilin shifra e paré nga e djathta 0 tregon se ai i ka 0 njéshe kurse
shifra e dyté nga e djathta 1 tregon se ai e ka 1 dhjetéshe.
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DPér té njéjtén arsye, numrat njézet, tridpjeté, katérdhjeté (dyzet), pesédbjeté, giashtédhjeté, shtatédpjete, tetédhjeteé,
néntédhjeté shkruhen, pérkatésisht, me numérorée 20, 30, 40, 50, 60, 70, 80, 90. Nérkaq, numri pesédhjeré e
shtaté shkruhet me numérorin 57 né té cilin shifra 7 paraget 7 njéshe kurse shifra 5 tregon se ai i ka 5 dhjetéshe.
Ngjashém shkruhen edhe numrat tjeré dyshifroré.

Numri njégind shkruhet me numérorin 100, né té cilin shifra e paré nga e djathta 0 tregon se ai nuk ka (i ka
0) njéshe, shifra e dyté nga e djathta 0 tregon se ai i ka 0 dhjetéshe kurse shifra 1 tregon se ai e ka 1 qindéshe.
Ngjashém, numrat dygind, treqind, ..., néntéqind shkruhen, pérkatésisht me numérorée 200, 300, ..., 900.
Numri katérgind e shratédhjeté e teté shkruhet me numrorin 478 né t cilin shifra e paré nga e djathta 8 tregon
numrin e njésheve, shifra e dyté nga e djathta 7 tregon numrin e dhjetsheve kurse shifra e treté nga e djathta
4 tregon numrin e gindésheve.

Si¢ vérehet nga shembujt e mésipérm, secila shifér e numérorit e ka vlerén e vet varésisht nga vendi gé ka né
até numéroré; vlera e tillé quhet vendvleré e asaj shifre. Késhtu p.sh. numri dy mijé e shtatégind e pesédpjeté e
katér shénohet me numérorin 2754 né té cilin shifra e paré nga e djathta 4 paraget 4 njéshe dhe e ka vlerén 4;
shifra e dyté nga e djathta 5 tregon se numri i dhéné i ka 5 dhjetéshe dhe ajo e ka vlerén 50; shifra e treté nga
e djathta 7 paraget numrin e gindésheve dhe e ka vlerén 700; shifra e katért nga e djathta 2 paraqet numrin
e mijésheve dhe e ka vlerén 2000. Késhtu mund t€ shkruajmé 2754 = 2000 + 700 +50 + 7. Ngjashém, numri
njéqind e njézet e pesé mijé e gjashtéqind e tridhjeté e shraté shkruhet me numérorin 125637 né t cilin shifra e
paré nga e djathta 7 paraqet 7 njéshe dhe e ka vlerén 7; shifra e dyté nga e djathta 3 paraget 3 dhjetéshe dhe e
ka vlerén 30; shifra e treté nga e djathta 6 paraqet 6 qindéshe dhe e ka vlerén 600; shifra e katért nga e djathta
5 paraget 5 mijéshe dhe e ka vlerén 5000; shifra e pesté nga e djathta 2 paraqet 2 dhjetémijéshe dhe e ka vlerén
20000 dhe, né fund, shifra e gjashté nga e djathta 1 paraget 1 njéqind mijéshe dhe e ka vlerén 100000. Prandaj
mund té shkruajmé 125637 = 100000 + 20000 + 5000 + 600 + 30 + 7.

Qé té shkruhet mé lehté numérori dhe té lexohet mé lehté numri pérkatés, até¢ numéroré e ndajmé né klasa
dhe secilén klasé e ndajmé né nga tre rende sipas tabelés vijuese:

KLASAT KLASA E KLASA E KLASA E KLASA E
MILIARDEVE MILIONEVE MIJESHEVE NJESHEVE

Rendet QMd  : DHMd : Md QMI : DHMI : MI aMm DM M Q DH NJ
Shembull 3 9 7 9 0 2 1 9 5 7 8 1
Shembull 8 2 0 3 1 7 5 0 2 4 2

Si¢ shihet nga tabela, duke filluar nga e djathta né t& majté, kemi klasén e njésheve, klasén e mijésheve, klasén
e milioneve, klasén e miliardeve (po té vazhdonim mé tej do té kishim klasén e trilioneve, klasén e kuatér-
lioneve, kuintilionéve etj ); secila nga kéto klasa éshté e ndaré né nga tri rende: duke filluar nga e djathta né té
majté, klasa e njésheve éshté e ndaré né rendet e njésheve (N]), dhjetésheve (DH]) dhe gindésheve (Q); klasa
e mijésheve éhté ndaré né rendet e mijésheve (M), dhjetémijésheve (DHMI) dhe gindmijésheve (QMI);
klasa e milioneve éshté e ndaré né rendet e milioneve (M), dhjetémilioneve (DHMI) dhe gindmilioneve
(QMI); klasa e miliardeve eshté ndaré né rendet e miliardeve (Md), dhjetéemiliardeve DHMd) dhe gind-
miliardeve (QMd).

Né dy rreshtat e fundit té tabelés jané dhéné dy numéroré shifrat e té ciléve jané té ndara népér klasat dhe
rendet pérkatése. Késhtu, numrori 357 902 195 781 paraqet numrin treqind e pesédhjeté e shtaté miliard e
néntéqgind e dy milion e njéqind e néntédhjeté e pesé mijé e shtatéqind e tetédhjeté e njé , ndérkaq, numrori
82 031 750 242 paraqet numrin tetédhjeté e dy miliard e tridhjeté e njé milion e shratéqind e pesédhjeté
mijé e dyqind e katérdhjeté e dy.
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Pér t'u lexuar mé lehté preferohet gé, duke filluar nga e djathta, numérorét shuméshifroré t€ ndahen né nga tri
shifra (d.m.th. né klasa) me njé hapésiré t& vogél (pa presje ose pika !).

© SHEMBULLI 7.

Né mbéshtetje té tabelés, numri
a) tregind mijé e pesédhjeté shkruhet me numrorin 300 050, d.m.th. 300050;
b) njé milion e shtatéqind mijé e teté shkruhet me numrorin 1700 008, d.m.th. 1700008;

) njé milliard e dyqind e njé milion e peséqind e tridhjeté e pesé shkruhet me numrorin 1 201 000 535
d.m.th. 1201000535;

¢) dhjeté miliard e dbjeté mijé e dpjeté shkruhet me numrorin 10 000 010 010 d.m.th. 10000010010.

d) tregind e tre milliard e dyqind e pesédhjeté e tre milion e njéqind mijé e pesémbédhjeté shkruhet me num-
rorin 303 253 100 015 d.m.th. 303253100015.

© SHEMBULLI 8.

Té lexohen numrat e paraqitur me numérorét a) 33300; b) 100701; ¢) 25003206; ¢) 100023043;
d) 1458579245; dh) 257839001960

O ZGJIDHJE

Sé pari, duke filluar nga e djathta, numérorét e dhéné i ndajmé (me nga njé hapésiré ndérmjer) né klasa,
d.m.th. né nga tri shifra e pastaj, sipas tabelés s¢ dhéné mé sipér, i lexojmé numrat e dhéné me ata numéroré.

a) 33 300 lexohet zridhjeté e tre mijé e treqind,

b) 100 070 lexohet njégind mijé e shratédhjere;

©) 25 003 206 lexohet njézeté e pesé milion e tre mijé e dyqind e gjashte;

¢) 100 023 043 lexohet njégind milion e njézeté e tre mijé e katérdhjeé e tre.

d) 1458 579 245 lexohet njé miliard e katérgind e pesédhjeté e teté milion e peséqind e shtatédhjeté e nénté
mijé e dyqind e katérdpjeté e pesé.

dh) 303 203 100 015 lexohet treqind e tre miliard e dyqind e tre milion e njéqind mijé e pesémbédhyete.

© SHEMBULLI 9.

Té shkruhet dhe té lexohet numri qé ka:

a) 3 qindéshe dhe 2 njéshe;

b) 2 mijéshe, 8 gindéshe, 5 dhjetéshe dhe 4 njéshe;

¢) 4 dhjetémijéshe, 8 gindéshe dhe 2 njéshe;

¢) 3 gindmijéshe, 8 dhjetémijéshe, 7 qindéshe dhe 5 njéshe;

d) 8 miliardéshe, 2 gindmilionéshe, 5 milionéshe, 9 qindmijéshe, 2 dhjetéshe dhe 5 njéshe.

Vérejtje: Rendet q¢ mungojné nénkuptohen qé jané t€ barabarta me 0; késhtu p.sh. numri né rastin
d) duhet nénkuptuar qé ka 8 miliardéshe, 2 qindmilionéshe, 0 dhjetmilionéshe, 5 milionéshe, 9 qindmi-
jéshe, 0 dhjetémijéshe, 0 mijéshe, 0 gindéshe, 2 dhjetéshe dhe 5 njéshe.
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O ZGJIDHJE

a) 302; tregind e dy; b) 2854; dy mijé e tetéqind e pesédhjeté e katér; c) 40802; katérdhjeté mijé e tetéqind e
dy; ¢) 380705; treqind e tetédhjetémijé e shtatéqind e pesé;

d) 8205900025; zeté miljardé e dyqind e pesé milion e néntéqind mijé e njézeté e pesé.

2.1.4. Veprimet me numra natyrore.

2.1.4.1. Mbledhja.

Veprimi i mbledhjes + (lexohet p/us), ¢do dy numrave natyroré 2 dhe & iu shogéron njé numér té vetém
natyror s, té cilin e quajmé shumé e numrave a dhe & dhe e shénojmé me « + 4, d.m.th. pér¢do 2 € N dhe
¢do 4 € N ekziston numri i vetém s € N itillé qé

a+b=s
Né kété rast a quhet mbledhori i paré, b quhet mbledhori i dyté kurse s quhet shuma e mbledhoréve
a e b. (Kétu me shkronjat 4, b, s, etj. kemi shénuar numrat natyroré; késheu do té veprojmé shpesh edhe né
vazhdim). Késhtu, kemi:

Mbledhoriiparé + Mbledhoriidyté = shuma

Véreni qé shuma e ¢do dy numrave natyroré éshté numér natyror.

Themi po ashtu qé numri a + & éhté pér b mé i madh se numri a ose pér a mé i madh se numri b.

© SHEMBULLI 10.

a) 3+2 =5 lexohet 3 plus 2 béjné (éshté baras me) 5; 2 dhe 3 jané mbledhorét kurse 5 éshté shuma e tyre.

b) 17 + 25 =42 d.m.th. qé shuma e numrave 17 dhe 25 &hté numri 42; 17 éshté mbledhori i parg, 25
éshté mbledhori i dyté.

c) Shuma e numrave 3 dhe 6 éshté numri 3 + 6 = 9; shuma e numrave 25 dhe 39 éshté numri
25 + 39 = 64; shuma e numrave m dhe # éshté numri » + n.

¢) Cili éshté numri:
pér 3 mé i madh se numri 6 ? (Pérgjigia: 3 + 6 = 9);
pér 8 mé i madh se x ? (Pérgjigia: x + 8 ose 8 + x);

pér m mé i madh se numri n ? (Pérgjigia: m + n ose n + m).

Vetité té thjeshta té mbledhjes. Meqé p.sh. 8 + 9 =17 dhe 9 + 8 = 17, pérfundojmé gé¢ 8 +9 =9 + 8. Po
ashtu, nga (6+5)+7=11+7=18 dhe 6+ (5+7) =6+ 12=18 rrjedh q¢ (6 +5) + 7 =6 + (5 + 7). Esht¢
e qarté q¢ 7 + 0 = 7 dhe 0 + 7 = 7. Edhe né rastin e pérgjithshém, pér numrat e ¢farédoshém natyroré 4, b, ¢
vlejné kéto veti:
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a+b=b+ a (vetia e nderrimit (komutative)
(@+b)+c=a+(b+c) (vetia e shogeérimit (asociative)
a+0=a 0+a=a (vetia e mbledhjes me zero)

Nése a+b=s, ateheré (a+c)+b=s+c dhe a+ (b+c)=s+c (Nése njéri mbledhoré rritet pér njé
numér, atéheré edhe shuma rritet pér até numér) (Nga kjo veti rrjedh vetia asociative).

Kéto veti shfrytézohen shpesh né mbledhjen e numrave shuméshifroré duke plotésuar ata deri né dhjetéshe,
qindéshe, mijéshe, dhjetémijéshe ,..., t€ plota si né mbledhjet pa kalim ashtu edhe né mbledhjet me kalim té
dhjetéshes, gindéshes, mijéshes, dhjetémijéshes ,.... E ilustojmé kété né shembujt vijues, ku mbledhja éshté
krye né disa ményra té ndryshme.

© SHEMBULLI 11.

a) 1.36 +23 = (30 + 6) + (20 + 3) = (6 + 30) + (20 + 3) (sipas vetisé s&¢ ndérrimit)
=6+ (30 + 20) + 3 (sipas vetisé sé shoqérimit)
=6+50+3=06+3+50 (vetia e ndérrimit)
= 9+50=59; 0se

2.36 +23=(30+6) +23 =30+ (6 + 23) (sipas vetisé s¢ ndérrimit)
=30+ 29 =59; ose

3.36 +23 =36+ (20 + 3) = (36 + 20) + 3 (sipas vetisé sé shoqérimit)

=56 +3=59; ose

4.36+23 =36+ (4+19) = (36 + 4) + 19 (sipas vetisé sé shogérimit)
=40+ 19 =59.

5. 36 +23=(29+7)+23=29 + (7 + 23) (sipas vetisé s¢ shoqérimir)
=29 + 30 =59.

b) 1. 175 +368 =100+ 70 +5 + 300 + 60 + 8
= (100 + 300) + (70 + 60) + (5+8) (sipas vetisé sé ndérrimit)
=400 + 130 + 13 = 530 + (10 + 3) = (530+10)+3 (vetia e shoqérimir)
=540 + 3 = 543; ose

2.175 + 368 = (170 + 5) +(360 + 8) = 170 +(5 + 360) + 8 (sipas vetisé sé¢ shoqérimir)
=170 + (360 + 5) + 8 (sipas vetisé s&¢ ndérrimit)
= (170 + 360) + (5 + 8) (sipas vetisé sé shoqérimit)
=530 + 13 = 543; ose

3. 175 + 368 = 175 + (300 + 60 + 8) = (175 + 300)+(60 + 8) (vetia e shoqérimit)
=475 + (60 +8) = (475 + 60) + 8 (sipas veisé sé shoqérimir)
= 535 + 8 = 543;

4.175 + 368 = 175 + (25 + 343) = (175 + 25) + 343 (sipas vetisé sé shoqérimit)
= 200 + 343 =543.

c) 124564 + 35896 = (100000 +20000 + 4000 +500 +60 +4) + (30000 + 5000 + 800 + 90 + 6) =
100000 + (20000 + 30000) + (500 + 800) + (60 + 90)+(4+6) (sipas vetisé s¢ shoqérimit)

=100000 + 50000 + 1300 + 150 + 10 = 100000 + 51300 + 160 =151460.
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© SHEMBULLI 12.

Té gjendet shuma e numrave a2+ 5,6+ 7 dhec+9, kua, b,c € N.

O ZGJIDHJE

(@+5)+b+7)+(c+9)=(a+b)+(5+7)+(c+9) (sipas vetisé s¢ ndérrimit)
=a+b+12+c+9=a+b+c+12+9 (sipas vetisé sé ndérrimit)
=a+b+c+21.

2.1.4.2. Zbritja.

Veprimi i zbritjes - (lexohet minus), ¢do dy numrave natyroré 4, 4 té tillé qé 2 > 4,iu shoqéron numrin e vetém
natyror 7 i cili quhet ndryshimi (ndryshesa) e numrave a dhe 6 dhe shénohet me 2— 4. D.m.th. Pér ¢do « €N,
be N, a > b, ekziston numri i vetém 7 € N idllé qé

a-b=n.
Numri  quhet 7 zbritshmi, b quhet zbritési kurse n quhet ndryshimi ose ndryshesa e numrave a dhe 6.

Izbritshmi - zbritési = ndryshimi

Thuhet qé numri a — b éshté pér b mé i vogél se numri a.

© SHEMBULLI 13.

a) 9 -5 =4 lexohet 9 minus 5 béjné (éshté baras me) 5; 9 éshté i zbritshmi, 5 éshté zbritési kurse 4 &shté
ndryshimi i tyre.

b) 39 — 25 = 14 tregon qé 14 éshté ndryshimi i numrave 39 dhe 25; 39 éshté i zbritshmi, 25 éshté zbritési,
14 éshté ndryshimi.

¢) Ndryshimi i numrave 17 dhe 9 éhté numri 17 — 9 = 8; ndryshimi i numrave 125 dhe 67 éhté numri
125 — 67 = 58 ; ndryshimi i numrave p dhe ¢ éhté numrip — 4.

¢) Cili éhté numri :

pér 5 mé i vogél se numri 14 ? (Pérgjigia: 14 — 5 = 9);
pér 3 mé i vogél se numri x ? (Pérgjigia: x - 3);

pér x mé i vogél se numri 17 2 (Pérgjigia: 17 - x);

pér a mé ivogél se numri y? (Pérgjigia: y— a).

Véreni qé gjithmoné i zbritshmi éshté mé i madh se zbritési. Né té kundértén, nése zbritési éshté mé i madh
se i zbritéshmi, atéheré ndryshimi nuk éhté numér natyral. (p.sh. 7- 9 nuk éshté numér natyral). Prandaj,
ndryshimi i ¢do dy numrave natyroré nuk éshté medoemos numér natyror.

Veti té thjeshta té zbritjes. Dimé qé¢ p.sh. 5—0=5 dhe qé 5 -5 =0, d.mth. vlejné kéto veti té thjeshta t&
zbritjes:
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Ndryshimi i gdo numri me numrin zero éshté vet ai numér:a -0 = a.

Ndryshimi i gdo numri me vetveten eshté i barabarté me zero:a - a = 0.

Nuk vlen vetia e ndérrimit (komutative ) pér zbriten:a-b=b - a.

Lidhja ndérmjet mbledhjes dhe zbritjes jepet me vetité vijuese:
1. Meqé 9 -4 =5 vlen atéheré dhe vetém atéheré kur 9 =4 + 5 0se 9 — 5 = 4 pérfundojmeé se:

Me ¢ zbrité numrin b prej numrit a, d.m.th. me e gjeté njé numér té treté n shuma e té cilit me numrin b na jep
numrin a. Pra:

1. a-b=n ateheré dhe vetem atehere kur a=b+nose b=a-n dmth
(i zbritéshmi) - (zbritési) = ndryshimin atéheré dhe vetém atéheré kur (i zbritéshmi) = (zbritési ) + (ndryshimi)
ose (zbritési) = (i zbritéshmi) - (ndryshimi)

(Vetia 1 tregon qé mbledhja dhe zbritja jané veprime té kundérta). Po ashtu vlen:

2. Megé 7 + 8 =15 vlen atéheré dhe vetém atéheré kur 7 = 15 — 8 ose 8 = 15 — 7, pérfundojmé se: Secili
mbledhor éshté i barabarté me ndryshimin e shumés dhe mbledhorit tjetér. Pra:

2. a+b=s atehere dhe vetem atehere kura=s-b ose b=s-a dmith
(njéri mbledhor) = (shuma) - (mbledhori tjetér)

Veti té tjera té pérbashkéta té mbledhjes dhe zbritjes i ilustrojmé me shembullin vijues

© SHEMBULLI 14.

Iliri i ka 25 euro kurse Arta 14 euro.
a) Sa euro mé shumé se Arta i ka Iliri ?

b) Nése Iliric dhe Artés iu japim nga 5 euro, sa euro do ¢i ket Iliri e sa Arta dhe sa euro mé shumé se Arta do
t'i keté Iliri né kété rast ?

©) Nése Iliri dhe Arta harxhojné nga 7 euro, sa euro i mbeten secilit dhe sa euro mé shumé se Arta do t'i keté
Iliri né kété rast ?

¢) Nése Ilirit ia japim edhe 3 euro, sa euro do ¢'i béhen Ilirit dhe sa euro mé shumé i ka Iliri se Arta , né kété rast?
d) Nése Iliri i harxhon 6 euro, sa euro i mbeten Ilirit dhe sa euro méshumé se Arta do t'i keté Iliri né kété rast ?

dh) Nése Artés ia japim 3 euro, sa euro do ti béhen Artés dhe sa euro mé shumé se Arta do i keté Iliri, né kété
rast ?

e) Nése Artaiharxhon 5 euro, sa euro i mbeten Artés dhe sa euro mé shumé se Arta do t’i keté Iliri né kété
rast ?

Krahasoni rezultatin e fituar né rastin a) me rezultatin e fituar né té gjitha rastet te mésipérme. Cka mund té
konstatoni ?

f) Saeuro i kané sé bashku Iliri dhe Arta? Nése Iliri i fiton edhe 7 euro kurse Arta i harxhon 7 euro, sa euro
do té& kené sé bashku Iliri dhe Arta ?

g Nése Iliri i harxhon 3 euro, sa euro do ti keté Iliri e sa euro do ti kené s¢ bashku Iliri dhe Arta ?
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O ZGJIDHJE

a) lliriika 25—14 =11 euro mé shumé se Arta.

b) Nése si Ilirit edhe Artés iu japim nga 5 euro, atéheré Iliri do 'i keté 25 + 5 = 30 euro, kurse Arta do
tiketé 14 + 5 = 19 euro. Né kété rast Iliri do té keté (25 + 5) — (14 + 5) =30 — 19 = 11 euro mé shumé
se Arta.

Meqé né rastin a) kemi 25 — 14 = 11 kurse né rastin b) (25 + 5) - (14 + 5) = 11, pérfundojmé gé (25 +
5) — (14 + 5) = 25 — 14. Dmth. vlen kjo veti:

3. Né qofte se té zbritshmit ashtu edhe zbritésit i shtojme té njejtin numer, ndryshimi nuk ndryshon. Pra:
(a+c)-(b+c) =a-c

¢) Kur Iliri dhe Arta i harxhojné nga 7 euro, Ilirit i mbeten 25 — 7 = 18 euro kurse Artés i mbeten 14 — 7
=7 euro dhe né kété rast Ilirii ka (25-7)— (14-7) =18 -7 = 11 euro mé shumé se Arta. Duke krahasuar
kété rezultat me rezultatin e rastit a) 25 — 14 = 11, pérfundojmé q¢ (25-7) — (14-7) =11 =25 — 14.
Prandaj vlen vetia:

4. Nese si te zbritshmit ashtu edhe zbritesit i zbritet i njéjti numer, ndryshimi nuk ndryshon, d.m.th.
(@a-c)-(b-c) =a-b.

¢) Nése Iliric ia japim 3 euro, atij do ti béhen 25 + 3 = 28 euro dhe ai do t€ keté (25 + 3) — 14 = 28 -
14 = 14 euro mé shumé se Arta. Duke e krahasuar kété rezultat me rezultatin e rastit a) 25 — 14 = 11,
pérfundojmé qé:

25+3)—14=14=11+3=(25-14) + 3.

Pra, vlen kjo veti:

5. Nese i zbritshmi rritet pér njé numer, atehere edhe ndryshimi rritet per ate numer, d.m.th.
(@+c)-b=(a-b)+c

d) Nése Iliri i harxhon 6 euro, atij i mbeten 25 — 6 = 19 euro dhe ai do té keté (25-6) — 14 =19 — 14
=5 euro mé shumé se Arta. Duke e krahasuar kété rezultat me rezultatin e rastita) 25 — 14 = 11, pér-
fundojmé gé

(25-6)-14=5=11-6=(25-14) - 6.
Rrjedhimisht, vlen kjo veti:

6. Nese i zbritshmi zvogélohet pér njé numer, ateheré edhe ndryshimi zvogelohet per até numer, d.m.th.
(@-c)-b=(a-b)-c

dh) Nése Artés ia japim 3 euro, atéheré ajo do té keté 14 + 3 = 17 euro kurse, né kété rast Iliri do t€ keté
25— (14 + 3) =25 —17 = 8 euro mé shumé se Arta. Duke e krahasuar kété rezultat me rezultatin e rastit
a) 25— 14 =11, pérfundojmé qé:

25-(14+3)=8=11-3=(25-14) - 3.

Pra, vlen vetia:

7. Nese zbritési rritet pér njé numer, atéheré ndryshimi zvogélohet pér até numer, d.m.th.
a-(b+c)=(-b)-c
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O ZGJIDHJE

€) Nése Arta i harxhon 5 euro asaj i mbeten 14 — 5 = 9 euro dhe, né ké te rast Iliri ka 25— (14 - 5) =
25 -9 = 16 euro mé shumé se Arta. Duke e krahasuar kété rezultat me rezultatin e rastit a) 25 -14 = 11,

pérfundojmé gé
25-(14-5)=16=11+5=(25-14) + 5.

Késhtu, vlen vetia:

8. Nese zbritesi zvogélohet pér njé numer, ateheré ndryshimi rritet per ate numer, d.m.th.
a-(b-c)=(-b)+c.

f) Iliri dhe Arta sé bashku kané 25 + 14 = 39 euro. Kur Iliri i fiton 7 euro, ai do té keté 25 + 7 = 32 euro;
nése Arta i harxhon 7 euro, ajo do té keté 14 — 7 = 7 euro. Né kété rast Iliri e Arta kané sé bashku (25 +

7) + (14-7) =32 + 7 = 39 euro. Duke krahasuar kéto dy rezultate, pérfundojmé qé:
(25+7)+(14-7) =39 =25 + 14.
Ngjashém shihet q& (25 - 7) + (14 + 7) = 25 + 14. Prandaj

9. Nese njeri mbledhor rritet kurse mbledhori tjetér zvogélohet pér té njejtin numér, atehereé shuma nuk
ndryshon; d.m.th.
(@+c)+(b-c)=a+b=(a-c)+(b+c)

@) liri e Arta sé bashku kané 25 + 14 = 39 euro. Nése Iliri i harxhon 6 euro, ai do té keté 25 -6 =19

euro, kurse sé bashku me Artén do té kené (25 - 6) + 14 = 19 + 14 = 33 euro. Késhtu, kemi:
(25-6) +14=33=39-6= (25 + 14) - 6.
Ngjashém shihet qé vlen edhe: 25 + (14 - 6) = (25 + 14) — 6.

Pérfundojmé qé vlen vetia:

10. Nese njeri mbledhor zvogélohet pér njé numer, atehere edhe shuma zvogelohet per té njejtin numer,
dmth. (@-c)+b=(@+b)-c=a+(b-c).

Duke i shfrytzuar vetité e mésipérme kryejmé zbritjen e numrave té ndryshém shuméshifroré me dhe pa

prishje té dhjetésheve qindésheve, mijésheve, ... . E ilustrojmé kété me shembullin vijues.

© SHEMBULLI 15.

2)29-8=(20+9)-8=20+(9-8) (sipas vetisé¢ 10)
=20+1=21;

b)25-9=25-(5+4)=(25-5) -4 (sipas vetisé 7)
=20-4=(10+10)—4 =10+ (10 - 4) (sipas vetis¢ 10)
= 10+6=16;

) 338 — 35 = (300 + 38) — 35 = 100 + (38 - 35) (sipas vetis¢ 10)
= 100 + 3 =103;

¢) 1.536 - 358 = 536 — (336 + 22) = (536 - 336) — 22 (sipas vetisé 7)

=200-22=(170 + 30) - 22 = 170 + (30 - 22) (sipas vetisé¢ 10)
=170 +8 =178;
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2.536 — 358 = 536 — (400 - 42) = (536 — 400) + 42 (sipas vetisé 8)
=136 + 42 =178;

d) 1. 1236 — 679 = 1236 — (636 + 43) = (1236 - 636) — 43 (sipas vetisé 7)
= 600 —43 = (500 + 100) — 43 = 500 + (100 - 43) (sipas vetisé 10)
=500 + 57 = 557;

2.1236 - 679 = (1236 -36) — (679 - 36) (sipas vetisé 4)
= 1200 — 643 = 1200 — (600 + 43) = (1200 - 600) — 43 (Sipas vetisé 7) = 600 — 43 = 557,

dh) 256124 - 35013 =(200000 + 56124) — 35013 = 200000 + (56124 - 35013) (vetia 10)
=200000 + 21111 =221111.

Veérejtje: Gjithésesi, mbledhja (e disa) dhe zbritja e dy numrave shuméshifroré mé lehté kryhet né shtyllé, me
té cilén gjé, besojmé se, lexuesi éshté i njohur.

© SHEMBULLI 16.

a) N& qofté se njé mbledhor &shté 2456 kurse shuma 15875, té gjendet mbledhori gjetér;
b) Né qofté se i zbritéshmi éshté 98475 kurse ndryshimi 1367, té gjendet zbritési;
) NE qofté se zbritési éshté 3876 kurse ndryshimi 764, té gjendet i zbritéshmi.

O ZGJIDHJE

a) Meqg, sipas vetisé 2, (njé mbledhoré) = (shuma) — (mbledhori tjetér), pérfundojmé qé¢ 15875-245
6=13419 ésht mbledhori tjetér. (Prova: 13419+2456=15875).

b) Meqg, sipas vetisé 1, (gbritési) = (i zbritéshmi) — (ndryshimi), pérfundojmé qé
98475-1367= 97108 &shté zbritési. (Prova: 98475-97108=1367).

©) Meqg, sipas vetisé 1, (i zbritéshmi) = (zbritési) + (ndryshimi) , pérfundojmé gé
3876+764=4640 é&shtéizbritéshmi. (Prova: 4640- 764=38706).

2.1.4.3. Shumezimi.

© SHEMBULLI 17.

Né dhomén e punés Agroni ka 4 rafte librash. Né secilin raft ai ka vendosur nga 8 libra. Sa libra jané &
vendosur né 4 raftet ?

@ PERGJEGJA

Né 4 raftet jané vendosur 8 + 8 + 8 + 8 = 32 libra. Shumén e 4 mbledhoréve té njéjté 8 do ta shénojmé,
shkurt, késhtu: 4 - 8, d.m.th.

4.-8=8+8+8+8=32,
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dhe do té themi qé numri 32 &shté rezultat i shumézimit té numrave 4 dhe 8. Pra, shumézimi mund té shibet
si mbledhje e mbledhoréve té barabarté.

Késhtu, veprimi i shumézimit - (lexohet heré) ¢do dy numrave natyroré 4, & iu shogéron njé numér té vetém
natyror p, t cilin e quajmé prodhim té numrave a dhe 4 dhe e shénojmé me z - 4, d.m.th. pér¢do 2 € N dhe
¢do & € N ekziston numriivetém p € N itillé gé

a-b=p.

Né kété rast a quhet faktori i paré ose i shumézueshmi, b quhet faktorii dyté ose shumézuesi kurse p quhet
prodhimi i faktoréve a e b. Pra, kemi:

(aktori i paré) - (fiktoriidyt) = prodbimi

(Nganjéheré né vend té shenjés - pérdoret edhe shenja x (porjo x1!)).

Pér numrin (prodhimin) @ - & themi qé éshté a heré mé i madh se numri b ose b heré mé i madh se a. Po
ashtu a - 6 quhet a-fishi i numrit & ose & — fishi i numrit @; shuméfisha té njé numri 2 quhen prodhimet e
atij numri me numrat 1, 2, 3, 4, ... dm.th. numrat 1-2=4,2-2=24,3-a=3a,4-a=4a,....

© SHEMBULLI 18.

a) 3-4=12 lexohet 3 heré 4 béjné (éshté baras me) 12; 3 dhe 4 jané faktoréc kurse 12 éshté prodhimi
i tyre.

b) 9-15= 135 d.m.th. q¢ prodhimi i numrave 9 dhe 15 éhté numri 135; 9 éshté fakrori i paré, 15
éshté fakrori i dyté.

¢) Prodhimi i numrave 8 dhe 7 éshté numri 8 -7 = 56; prodhimi i numrave 6 dhe m éhté numri 6
m = 6m; prodhimi i numrave 7 dhe 7 éhté numri m - 7= mn.

¢) Numri 6 -4 (=24) éshté 6 heré mé i madh se numri 4; po ashtu 6 - 4 (=24) éshté 4 heré mé i madh
se numri 6 ; 6 - 4 (= 24) éshté 6-fishi i numrit 4 dhe 4-fishi i numrit 6.

d) Cili numér éshté 5 heré mé i madh se 8 ? (ose: cili éshté 5-fishi i numrit 8 ?; ose cili éshté 8-fishi i
numrit 5 ?) (Pérgjigja: 5 -8 = 40). Cili numér éhté 3 heré mé i madh se numri x ? (ose: cili éshté 3-fishi
i numrit x ?) (Pérgjigia: 3 - x = 3x). Cili &hté a- fishi i numrit y ? (ose: cili numér éhté 2 heré mé i madh
se y ?)(Pérgjigia: a -y = ay).

e) Shuméfishat e numrit 3 jané: 1-3=3,2-3=6,3-3=9,43=12, ..., dmth. 3,6,9,12, ....
Ndérkaq, shuméfisha t& numrit 5 jané numrat 1-5=5,2-5=10,3-5=15, 4-5=20, ..., d.m.th.
5,10, 15, 20, 25, ... .

Vetité té thjeshta t€ shumézimit. Meqé p.sh. 7 -9 =63 dhe 9 -7 = 63, pérfundojmé qé 7-9=9-7.
Nga (3:5):4=15-4=60 dhe 3-(5-4) =3-20=60 rrjedhqé (3-5)-4=3-(5-4). Poashtu, 4 -0
=0+0+0+0=0sidhe 0-4=0.Eshté e qarté q¢ p.sh. 31 =3 =1 3. Edhe né rastin e pérgjithshém,
pér numrat e ¢farédoshém natyroré 4, 4, ¢ vlejné kéro veti:

a-b=b- a (vetia e ndérrimit (komutative))

(@a-b)-c=a-(b-c) (vetia e shogérimit (asociative))

a-0=0 0-a=0 (vetia e shumézimit me zero)

a-1=a, 1-a=a (vetia e shumézimit me njg)
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© SHEMBULLI 19.

a) Arbeni né njé dyqan bleu 3 cokollata, kurse né dyqanin tjetér ai bleu edhe 5 ¢okollata té njéjta. Secila
nga cokollatat ka kushtuar nga 2 euro. Sa euro i ka harxhuar Arbeni ? Si mund ta llogarisim shumén qé
pagoi Arbeni pér té gjitha cokollatat ?

b) Njé kopshtar nga 1423 kg molla sa kishte vjelur né kopshtin e tij, i shiti 695 kg. mollé. Nése ¢mimi i1
kg mollé éshté 2 euro, sa euro do té fitoj kopshtari nga mollét e pashitura ? Si do ta llogaritni kété ¢mim ?

Zgjidhje. a) Arbeni i ka bleré gjithésejt 3 + 5 = 8 cokollata. Meggé secila ¢okollaté ka kushtuar 2 euro,
Arbeni ka paguar gjithsejt
2-(3+5)=2-8=16 euro.

Mirépo, Arbeni ka llogaritur edhe késhtu: né dyqanin e paré pér 3 gokollata ka paguar 2 - 3 = 6 euro kurse
né dyqanin e dyté pér 5 ckollata ka paguar 2 - 5 = 10 euro. Prandaj, gjithsejt, Arbeni ka paguar

2-3+2-5=6+10=16 euro.

© SHEMBULLI 20.

Nga dy llogaritjet qé i ka béré Arbeni rrjedh gé vlen:
2-(3+5)=2-3+2-5.

b) Pas shitjes s¢ 695 kg. mollé kopshtarit i kané mbetur pa u shitur 1423 — 695 = 728 kg mollé té cilat,
(meqé 1 kg i tyre kushton 2 euro), kushtojné

2 - (1423 - 695) = 2 -728 = 1456 euro.

Kopshtari ka mund té llogarisé edhe késhtu. Po ti kishte shitur t€ gjitha mollét d.m.ch. 1423 kg, kop-
shtari do t fitonte 2 - 1423 = 2846 kurse nga 695 kg mollé té shitura ai ka fituar 2 - 695 = 1390 euro.
Prandaj, kopshtari nga mollét e pashitura do té fitoj

21423 -2 695 = 2846 — 1390 = 1456 euro.
Duke pasur parasysh llogaritjet e kopshtarit, pérfundojmé qé vlen barazimi:
2 - (1423 -695) =2 - 1423 - 2 - 695.

Késhtu, pérfundojmé qé vlejné kéto veti gé lidhin mbledhjen me shumézimin dhe zbritjen me shumézi-
min:

a-b+c)=a-bra-c¢c dhe (a+b) -c=a- c+b-¢c
(vetité e shpérndarjes ( pérdasimit, distributive) té shumézimit ndaj mbledhjes)

a-(b-c)=a-b-a-¢c dhe (a-b)-c=a-c-b-c
(vetité e shpérndarjes (pérdasimit, distributive) té shumézimit ndaj zbritjes)

Shembulli vijues e ilustron shumézimin e njé numri me njési dhjetore; (njési dhjetore quhen numrat 10,
100, 1000, ... ).
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© SHEMBULLI 21.

Njé punétori rrobaqepésie prodhon fustane. Njé fustan kushton 124 euro. Sa do té fitoj ajo punétori né
qofté se i prodhon a) 10; b) 100; ¢) 1000; ¢) 10000; d) 100000 fustana ?

O ZGJIDHJE

a) 10 fustana kushtojné 124+ 10 = 1240 euro;

b) 100 fustana kushtojné 124+ 100 = 12400 euro;

<) 1000 fustana kushtojné 124 - 1000 = 124000 euro;

©) 10000 fustana kushtojné 124 - 10000 = 1240000 euro;
d) 100000 fustana kushtojné 124 - 100000 = 12400000 euro.
Nga ky shembull shihet qé:

Njé numér shumézohet me 10, 100, 1000, 1000, .., né qofté se atij numri i prapashkruajmé nje, dy, tri, kater, ...,
zero, pérkatesisht :
3-10=230; 3- 100 = 300; 3 - 1000 = 3000; 3 - 10000 = 30000

Duke ditur tabelén e shumézimit dhe duke shfrytézuar vetité e mésipérme mund té kryhen shumézimet e
numrave té ndryshém. E ilustrojmé kété né shembullin vijues.

© SHEMBULLI 22.

a) 30 -8 = 8- 30 (sipas vetisé s¢ ndérrimit)
= 8:(3-10) = (8- 3) - 10 (sipas vetisé sé shogérimit)
= 24 - 10 = 240.

b) 43000 = 4 - (3- 1000) = (4 - 3) - 1000 (sipas vetisé sé shoqérimit)
=12 - 1000 = 12000.

c)8:24=8-(20+4)=8"-20+ 84 (sipas vetisé sé¢ pérdasimit)
=160 + 32 = 192.

©4-5-2-8:-3=4-(5-2)-(83) (sipas vetisé sé shogérimit)
4-10-24=10-4-24 (sipas vetisé sé ndérrimit)
10 - 96 = 960.

d) 1.4782 -6 =6 - 4782 (sipas vetisé sé ndérrimit)
=6 (4000 + 700 + 80 + 2) = 6 - 4000 + 6-700 + 6- 80 + 6- 2
(sipas vetisé sé pérdasimit)
= 24000 + 4200 + 480 + 12 = 28692 ;

2. 4782-6= (4M7Q8DH2N])-6=(4-6)M([7-6)Q(8-6)DH (2-6)N]J
=24M42Q48DH I12NJ=(2DHM +4M) (4M +2Q) (4 Q + 8 DH)(1DH +2 NJ)
=2DHM (4 +4) M (2+4) Q (8 + 1) DH2NJ =2DHM 8 M 6 Q 9 DH 2 NJ

=28692;

Né zgjidhjen 2 i kemi shumézuar mijéshet (4), gindéshet (7), dhjetéshet (8) dhe njéshet (2) e faktorit t€ paré
4782 me faktorin e dyté 6, e pastaj kemi béré shndérrimet e dhjetésheve né gindéshe, qindésheve né mijéshe
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dhe mijésheve né dhjetémijéshe dhe né fund i kemi mbledhur shifrat e rendeve té njéjta. Veprimet e tilla i
tregojmé né ményré & pérmbledhur késheu:

3. 4782
6 ose 47826
28692 28692

Shumézimin e numrave shuméshifroré e ilustrojmé me shembullin vijues.

© SHEMBULLI 23.

Té gjendet prodhimi i numrave 2354 dhe 26.

Veprojmé késhtu: shkruajmé faktorin e paré 2354 dhe pérfundi tij faktorin e dyté 26. Né vend té shenjés
s€ barazisé vejmé njé vijé horizontale pérfundi dy faktoréve.

2354 2354
326 . 326 2354-326
0S¢ 0S¢
(6NJ -2354=14124NJ=) 14124 14124 14124
(2DH-2354=4708 DH=) + 47080 + 4708 + 4708
(3Q-2354=7068 Q=) 706200 7062 7062
767404 767404 767404

Sé pari shumézojmé shifrén e njésheve t€ fakreorit té dyté (shumézuesit) (6) me faktorin e paré (t€ shumé-
zueshmin) 2354 (ngjashém si né rastin 3 t& shembullic 22, dh) ) dhe rezultatin (prodhimin) e fituar
14124 NJ = 14124 e shénojmé nén vijén horizontale. Pastaj, shumézojmé shifrén e dhjetésheve té fakrorit
té dyté (2) me faktorin e pare 2354 dhe rezultatin e fituar 4708 DH = 47080 e shkruajmé nén prodhimin
paraprak.Né fund, shumézojmé shifrén e qindésheve t€ fakrtorit té dyt¢  (3) me faktorin e pare 2354 dhe
rezultatin e fituar 7068 Q = 706800 e shkruajmé pérfundi prodhimit t¢ fundit. Tash, i mbledhim tri
prodhimet e ficuara dhe gjejmé rezultatin (prodhimin) pérfundimtar 767404 té cilin e shénojmé nén
vijén (e dyté) horizontale qé shénon barazimin e mbledhjes sé tri prodhimeve sipér saj.

Zakonisht, prodhimi i dhjetésheve té faktorit t€ dyté me faktorin e paré shénohet (pa zeron e fundit)
duke lévizur njé shifér majtas; prodhimi i qindsheve té fakrtorit té dyté me faktorin e paré shénohet (pa dy
zerot e fundit) duke lévizur pér dy shifra majtas, etj., si¢ éhté shénuar né llogaritjen e mésipérme djathtas.

© SHEMBULLI 24,

Té gjendet prodhimi 724000 - 38000. Té lexohet numri i fituar !
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54

O ZGJIDHJE

724000 - 38000 = 724 - 1000 - 38 - 1000 = 724 - 38 - 1000 - 1000
= (724 - 38) - 1000000.

Gjejmé prodhimin 724 - 38 dhe atij ia prapashkruajmé 6 zero. Meqé:

724 - 38

5792
+ 2172

27512

pérfundojmé qé 724000 - 38000 = (724 - 38) - 1000000 = 27512000000. Ky éshté numri njézeté e shtaté
miliard e peségind e dymbédhjeté milion.

2.1.4.4. Fugizimi

Prodhimin 3-3-3-3-3 e quajmé figia ¢ pesté e numrit 3 dhe e shénojmé me 3% d.m.th. 3°=3-3-3-3-3 (= 243).
Ngjashém, nése a dhe 7 jané dy numra natyroré, atéheré prodhimi i n faktoréve té barabarté me a quhet fugia
e n-té e numrit a dhe shénohet me #*, d.m.th.

a"=a-a-a-...-a (nfaktoré).

a quhet baza kurse n treguesi (eksponenti) ifuqisé a”. Pra, treguesi 7 tregon sa heré duhet té shumézohet baza
a me vetveten pér t€ dhéné fuqiné 2 ”. Fugia e dyté e numrit 2, d.m.th. 2 > quhet edhe katrori i numrit 2 ndérsa
fuqia e treté e numrit 4, d.m.th. 2° quhet edhe kubi i numrit 4.

© SHEMBULLI 25.

Fugqia e katért e numrit 5 éhté 54 = 5:5-5-5 = 25-5:5 = 1255 = 625;

Kubi i numrit 16 éshté 16°% = 16-16-16 = 256-16 = 4096;

Fugia e 7 e numrit 2 éshté 27 =2:2.2:2.2:2.2 = 128;

Katrori i numrit 4 éshté 42 = 4-4 = 16 kurse katrori i numrit 123 éshté
1232=123-123 = 15129.

Vérejtje. 1) Fugqité e njéshit: 1'=1;1°=1-1=1;1°=1-1-1-1-1=1, etj.
Pra, #é gjitha fuqité e njéshit jané té barabarata me 1.
2. Fuqitéed/ljetés: 10'=10; 10*°=10-10=100;10=10-10-10- 10 = 10000.

Po ashtu: 10 > = 100000; 10 7 = 10000000, etj. Prandaj, fuqia e numrit dhjeté éshté e barabarté me
numrin qé shkrubet me njé 1 dhe aq zero né té djathté té tij sa éshté treguesi i fuqise.

3. Cdo numeér, indryshém nga zero, né fuqiné zero, me marréveshje, do ta konsiderojmé té barabarté
me 1 d.m.th. pér ¢do 2 # 0, me marréveshje vejmé 2°= 1. Késhtupsh. 3°=1; 25°=1; 254°=1.



MATEMATIKA DHE MESIMDHENIA E MATEMATIKES
UDHEZUES PER KLASAT 1-5

© SHEMBULLI 26.

a) 2500000 = 25 - 100000 = 25 - 10°;

b) 4720000000 = 472 - 10000000 = 472 - 107.

¢) 320000 - 400 = 32-10000 -4-100 = (32- 4)-10000-100 = 128-1000000 = 128- 10°.

¢) 4657 =4-1000+6-100+5-10+7-1=4-103+6-102+5-10"'+7-10°.

d)8-10°+6-104+3 -10%°+5-102+2-10'+9-10°= 8- 100000 + 6 - 10000 + 3 - 1000 + 5 - 100 +
2-10+9-1=2800000 + 60000 + 3000 + 500 + 20 + 9 = 863529.

Té theksojmé se pér shumézimin dhe pjesétimin e fugive me baza t€ njéjta vlejné kéto rregulla:

Dy fugi me baza té njéjta shumézohen (pjesétohen) duke pérshkruar bazén e tyre dhe duke i mbledhur (zbritur)
treguesit e tyre. D.m.th.

a™ a"=a™" dhe a™a"=a""", (m>n)
Késhtu, p.sh. 4% 4% = 4°+3 = 4% kurse 4°:4° =43 =42

2.1.4.5. Pjesetimi.
2.1.4.5.1. Pjesetimi pa mbetje.

© SHEMBULLI 27.

Njé klasé i ka 32 nxénés. Duam t’i radhitim nxénésit né 4 rreshta, ashtu qé secili rresht t& keté numér t€ njéjté
nxénésish. Nga sa nxénés do t'i keté secili rresht ? Pérgjigja né kété pyetje do té jeté: Secili rresht do té keté aq
nxénésa sa heré 4 bé&jné 32. Meqé 8 heré 4 béjné 32, (8 - 4 = 32), pérfundojmé qé ¢do rresht do t'i keté nga 8
nxénés. Kété fakt e shénojmé késhtu: 32 : 4 = 8 dhe e lexojmé 32 pjesétim pér 4 béjné 8.

Duke pasur parasysh shembullin e mésipérm pérfundojmé: Le té jené a dhe & dy numra natyroré dhe 2 > 4.
1¢ pjesétosh (pa mbetje) numrin a me numrin b d.m.th. té giesh njé numér té treté q té tillé gé prodhimi i numrit
b me numrin q té jeté i barabarté me numrin a; né kété rast shkruajmé a: 6 = g. Pra:

a:b=q atehere dhe vetem atehere kur a = b - q ateheré dhe vetem atehere kurb=a:q.

: quhet veprimi i pjesétimit; a quhet i pjesétueshmi, b quhet pjesétuesi kurse g quhet herési i numrave 2
dhe 4. Po ashtu, thuhet qé 2 plotpjesétobet me b ose, q&€ numri b éhté pjesétues i numrit  ose, qé a éshté
shuméfish (mé sakeésisht g-fish) i numrit & ose, ¢ b pérmbabhet (shkon) q heré né asi dhe g pérmbahbet

(shkon) b heré né a. Pér herésin @ : b themi edhe se &shté b heré mé i vogél se mumri a.

Duke pasur parasysh kéto emértime, vetia e mésipérme shprehet edhe késhtu:

(1 pjesétueshmi) : (pjesétuesi) = (herési)  atéheré dhe vetém atéheré kur
(1 pjesétueshmi) = (pjesétuesi) - (herési)  atéheré dbe vetém atéheré kur
(pjesétuesi) = (i pjesétueshmi) : (herési)

d.m.th.

(a:6)-b=b-(a:b)=a dhe a:(a:b)=b

Vetia e méposhtme tregon qé pjesétimi éshté veprim me anén e té cilir giejmé njérin nga té dy faktorér kur e dimé
prodhimin dhe faktorin tjetér. Pra:
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(faktori i paré) - (faktori i dyté) = prodhimi  atéheré dbe vetém atéheré kur
njéri faktori = (prodhimi) : (faktori tjetér)

Kjo d.m.th.se pjesétimi dbe shumézimi jané veprime té kundérta.

© SHEMBULLI 28.

a) 12:3 =4 dhe 12 :4 = 3 sepse 3 - 4 = 12. Késhtu, 12 plotpjesétohet me numrat 3 dhe 4, ose, 3
dhe 4 jané pjesétues té numrit 12 ose, 12 éshté 3 fishi i numrit 4, ose 12 éshté 4 fishi i numrit 3; ose 3
pérmbahet 4 heré né 12; 4 pérmbahet 3 heré né 12. Po ashtu, numri 12:3 =4 &hté 3 heré mé i vogél
se 12 kurse 12 : 4 = 3 éshté 4 heré mé i vogél se 12.

b) 15:5=3 dhe15:3 =5,sepse 3 -5 =15. Prandaj, 15 plotpjesétohet me numrat 3 dhe 5, ose, 3 dhe 5
jané pjesétues t& numrit 15, ose 15 éshté 3 fishi i numrit 5, ose, 3 éhté 5 fishi i numrit 3; po ashtu, themi
qé 3 pérmbahet 5 heré né 15 ose qé 5 pérmbahet 3 heré né 15. Po ashtu, 15:5 (= 3) &hté 5 heré mé i
vogél se 15 dhe 15: 3 (= 5) éshté 3 heré mé i vogél se numri 15.

(Nga shembujt a) dhe b) shihet q&, gjaté pjesétimit, pjesétuesi dbe herési mund ti ndérrojné vendet).

¢) 13 nuk plotpjesétohet me asnjé numér € ndryshém nga 1 dhe 13, sepse nuk ekziston asnjé ¢ift numrash
natyroré (&€ ndryshém nga 1 dhe 13) prodhimi i té ciléve &hté 13. (Numrat e tillé, ¢ nuk plotpjesérohen
me asnjé numér té ndryshém nga 1 dhe vetvetja quhen numra té thjeshté. Psh. 2,3,5,7, 11, 13,17, 19,23,
. jané disa numra té thjeshté.Gjeni edhe disa numra té gjeré t¢ thjeshté !)

¢) Cili numér éshté 3 heré mé i vogél se 18 ? (Ose: Cili numér fitohet me zvogélimin 3 heré té numrit
18 ?) (Pérgjigia: 18 : 3 = 6); Cili numér éshté 5 heré mé i vogél se numri x ? (Ose: Cili numér fitohet
me zvogélimin 5 heré € numrit x ? ) (Pérgjigia: x : 5 ); Cili numér éshté y heré mé i vogél se numri x ?

(Pergjigia: x : ).

© SHEMBULLI 28.

a) Meqé pér ¢do numér natyror avlen 4 -1 =a, pérfundojmé qé a: 1 =a dhe a:a=1.Pra, herési
i pjesétimit té ¢do numri me numrin 1 éshté veté ai numér; dhe, herési i pjesétimit té ¢do numri me
vetveten éshté numri 1. Me fjalé € tjera, ¢do numér plotépjesétohet me numrin 1 dhe me vetveten.
Késhtu, psh.7:1=7dhe 7:7=1; 12:1=12dhe 12:12 =1, etj.

b) Meqgé pér ¢do numér natyror 2 vlen 0 - @ = 0, pérfundojmé qé 0: 2 =0, d.m.th. herési i pjesétimit
té numrit 0 me ¢do numér natyror (€ ndryshém nga 0) éshté i barabarté me 0. Késhtu, p.sh. 0:4 =
0;0:19=0,0:125 =0, et.

©) Meqé pér ¢do numér 2 # 0, nuk ekziston asnjé numér ¢ itillé g¢ 0 - g = 4, pérfundojmé qé herési a: 0
i pjesétimit té ¢do numyri té ndryshém nga 0 me numrin 0 nuk ekziston. Késhtu, herésat 5:0, 12: 0,
115: 0 nuk ekzistojné. Themi, po ashtu, q¢ pjesétimi me O nuk ka kuptim ose q¢ me 0 nuk mund té
pjesétobet.

¢) Meqé pér ¢do numér 2 vlen 0 - =0, pérfundojmé qé 0: 0 = 2 pér ¢do numér «. D.m.th. né qofté se
i pjesétueshmi dhe pjesétuesi jané 0 atéheré herési éshté i pacaktuar (d.m.th. i ¢farédoshém). Késhtu,
p.sh. 0:0=5 sepse 0-5=0; por edhe0:0=7 sepse 0-7=0,0se 0:0=10, sepse 0 - 10 = 0.
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2.1.4.5.2. Pjesétimi me mbetje.

Né qofté se 16 mollé duhet t'u dahen 3 vetéve, até heré secili nga ta do té marré nga 5 mollé dhe do té teprojé
njé mollg, sepse 16 =53+ 1 Prandaj themi gé gjaté pjesétimit té numrit 16 me numrin 3 fitohet herési 5
dhe mbetet (tepron) 1.

NE rastin e pérgjithshém, le té jené 2 dhe & dy numra natyroré té tillé qé @ > 6. T¢ pjesétosh (me mbetje) numrin
a me numrin b d.m.th. 1 gjesh dy numra q dbe r té tillé g¢ 0<r < b dhe a=b-q+r dmth. a-b-q=r.
Né kété rast do t& shkruajmé a : & = g dbhe mbetet r .

Numri 2 quhet # pjesétueshmi, b quhet pjesétuesi, g quhet herési (i pérafért) kurse r quhet mbetja e
pjesétimit té numrit # me numrin 4. Késhtu, kemi:

i pjesétueshmi = (pjesétuesi) - (herési) + (mbetja), ose, mbetja = (i pjesétueshmi) - (pjesétuesi) - (herési)

© SHEMBULLI 30.

a) 38 : 7=5 dhe mbetet 3 sepse 38 =7 -5 + 3; 38 éshté i pjesétueshmi, 7 &shté pjesétuesi, 5 éshté herési
(i pérafért) dhe 3 éshté mbetja e pjesétimit t& numrit 38 me numrin 7. Véreni qé edhe

38=5-7+3 qéd.m.th. se 38 : 5 = 7 dhe mbetet 3. Pra, gjaté pjesétimit (me mbetje), nése pjesétuesi
me herésin i ndérrojné vendet mbetja mbetet e pandryshuar. Po ashtu, véreni q¢ mbetja éshté mé e
vogél se pjesétuesi.

b) N& qofté se i pjesétueshmi éshté 56 dhe pjesétuesi 6 té gjendet herési dhe mbetja.

Pérgjigia: Meqé 56 : 6 =9 dhe mbetet 2 (sepse 56 = 6 - 9 + 2) pérfundojmé qé 9 &éshté herési kurse 2
mbetja e pjesétimit té numrit 56 me numrin 6.

) Né qofté se pjesétuesi éshté 3, herési 7 dhe mbetja 4, té gjendet i pjesétueshmi.

Pergjigia: I pjesétueshmi = (pjesétuesi) - (herési) + (mbetja) =3 -7 + 4 =21 + 4 = 25. Pra, i pjesétueshmi
éshreé 25.

¢) NE qofté se i pjesétueshmi éshté 125, pjesétuesi 23 dhe herési 5, sa éhté mbetja?

Pérgjigia: mbetja = (i pjesétueshmi) — (pjesétuesi) - (herési) = 125 - 23- 5 = 125 — 115 = 10; pra mbetja
éshté 10.

d) Mbetja e njé pjesétimi éshté 12. Cila éshté vlera mé e vogél q¢ mund € keté pjesétuesi ?

(Pérgjigja: Meqé mbetja éshté mé e vogél se pjesétuesi, vlera mé e vogél e pjesétuesit éshté 13).

2.1.4.5.3 Veti té pjesetimit.

© SHEMBULLI 31.

I kemi dy shporta me moll¢, njéra i ka 15 mollé dhe tjetra 20. Kéto mollé duhet t'ua ndajmé 5 fémijéve,
ashtu gé secili prej tyre t&é marr numér t€ njéjeé t& mollave. Si mund ta béjmé ndarjen e molléve? Nga sa
mollé i takojné secilit prej fémijéve ?

o7
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O ZGJIDHJE

Meéyra e paré : 1 bashkojmé mollét e té dy shportave dhe pastaj iu ndajmé ato 5 fémijéve. Késhtu, kemi:
(15+20):5=35:5="7.

Pra, secili nga fémijét do t'i keté 7 mollé.

Meényra e dyté: Njéheré 1 ndajmé mollét e shportés sé paré, e pastaj té dytés. Késhtu do té kemi: 15:5=3

dhe 20 : 5 = 4. Pra, secilit fémijé nga shporta e paré do t'i takojné nga 3 moll¢, kurse nga shporta e dyté nga 4

moll& pas ndarjes sé molléve nga té dy shportat secili prej fémijéve do té marré nga
15:3+20:4=5+4=7

mollé.

Duke krahasuar rezultatet e fituara gjaté dy ményrave té ndarjes sé molléve, vérejmé qé vlen barazimi:
(15+20):5=15:5+20:5
Edhe né rastin e pérgjithshém vlejné kéto dy veti:

1. Shuma e dy (ose mé shumé) numrave pjesétohet me njé numér nése secili nga mbledhorét pjesétohet me
até numer, (ﬂl
2. Ndryshimi i dy numrave pjesétobet me njé numér nése si i zbritéshmi ashtu edhe zbritési pjesétoben
me ateé numer,

té cilat i shprehim edhe késheu :

lL(a+b):c=a:c+b:c;
2.(a-b):c=a:c-b:c
Jané kéto vetité e shpérndarjes (distributive) té mbledbjes (zbritjes) ndaj pjesétimit.

Kéto veti na mundésojné qé té kryejmé mé lehté (pérmendésh) pjesétime té ndryshme. E ilustrojmé kété me
shembuijt vijues.

© SHEMBULLI 32.

a) 1. 65:5=(50+15):5=
=50:5+15:5 (sipas vetisé shpérdarése)
=10+3=13; (Prova: 13-5=065).

MEé sipér shfrytézuam faktin g¢ 50:5=5DH:5=1DH = 10.

b) 1. 156 :4 = (100 + 40 + 16) : 4
=100:4 +40:4 + 16:4 (sipas vetisé sé shpérndarjes)
=25+10+4=39. (Prova: 4 -39 =156).

2.156:4=(120+36) =120:4 + 36:4 (sipas vetisé shpérndarése)
= 30+9=39.

3.156:4=(160-4):4=160:4—4:4 (sipas vetisé shpérndarése)
= 40-1=39.

Vérejmé qé ményrat 2 dhe 3 té llogaritjes jané mé té lehta se ményra 1. Né dy ményrat 2 dhe 3 i kryem edhe
kéto pjesétime:
120:4=12DH:4=3DH =30 dhe 160:4=16DH:4=4DH =40.

©) 1008 :7 = (700 + 280 + 28) : 7
=700:7+280:7 +28:7 (sipas vetisé shpérndarése)
= 100 + 40 + 4 = 144 (Prova: 144 -7 =1008);

MEé sipér i kryem edhe kéto pjesétime:
700:7=7Q:7=1Q=100 dhe 280:7 =28 DH:7 =4 DH = 40.
¢) 677 : 8 = (640 + 37) : 8

=640:8 +37:8 (sipas vetisé shpérndarése)
= 80 + (4 dhe mbeten 5) = (80+ 4) dhe mbeten 5
= 84 dhe mbeten 5. (Prova: 84 -8 +5=672+5=0677).
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d) 6248 : 6 = (6000 + 240 + 8) : 6
=6000:6+240:6+8:6 (sipas vetisé shpérndarése)
= 1000 + 40 + (1 dhe mbeten 2)
= (1000 + 40 + 1) dhe mbeten 2 = 1041 dhe mbeten 2;

(Prova: 1041 -6 + 2 = 6246 + 2 = 6248).

© SHEMBULLI 33.

a) 70:10 =7 sepse 70 i ka 7 dhjetéshe;

b) 86 : 10 = 8 dhe mbeten (teprojné) 6, sepse 86 i ka 8 dhjetéshe dhe teprojné 6;
9] 400 : 10 = 40 sepse 400 i ka 40 dhjetéshe;

d) 567 : 10 = 56 dhe teprojné 7, sepse 567 i ka 56 dhjetéshe dhe teprojné 7 ;

e 600 : 100 = 6, sepse 600 ika 6 gindéshe;

f) 745 :100 = 7 dhe teprojné 45, sepse 745 i ka 7 gindéshe dhe teprojné 45;

g 8000 : 1000 = 8, sepse 8000 i ka 8 mijéshe;

h) 9874 : 1000 = 9 dhe teprojné 874, sepse 9874 i ka 9 mijéshe dhe teprojné 874

Nga shembulli i mésipérm rrjedh kjo rregull e pjesétimit me njési dhjetore:

Te pjesétosh njé numer me 10, 100, 1000,.., dm.th. té gjesh sa dhjeteshe, gindéshe, mijéshe, ..., pérkatésisht,

ka né até numer.

© SHEMBULLI 34.

a) Meqé 8:4 =2 vérejmé gé edhe:

8-3):(4-3)=24:12=2; (8-4):(4-4)=32:16=2;
(8-5):(4-5)=40:20=2; (89):(4-9)=72:36=2; et
b) Meqé 36 : 12 = 3 vérejmé gé edhe:

(36:2):(12:2)=18:6=3; (36:3):(12:3)=12:4=3;
(36:4):(12:4)=9:3=3; (36:6):(12:6)=6:2=

Nga ky shembull vérejmé qé vlen kjo veti:

3.

Herési nuk ndryshon nése i pjesétueshmi dhe pjesétuesi shumézohen ose pjesétohen me numeér té njejté
té ndryshém nga 0 (d.m.th. herési nuk ndryshon nése i pjesétueshmi rritet (zvogélohet) aq heré sa rritet
(zvogélohet) pjesétuesi ). Pra, nése a: b =q atéheré edhe

(@a-c):(b-c)=q dhe (a:c):(b:c)=gq.

Nése pjesétuesi éshté numér dyshifrore, treshifroré, ..., kjo veti na mundéson gé:

a) me ané té shumézimit ai t¢ shndérrober né njési dhjetore; ose b) me ané té pjesétimit t¢ ulet rendi i tij. E

ilustrojmé kété né shembullin vijues.
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© SHEMBULLI 35.

a) 150 : 25 = (150 - 4) : (25 - 4) = 600 : 100 = 6; ose
150:25=(150:5):(25:5)=30:5=6.

b) 2500 : 125 = (2500 - 8) : (125 - 8) = 20000: 1000 = 20; ose
2500: 125 = (2500 : 25) : (125 : 25) = 100 : 5 = 20.
c) 2245 :25 = (2245 - 4) : (25 -4) = 8980 : 100 = 89 dhe teprojné 80;

© SHEMBULLI 36.

a) (2-48):6=96:6=16=2-8; b) 48:(6:2)=48:3=16=2"-8;
(3-48):6=144:6=24=3-8; 48:(6:3)=48:2=24=3-8.

Nga ky shembull pérfundojmé gé vlejné kéto dy veti:

Herési shumézohet me njé numér né qofté se i pjesétueshmi shumézohet me até numeér, ( ose: herési rritet aq
heré sa heré rritet i pjesétueshmi) d.m.th. né qofté se

a:b=q  atéheré = (c-a):b=c-q=c-(a:b)

Herési shumézohet me njé numér né qofté se pjesétuesi pjesétohet me até numér, ( ose: herési rritet aq heré sa
heré zvogélohet pjesétuesi) d.m.th. né qofté se

a:b=q, atéheré a:(b:c)=q-c=(a:b)-c.

© SHEMBULLI 37.

(Pér ata qé duan té diné mé shumé). Arbeni dhe Arlinda, né ditén e paré té€ javés, saktésisht né mesdité, u
nisén pér né SHBA. Fluturimi nga Prishtina deri né New York zgjati 928 minuta. Ata qéndruan atje sak-
tésisht 2890 minuta, kurse fluturimi gjaté kthimit ishte pér 28 minuta mé i shkurtér se ai gjaté shkuarjes.
Cilén dité té javés dhe né ora sa té asaj dite u kthyen ata né vendlindje ?

O ZGJIDHJE

Arbeni dhe Arlinda jané kthyer né vendlindje pas
928 + 2890 + (928 - 28) = 3818 + 900 = 4718 minutash.

Meqé 1 dité = 24 oré dhe 1 oré = 60 minuta, pérfundojmé se 1 dité = 24 - 60 = 1440 minuta. Meqé:
4718 : 1440 = 3 dité
- 4320
398 minuta
pérfundojmé qé Arbeni dhe Arlinda jané kthyer né vendlindje pas 3 ditéve e 398 minutave. 398 minuta
i kthejmé né oré. Meqé 1 oré = 60 minuta, pérfundojmé qé
398:60 =6 oré
- 360

38 minuta.
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Késhtu, Arbeni dhe Arlinda jané kthyer né vendlindje pas 3 ditéve e 6 oréve e 38 minutave. Meqé ata
jané nisur ditén e héné (ditén e paré té javés) né ora 12 (sakeésisht né mesdité) dhe meqé ata jané kchyer
pas 3 ditéve e 6 oréve e 38 minutave, pérfundojmé gé né vendlindje jané kthyer ditén e enjte né orén 18
(= 12 + 6) e 38 minuta.

2.1.4.6. Shumefishi me i vogel i perbashket dhe pjesétuesi
me i madh i perbashket

Shuméfishi mé i vogél i pérbashket i dy (ose mé shumé) numrave a, b éshté numri mé i vogél ¢ qé plotpjesétohet me
a dhe me b; shénojmé sAmp(a, b) =c

Si gjendet shuméfishi mé vogél i pérbashkér? Pérgjigjen né kété pyetje e sqarojmé né shembullin vijues. Qg té
gjejmé p.sh. shuméfishin mé té vogél té pérbashkét té numrave 42,120, 180, sé pari kéta numra i shkruajmé si
prodhime té faktoréve té thjeshté té tyre (ose, si¢ thuhet ndryshe, i zbérthejmé né fakcoré té thjeshté):

4
2
8

NN o

UGN
NN G

0
0

Shmvp, qé e kérkojmé, duhet té plotpjesétohet me numrin 42, prandaj ai duhet ¢'i pérmbaj t€ gjithé fakrorét
e thjeshté té 42-shit; i marrim kéta fakeoré:
2-3.7

Meqé shmvp duhet té plotpjesétohet edhe me 120, ai duhet t'i pérmbaj edhe té gjithé faktorét e thjeshté té

120-tés. Meqé prodhimi i mésipérm 2 - 3 - 7 i pérmban disa faktoré t& 120-tés, atij prodhimi i shtojmé edhe

faktorét 2 -2 -5 =225 e 120-tés qé¢ mungojné dhe, fitojmé prodhimin
2:-3-7)-(2:2-5=2-2-2-3-5-7

Né fund, meqé shmuvp duhet té plotpjesétohet edhe me 180, ai i pérmban edhe té gjithé faktorét e 180-tés. Por,
prodhimi i fundit 2-2-2-3-5-7 ipérmban disa faktoré té 180. Andaj, kétij prodhimi i shtojmé fakeorin
3 & 180-tés qé i mungon dhe, pérfundimisht, fitojmé:

2-2-2-3-5-7)-3=2%-3%.5.7
Késhtu, shmuvp (42,120,180)=2%-3%.5-7=8-9-5-7=2520

Vérejmé qé prodhimi 23-32.5.7 ipérmban faktorét e pérbashkét 2, 3, 5 dhe faktorin jo té pérbashkét 7,

né treguesin (eksponentin) mé té madh.
Meé shkurt dhe mé shpejté vijmé te i njéjti rezultat edhe késheu.

Numrat e dhéné i shkruajmé njérin prané tjetrit dhe t¢ gjithé, njékohésisht, i zbérthejmé né fakeoré té thjeshté
duke vepruar si né vijim.

Meqé numrat 42, 120, 180 plotpjesétohen me 2, numrin 2 e shkruajmé né

42 120 180 | 2 anén e djathté té vijés vertikale dhe numrat e dhéné i pjesétojmé me 2. Heré-

21 60 90 2 sat e fituar 21, 60, 90 i shkruajmé nén numrat pérkatés. Herésat e fituar 60

21 30 45 2 dhe 90 plotpjestohen me 2 kurse 21 nuk plotpjestohet me 2. E shkruajmé 2

21 15 45 3 djathtas vijés dhe nén 60 dhe 90 shkruajmé herésat 30 dhe 45, kurse nén
705 15 3 21 e rishkruajmé 21. Tash, 21 dhe 45 nuk plotpjestohen me 2 por 30 plot-
; ? ? 3 pjestohet me 2. Prandaj djathtas vijés shkruajmé 2 kurse nén 21 dhe 45 i
1 1 1
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rishkruajmé ata numra dhe nén 30 shkruajmé herésin 15 (té pjesétimit t& 30 me 2). Q& té tre numrat 21, 15
dhe 45 plotpjestohen me 3. Shkruajmé 3 djathtas vijés kurse nén 21,15 dhe 45 shkruajmé herésat 7, 5, 15
té pjesétimit té tyre me 3. Meqé 15 plotpjestohet me 3 kurse 5 dhe 7 nuk plotpjestohen me 3, djathtas vijés
shkruajmé 3. Nén 7 dhe 5 i rishkruajmeé ata numra kurse nén 15 shkruajmé herésin 5 (té pjesétimit té 15 me
3). Meqé numri 7 nuk plotpjestohet me 5 kurse 5 dhe 5 plotpjesétohen me 5, djathtas vijés shénojmé 5. Tash,
nén 7 e rishkruajmé numrin 7 kurse né 5 dhe 5 shkruajmé 1 dhe 1 (qé jané herésat e 5 dhe 5 té pjesétuar me
5). Né fund, meqé 7 plotpjesétohet me 7, djathtas vijés shkruajmé 7, pérfundi 7 shénojmé 1 (qé éshté herési i
pjesétimit t€ 7 me 7) kurse pérfundi 1 dhe 1 i rishkruajmé kéta numra. Me kété pérfundon veprimi i zbérthim-
it té numrave té dhéné né fakroré té thjeshté.

Tash, shmuvp (42, 120, 180) éshté i barabarté me prodhimin e t€ gjithé faktoréve té thjeshté q¢ ndodhen djath-

tas vijés vertikale, d.m.th.
shmup (42,120, 180) =2-2-2-3-3-5-7=2%.3%2.5-7=8-9-5-7=2520.

© SHEMBULLI 38.

Té gjendet shmwp i numrave a) 6, 8 dhe 22 ; b) 42, 210 dhe 135.

O ZGJIDHJE

Sipas procedures s¢ pérshkruar mé sipér, kemi:

a) 6 8 22| 2 Prandaj,
34 112 shmvp (6,8,22)=2-2-2-3 11 =264
32 11 |2
301 11 |3
11 11|11
11 1
by 42 210 135 | 2 Késhtu,
21 105 135 | 3 shmvp (42,210,135) = 2-3-3-3.5.7 = 1890
7 35 45| 3
7 35 15| 3
7 3 5|5
707 1|7
1 1 1

Para se té tregojmé rregullat vijuese té gjetjes sé shmup rikujtojmé qé dy ose mé shumé numra quhen #é
thjeshté ndérmjet veti ose relativisht té thjeshté né qofté se ata nuk kané faktoré té pérbashkét . Psh. 4 dhe
23 ose 3,5 dhe 13, ose 8,5, 11, 17 jané numra té thjeshté ndérmjet veti.

Raste té thjeshta t¢ caktimit t& shmwvp jané kéto:

1. Né qofté se dy ose mé shumé numrat jané relativisht té thjeshté, atéheré shmvp i tyre éshté i barabarté
me prodhimin e tyre. D. sh.

shmvp (3,5,11)=3-5-11=121; shmwvp (8,9,35)=8-9-35=2520

2. Né qofté se njéri nga numrat éshté shuméfish i (plotpjesétohet me) numrave té tjeré, atéheré shmvp e
atyre numrave éshté i barabarté me até numér. Psh.
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shmup (3, 4, 6, 8, 24) = 24 sepse 24 éshté shuméfish i (plotpjesétohet me) 3, 4, 6 dhe 8; ngjashém, shmup
(12, 36) = 36; shmup (3, 21) = 21

3. Né qofté se njé (ose mé shumé) nga numrat e dhéné jané faktoré té njé numri tjetér té dhéné, atéheré
gjaté gjetjes sé shmuvp té atyre numrav ai (ata) numra nuk meren parasysh. P.sh.

shmuvp (4,6,8, 12) = shmup (8, 12) = 48 sepse 4 dhe 6 jané faktoré & 12. Ngjashém, shmup (14, 16, 32, 56) =
shmup (32, 56) sepse 14 éshté faktor i 56 dhe 16 éshté faktor i 32

@ SHEMBULLI 39 (PER ATA QE DUAN TE DINE ME SHUME).

a) Dy autobusa, qé udhétojné né linja té gjata né dy rrugg té ndryshme, nisen nga qyteti né té njéjté dité.
Autobusi i paré kthehet pas ¢do 8 ditéve kurse autobusi i dyté kthehet pas ¢do 10 ditéve. Pas sa ditésh kéta
dy autobusa do t€ nisen t€ njéjtén dité nga qyteti ?

b) Gjaté njérés ané t€ rrugés jané mbjellé pemé, kurse gjaté anés tjetér jané vendosur shtyllat e rrymés
elektrike. Largesa ndérmjet ¢do dy peméve éhté 15 m, kurse largesa ndérmjet ¢do dy shtyllave éshté 24
m. Né qofté se pema P dhe shtylla Sh qéndrojné pérballé njéra tjetrés, pas sa metrash do € géndrojné
pérséri pema P, dhe shtylla Sh pérballé njéra tjetrés ?

O ZGJIDHJE

1. Qé autobusi i paré & kthehet pérséri né qytet duhet té kalojné 8 dité, ose 16 dité, ose... njé shuméfish i
8 ditéve.

2. Qé autobusi i dyté té kthehet pérséri né qytet duhet t&¢ kalojné 10 dité, ose 20 dité, ose... njé shuméfish i
10 ditéve.

3. Qé té dy autobusét té nisen pérséri né té njéjtén dité, duhet té kalojné aq dité sa éshté shuméfishi mé i vogél
i pérbashkét i numrave 8 dhe 10.

4. Meqgé shmup (8,10) = 40, pérfundojmé qé pas 40 ditésh té dy autobusat do té nisen pérséri nga qyteti né
té njéjtén dité.

b) Duke arsyetuar njésoj si né shembullin nén a) pérfundojmé qé pas shmup(15, 24) = 120 m pema P dhe
shtylla Sh, do t€ qéndrojné pérséri pérballé njéra tjetrés.

Pjesétuesi mé i madh i pérbashkét i d y (ose mé shumg) numrave a, b éshté numri mé i madh ¢ me té cilin
plotpjesétohen numrat a dhe b; shénojmé pmmp (a, b) = c.

Q¢ t€ gjejmé pjesétuesin mé té madh & pérbashkét € dy ose mé shumé numrave, sé pari gjejmé € gjithé
pjesétuesit (faktorét) e atyre numrave, sé dyti i ndajmé pjesétuesit e pérbashkét té tyre dhe, né fund marrim
mé t&€ madhin nga ta.

Té gjejmé p.sh. pmmp (36, 48, 60).

Té gjithé pjesétuesit (faktorét) e numrit 36 jané: 1, 2, 3, 4, 6, 9, 12, 18 dhe 36; té gjithé pjesétuesit e numrit
48 jané: 1,2, 3, 4, 6, 8, 12, 16, 24, 48; té gjithé pjesétuesit e numrit 60 jané: 1, 2, 3, 4, 5, 6, 10, 12, 15, 20,
30, 60; pjesétuesit e pérbashkét té tre numrave t€ dhéné jané : 1, 2, 3, 4, 6, 12; mé i madhi nga kéta éshté 12.
Prandaj, pmmp (36, 48,60) = 12.

Pmmp e caktojmé mé shpejté, po qe se numrat e dhéné i zbérthejmé, njékohésisht, né faktoré té thjeshté; prané
Jaktoréve té pérbashkét vejmé shkronjén ( p) dbe marrim prodhimin e faktoréve té tillé.

Késhtu, pér té gjetur pmmp (36, 48,60) zbérthejmé numrat e dhéné né faktoré té thjeshté dhe prané faktoréve
té pérbashkét vejmé shkronjén (p). Marrim prodhimin e faktoréve té shénuar me shkronjén (p) dhe
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36 48 60 | 2 (p) gjejmé qé:
18 24 30 | 2 (p)
9 12 15 |2 pmmp (36,48,60)=2-2-3=12.
9 6 15 |2
9 3 153 (@
3 1 513
1 1 515

© SHEMBULLI 40.

Té gjendet pmmp (480, 630, 2205);
O ZGJIDHJE

Numrat 480, 630 dhe 2205 i zbérthejmé njékohésisht né faktoré té thjeshté dhe prané fakeoréve té pér-
bashkét pér té tre ata numra vejmé shenjén (p) . Né fund marrim prodhimin e faktoréve té shénuar me

shkronjén (p) dhe gjejmé qé:

480 630 2205
240 315 2205
120 315 2205
60 315 2205
30 315 2205

pmmp (480, 630, 2205) =3 -5 = 15.

N 0N W W NN

15 315 2205 ®)
5 105 735
5 35 245 )
1 7 49
1 1 7
1 1 1

2.1.4.7. Shprehjet numerike. Radha e kryerjes se veprimeve.

Shprehje numerike quajmé njé bashkési numrash t¢ lidhur né mes vedi me shenjat e veprimeve themelore
arithmetike (té mbledhjes (+), zbritjes (- ) , shumézimit (- ), pjesétimit (: ) dhe fugizimit )dhe, eventualisht
té ndaré me kllapa t€ ndryshme (té vogla (,) , t& mesme [,], gjarpérore {,}).

Shprehjet numerike qé pérmbajné vetém njé shenjé veprimi quhen shprehje numerike té thjeshta, ndérsa ato qé
pérmbajné mé shumé se njé shenjé veprimi quhen shprehje numerike té pérbéra.

© SHEMBULLI 41,

a)3+5, b)4:-6c)4%; ¢6-4-5d)16:4-2+5+37%;

dh) 24:(4+2)-3;€) 125 -[3-(5-2): 2+ 1)]-5; £) 3-{26—[32: (5+ 3) + 1] - 7} jané shembuyj
shprehjesh numerike. Shprehjet nén a), b), ¢) jané té thjeshta kurse té tjerat jané & pérbéra.

Dy shprehje numerike té lidhura me shenjén e barazisé ( =) formojné njé barazim numerik , ndérkaq
dy shprehje numerike t€ lidhura me njérén nga shenjat <, >, < ose > formojné njé jobarazim numerik.

546:3 =20+3; 3-(25-12:2)=47+5-2 jané shembuj barazimesh numerike;
8-4<59-7;44:[8:(6-4)]<10+ 1 jané shembuj jobarazimesh numerike.
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2.1.4.7.1. Vlera e shprehjes numerike. Radha e kryerjes sé veprimeve

Cdo shprehje numerike éshté e barabarté me njé numér i cili quhet vleré e asaj shprehjeje numerike. Késhtu
p.sh. shprehjet numerike 5 + 6,7 +4, 15-4 ekanévlerén 11 sepse 5+6=11, 7+4 =11, 15-4=11.
Po ashtu shprehjet 4-2, 16:2, 5 +3 ekané vlerén 8 sepse 4-2=8, 16:2=8, 5 +3=8.

NE pyetjen se sa éshté vlera e shprehjes numerike 16: 4 - 2 + 5 Albana, pasi llogariti késhtu:
16:4-2 +5=4-2+5=8+5=13,
u pérgjigj 13. Ndérkaq, Zana, pasi llogariti késhtu:
16:4-2 +5=16:8+5=2+5=7,
u pérgjigj 7. Cila e dha pérgjigjen e sakté ? Pér t'u pérgjigjur drejté né kété pyetje duhet té dimé qé veprimet
arithmetike kryhen sipas késaj radhe:

1. Sé pari kryben veprimet brenda kllapave (dhe ato, sé pari brenda kllapave té vogla (,), pastaj brenda
kllapave té mesme [,] dhe, né fund, brenda kllapave gjarpérore {,} );

2. Sé dyti kryhen veprimet e fuqizimit;

3. Sé treti kryhen veprimet e shumézimit dhe pjesétimit me radhé prej té majtés né té djathté;

4. Sé katérti kryhen veprimet e mbledhjes dhe zbritjes me radhé prej té majtés né té djathtg.

Duke pasur parasysh radhén e kryerjes sé veprimeve té pérshkruar mé sipér pérfundojmé se Albana ka vepruar

drejté dhe ajo e ka pérgjigjen e sakté.

© SHEMBULLI 42.

Duke kryer veprimet sipas radhés sé pérshkruar mé sipér té llogaritet vlera e shprehjeve numerike vijuese;
a)5+3-4-7; b)16:4-2 +5 +3% ¢) 24:(4+2)-3; ¢ 3-22-8;
d(3-2°-8 dh)125 -[3-(5-2):2+1)]-5;
e)3-{26-[32:(5+3)+1]-7}L

O ZGJIDHJE

a)5+3-4-5=5+12-5 sé pari éshté kryer shumézimi
=17-5 pastaj éshté kryer mbledhja
=12 né fund, éshté krye zbritja
b)16:4-2 +5 +3%=16:4-2+5+9 éshté kryer fuqizimi
=4-2+5+9 éshté kryer pjesétim
=8+5+9 éshté kryer shumeézimi
=22; &shté kryer mbledhja
©)24:(4+2)-3=24:6-3 éshté kryer mbledhja brenda kllapave
=4-3 éshté kryer pjesétimi
=1; éshté kryer zbritja
¢)3-2°-8=3-4-8 éshté kryer fuqizimi
=12-8 éshté kryer shumeézimi
=4 éshté kryer zbritja
d(3-2)2-8=6%2-8 éshté kryer shumézimi brenda
=36-38 éshté kryer fuqizimi
=28; éshté kryer zbritja
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dh) 125 -[3-(5-2):(2+1)]-5=125-[3-3:3] -5 jané kryer veprimet brenda kllapave té vogla ()

=125-[9:3]-5 éshté kryer shumézimi brenda kllapave t& mesme [ ]
=125 -3-5 éshté kryter pjesétimi brenda kllapave t& mesme [ ]
=125-15 éshté kryer shumeézimi
=110; éshté kryer zbritja.
€ 3-{26—-[32:(5+3)+1]-7} =3-{26—[32: 8 + 1] - 7} éshté kryer mbledhja brenda kllapave t& vogla ()
=3-{26-[4+1]-7} éshté kryer pjesétimi brenda kllapave [ ]
=3-{26-5-7} éshté kryer mbledhja brenda kllapave [ ]
=3-{21-7} éshté kryer zbritja brenda kllapave gjarpérore { }
=3-14 éshté kryer zbritja brenda kllapave gjarpérore { }
= 42. éshté kryer shumeézimi

2.1.4.8. Zbatime. Ekuacionet dhe inekuacionet

Ndryshore ose e panjobur quhet shkronja qé zévendéson (paraqet) njé numér. Barazimet qé pérmbajné
ndryshore (t¢ panjohura) quhen ekuacione, kurse jobarazité qé pérmbajné ndryshore (€ panjohura) quhen
inekuacione.

4x-5=7,15-2-y=5,10:(5-x) =5 jané shembuj ekuacionesh kurse
3-x+5<17, 25-2x >5, 3-x + 2< 11 jané shembuj inekuacionesh.

Ekuacionet dhe inekuacionet, zakonisht, zbatohen né zgjidhjen e problemeve té ndryshme té dhéna me fjalé.
Pér ¢'i zgjidhur problemet e tilla, duhet qé sé pari pohimet e tyre ti shndérrojmé né ekuacione ose inekuacione
e pastaj t'i zgjidhim ato. D.m. th. sé pari problemin e dhéné nga gjuha e zakonshme duhet t'a “pérkthejmé”
né “gjuhén e matematikés” .

Gjaté késaj, shprehja a + & zévendéson njérén nga kéto shprehje me fjalé:

a plus by a erritur pér b; pér b mé e madhe (mé shumé, mé tepér) se a; shuma e a dhe (me) b; b i éshté shtuar
a; a sé bashku me b; etj.

Shprehja a — b zévendéson njérén nga kéto shprehje me fjalé: a minus by a e zvogéluar pér b; pér b mé e vogél
(mé pak) se a; ndryshimi i a dhe (me) b; b i éshté zbritur (hequr) a; etj.

Shprehja @ - 6 zévendéson njérén nga kéto shprehje foljore: a heré by a e rritur b heré; a heré mé e madhe se b;
a e shumézuar me b; prodhimi i a dbe (me) b; a-fishi i b, etj.

Shprehja 4 : b zévendéson njérén nga kéto shprehje me fjalé: a pjesétim pér b; a éshté ndaré né b pjesé té
barabarta; herési i a dhe (me) b; b heré mé i vogél se a; etj.

© SHEMBULLI 43.

Shprehjet e méposhtme me fjalé t& “pérkthehen” né “gjuhén matematike”:

a) Pér 4 mé i madh se shuma e 2 dhe 3 ;

b) Pér 5 mé i vogél se prodhimi i 8 me shumén e 2 dhe 4;
¢) 7 heré mé madh se ndryshimi i x dhe 9;

¢ 3 heré mé vogél se shuma e 10 dhe y;

d) herési i shumés sé 5 dhe 2 me ndryshimin e x dhe y;
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dh) x i rritur pér ndryshimin e 2 dhe 4;

e) shuma e herésit t¢ 2 me 4 dhe prodhimit té 4 me & e zvogéluar pér 6;

€) Prodhimit té numriave 7 dhe y ia shoni 4;

f) Trefishi i ndryshimit t& 14 me 5 i rritur pér 8. Sa éshté vlera e késaj shprehje ?

O ZGJIDHJE

a) (@+3)+4; b) 8- (a+6)-5; )7 (x-9) ¢ (10 +y) :3;
d) 5G+a):(x-9); dh) x+ (a-06); e)[(a:4)+4-6]-6. 8 7 -y+4;
f) 3- (14 -5) + 8. Vlera e késaj shprehje éshté: 3- (14-5) + 8=3-9 + 8 =27 + 8 = 35.

2.1.4.8.1. Zgjidhja e ekuacioneve té formave x+b=¢,x-b=c,a-x=c.

Zgjidhje té njé ekuacioni quajmé numrin (natyror ose 0) i cili kur zévendésohet né vend té té panjohurés x,
e shndérron até ekuacion né barazim té sakté (vérteté) numerik. Késhtu, p.sh. numri 9 éshté zgjidhje e ekua-
cionit x + 6 = 15 sepse pér x = 9 fitojmé barazimin numerik 9 + 6 = 15 i cili &hté i sakté. Por, p.sh. numri
7 nuk &shté zgjidhje e ekuacionit x + 6 = 15 sepse pér x = 7 fitohet barazimi numerik 7 + 6 = 15 i cili nuk
éshté i sakee.

1¢ zgjidhésh njé ekuacion d.m.th. t¢ gjesh té gjitha zgjidhjet e tij. Né zgjidhjen e ekuacioneve té formave t&
mésipérme i shfrytézojmé vetité e mbledhjes dhe zbritjes t¢ mésuara mé sipér. E ilustrojmé kété me anén e
shembujve vijues.

© SHEMBULLI 44,

Té zgjidhen ekuacionet a) x + 25 =139 ; b) x-12=9; c) 37 —x=18;
¢) 328 +x=2169; d) 6749 —x=1356; dh) x— 1265 =47897.

O ZGJIDHJE

a) Né ekuacionin x + 25 = 139, e panjohura x éhté mbledhori i panjohur, 25 éhté mbledhori i njohur dhe
139 éshté shuma e atyre dy mbledhoréve. Prandaj, sipas vetisé 2 kemi:

mbledhori x = (shuma) — (mbledhori) = 139 — 25 = 114. Pra, x = 114 éshté zgjidhja e ekuacionit té dhéné.
Prova: pér x = 114 ckuacioni x + 25 = 139 shndérrohet né barazimin 114 + 25 = 139 i cili éhté barazim i
sakté numerik.

b) Né ekuacionin x — 12 = 9, e panjohura x &hté i zbritéshmi, 12 éhté zbritési dhe 9 éshté ndryshimi.
Késhtu, sipas vetisé 1, kemi:
i zbritéshmi x = (ndryshimi) + (zbritési) =9 + 12 = 21.
Késhtu, x =21 &shté zgjidhja e ekuacionit t& dhéné.
Prova: Pér x = 21 nga x — 12 = 9 merret barazimi numerik 21 — 12 = 9 qé éshté i vérteté.

©) Né ekuacionin 37 — x = 18 ¢ panjohura x éhté zbritési, 37 éshté i zbritéshmi dhe 18 éhté ndryshimi.
Prandaj:

gbritési x = (i zbritéshmi) — (ndryshimi) = 37 — 18 = 19.
D.m.th. x = 19 é&shté zgjidhja e ekuacionit t¢ dhéné. (Béni provén ! ).

67



MATEMATIKA DHE MESIMDHENIA E MATEMATIKES
UDHEZUES PER KLASAT 1-5

68

¢) Né ekuacionin 328 +x=2169 e panjohura x éhté njé mbledhor, 328 éshté mbledhori tjetér kurse 2169
éshté shuma e atyre dy mbledhoréve. Késhtu,

mbledhori x = (shuma) — (mbledhori) = 2169 — 328 = 1841.
Pra, x = 1841 éshté zgjidhja e ekuacionit. (Prova: 328 + 1841 = 2169 é&shté i sakt€).

d) Nga 6749 — x = 1356, ngjashém si né rastin c), rrjedh gé:
x=6749-1356 = 5393. (Béni provén!)
dh) Nga x— 1265 = 47897 , ngjashém si né rastin b), rrjedh gé:
x=47897 + 1265 = 49162.
Prova: 49162 — 1265 = 47897 éshté barazim i sakté.

Vérejtje: Duke pasur parasysh arsyetimet pérkatése detyrat e mésipérme, shkurt, zgjidhen késhtu:

a) x+25=139 b) x-12=9 )37 -x=18 ¢ 328 +x=2169 d) 6749 —x=1356
x=139-25 x=9+12 x=37-18 x=2169 — 328 x = 6749 - 1356
x=114; x=21; x=19; x= 1841; x= 5393;

© SHEMBULLI 45.

Té zgjidhet ekuacioni (x - 8) + 12 = 23.

O ZGJIDHJE 1

Shprehjen x - 8 e shohim si njé mbledhoré té panjohur, 12 éhté mbledhori tjetér dhe 23 shuma. Prandaj:
x-8 =23-12 d.m.th. x-8=11.
Né ekuacionin e fundit, i panjohur éshté i zbritéshmi x, 8 &hté zbritési dhe 11 éshté ndryshimi. Prandaj:
x=11+8, dm.th. x=19.
Pra, x = 19 &shté zgjidhja e ekuacionit t& dhéné.
Prova: pér x = 19 ckuacioni i dhéné (x - 8) + 12 = 23 shndérrohet né barazimin numerik (19 - 8) + 12 =
23,d.m.th. 11 + 12 = 23, i cili éshté i vérteté.

O ZGJIDHJE 2

Ekuacionin e dhéné mund ta zgjidhim edhe késhtu: até e shkruajmé né formén: x—8 + 12 =23 ose x+
12-8=13, d.m.th. x +4 =23, prej ngarrjedh g¢ x=23 -4 =19. Pra, x= 19 &shté zgjidhja e kérkuar.

Ekuacionet shfrytzohen né zgjidhjen e problemeve praktike nga jeta e pérditshme. N¢ zgjidhjen e proble-
meve 1€ tilla sé pari duber t¢ dallohet cka éshté ¢ panjohur (cka kérkobet té giendet) dbe cka éshié dhéné (cka
dihet), pastaj, nga kushtet e detyrés dubet 1¢ formobet njé ekuacion zgjidhja e té cilit na jep zgjidhjen e proble-

mit. E ilustrojmé kété né shembujt vijues.

© SHEMBULLI 46.

a) Pér dy fustana Zana pagoi 226 euro. Nése fustani i paré ka kushtuar 110 euro, sa ka kushtuar fustani i dyte?
Cili fustan ka kushtuar mé liré? Pér sa euro mé liré ka kushtuar ai fustan ?

b) Artani i kishte 1345 euro. Pasi qé ia huazoi shokut té tij, Besartit, njé shumé eurosh, atij i mbeten 875 euro.
Sa euro ia ka huazuar Artani Besartit? A mé shumé euro i kané mbetur Artanit (pas huazimit) apo mé shumé
euro i ka huazuar ai Besartit? Pér sa euro e tejkalon shuma e eurove té mbetura Artanit shumén e huazuar
Besartit ?

©) Sa dele kishte bariu, nése pas shitjes s¢ 26 deleve, i mbeten 98 dele ?
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¢) NEé njé koncert kané marré pjesé 916 gra, burra dhe fémijé. Prej tyre 298 kané qené gra dhe 374 burra. Sa

fémijé kané qené né até koncert ?

d) Esheé dhéné numri 357624 . Té shkruhet numri qé i ka t€ njgjtat shifra, por né radhitje té€ kundére. Cili

nga kéta dy numra éshté mé i madh ? Pse? Pér sa &shté ai mé i madh ?

O ZGJIDHJE

a) I panjohur éshté (kérkohet té gjendet) ¢mimi i fustanit t& dyté; e shénojmé até me x (té shprehur né
euro).Meqé fustani i paré ka kushtuar 110 euro kurse t€ dy fustanat 226 euro, pérfundojmé qé:

110 + x = 226.

x=226-110, d.m.th. x=116.

Pra, fustani i dyté ka kushtuar 116 euro.
Megé 110 < 116, pérfundojmé qé fustani i paré ka kushtuar mé liré se fustani i dyté.
Megé 116 — 110 = 6, pérfundojmé qé fustani i paré ka kushtuar pér 6 euro mé liré se fustani i dyté (ose
fustani i dyté ka kushtuar pér 6 euro mé shtrenjté se fustani i parg).

b) Kérkohet té gjendet (éshté e panjohur) shuma e eurove qé Artani ia ka huazuar Besartit. E shénojmé
até shumé me x. Pasi qé Artani i kishte 1345 euro dhe meqgé pas huazimit té x eurove atij i mbetén 875
euro, pérfundojmé qé:
1345 — x = 875.

x = 1345 - 875, d.m.th. x=470.
Késhtu, Artani i ka huazuar Besartit 470 euro.
Meqé 875 > 470, pérfundojmé qé Artanit (pas huazimit) i kané mbetur mé shumé euro se sa qé ika
huazuar Besartit.
Meqé 875 — 470 = 405, pérfundojmé qé shuma e eurove té mbetura Artanit (pas huazimit) e tejkalon
(éshté mé e madhe) pér 405 euro shumén e huazuar Besartit.

¢) Shénojmé me x numrin e deleve gé kishte bariu. Pasi qé pas shitjes sé 26 deleve, bariut i kishin mbetur
98 dele, pérfundojmé qé
x—26=98.
x =98 +26,dm.th. x=124.
Bariu i kishte 124 dele.

¢) Le té jeté x numri (i panjohur) i fémijéve qé kané marré pjesé né koncert. Meqé né koncert kané marré
pjesé 298 gra, 374 burra dhe x fémijé dhe meqé né até koncert kané qené gjithésej 916 pjesémarrés, pér-
fundojmé gé
298 + 374 + x = 916.
672 +x=916
x=916-672, d.m.th. x=244.

Pra, né koncert kané qené 244 fémijé.

d) Numri gé i ka té njéjtat shifra si numri i dhéné 357653, por né radhitje té kundértét &shté 356753.
Numri 357653 éshté mé i madh se numri 356753 (d.m.th. 357653 > 356753) sepse, ata kané numér
té njéjté shifrash, dy shifrat e para (nga e majta) i kané t€ njéjta kurse shifrat e treta t€ tyre 7 dhe 6 jané t&
ndryshme dhe 7 > 6.

Numri 357653 éshté mé i madh se numri 356753 pér aq sa éshté ndryshimi i tyre, d.m.th. pér 357653
- 356753 =900.
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© SHEMBULLI 47.

a) Té gjendet numri ndryshimi i € cilit me numrin 15 &shté 40.

b) Té gjendet numri né qofté se dihet q¢ shuma e numrit pér 5 mé t& madh se ai numér dhe e numrit 134
éshté numri 297.

c) Po t'i shtojmé numrit t€ nxénésve t€ klasés s&¢ pesté 32 nxénésit e klasés sé katért béhen gjithsej 59
nxénés. Sa nxénés i ka klasa e pesté ?

¢) Arbeni &shté 11 vjeg. Pas sa vjetésh Arbeni do ti keté 32 vjeté ?

d) Babai i Zanés ika 42 vjeté. Kur ka lindur Zana ai ka gené 28 vjecar. Sa vjege &shté Zana ?

O ZGJIDHJE

a) Le € jeté x numri i kérkuar (panjohur). Meqé ndryshimi i tij me numrin 15 éhté 40, kemi ekuacionin:
x— 15 = 40. Prandaj,

x=40+ 15, d.m.th. x = 55.
Pérgjigia: Numri i kérkuar éhté 55.

b) Le t€ jeté x numri i panjohur. Numri pér 5 mé i madh se ai éhté numri x + 5.
Meqé shuma e kétij numri me numrin 134 éhté numri 297, kemi ekuacionin: (x + 5) + 134 = 297. Prandaj,
x+5=297-134
x+5= 163
x =163 -5,dm.th. x=158.
Pérgjigia: 158 éshté numri i kérkuar.

©) Le & jeté x numri (i panjohur) i nxénésve té klasés sé pesté. Meqé kur kétij numri x i shtojmé numrin 32 t&
nxénésve té klasés sé katért, béhen 59 nxénés, kemi kété ekuacion: x + 32 = 59. Prandaj,

x =59-32,dm.th. x=27
Pérgjigia: Klasa e pesté i ka pasé 27 nxénés.

¢) Kétu kérkohet t¢ gjendet numri i viteve pas t cilave Arbeni do ¢ keté 32 vjeté. E shénojmé me x numrin
e tillé. Meqé Arbeni éshté 11 vje, ai pas x viteve do ti keté 11 + x vjeté. Prandaj, sipas kushtit t€ detyrés kemi
ekuacionin 11 +x =32, késhtu qé:

x=32-11,dm.th. x = 21.
Pra, pas 21 vjetésh Arbeni do t'i keté 32 vjeté. (Prova: vérteté, pas 21 vjetésh Arbeni do t'i keté 11 + 21 = 32
vieté).

d) Le t€ jené x vitet qé ka Zana. Meqé babai i Zanés i ka 42 vjeté, kur ka lindur Zana ai i ka pasur x vjeté mé
pak, d.m.th. 42 —x vjeté. Meqé kur ka lindur Zana i ati i ka pasur 28 vjeté, pérfundojmé gé:

42 —x=28.

x=42-28, dm.th. x=14.
Pérgjigia: Zana éshté 14 vjege.

2.1.48.2. Zgjidhja e ekuacioneve té formave:ax=b, x:a=b,a:x=b,axtb=¢, xxatb=¢c, a:xtb
=c.

© SHEMBULLI 48.

a)3x=15; b) 23 x = 161; ox:12=9; ¢) x:27 = 35; d)24:x=8;
dh) 156:x =12; € 3x+2=8; €)16x -7=25 fix:4+3=23;

@ 12:x+5=9; g)63:x-5=4 i) 8(x-7)=512; j) 123 (x+2)=492;

k) (x+5):3=24; ) 5x+3):4=1211) 18: (x-3)=3; m)84:(2x+1)=4.
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O ZGJIDHJE

a) Né ekuacionin 3x = 15, 3 dhe x jané faktorét prodhimi i té ciléve éhté 15. Prandaj:
faktori x = (prodhimi) : (faktori tjetér) = 15 : 3 = 5; d.m.th. x=5.
b) Ngjashém si né rastin a), nga 23 x = 161 rrjedh q¢ x = 161 : 23, d.m.th. x=7.
) Né ekuacionin x: 12 =9 i pjesétueshmi éhté x, pjesétuesi éshté 12 dhe herési éshté 9. Prandaj:
i pjesétueshmi x = (pjesétuesi) - (herési) = 12 - 9 = 108; d.m.th. x=108.
¢) Ngjashém si né rastin ¢),

x:27 =35

x=27-35,dm.th. x=945.

d) Né ekuacionin 24 :x = 8 i pjesétueshmi éshté 24, pjesétuesi éshté x dhe herési éhté 8, prandaj:
pjesétuesi x = (i pjesétueshmi) : (herési) = 24 : 8 = 3, d.m.th. x = 3.
dh) Ngjashém sin & rastin d), shkurt, gjejmé gé:
156:x =12
x=156:12,d.m.th. =13.
e) Nga 3x + 2 = 8 rrjedh qé 3x dhe 2 jané mbledhoré shuma e té ciléve éshté 8, prandaj
mbledhori 3x = (shuma) — (mbledpori tjetér) = 8 — 2 = 6, d.m.th. 3x = 6.
Meqé kétu 3 dhe x jané faktoré prodhimi i té ciléve éshté 6, kemi:
faktori x = (prodhimi) : (faktori tjetér) = 6 : 3 = 2. Pra, x=2.
€& Né 16x -7 =25, 16xéshtéizbritéshmi, 7 &éshté zbritési dhe 25 ndryshimi. Prandaj,
i zbritéshmi 16x = (ndryshimi) + (zbritési) = 25 + 7 = 32, d.m.th.16x = 32.
Meqé 16 dhe x jané faktorét prodhimi i té ciléve éshté 32, pérfundojmé qé
faktori x = (prodhimi) : (faktori tjetér) = 32 : 16 = 2; d.m.th. x=2.
f) Né ekuacionin x:4 + 3 =23, x:4 dhe 3 jané mbledhoré shuma e té ciléve éshté 23, prandaj:
mbledhori x : 4 =(shuma) — (mbledhori tjetér) = 23 — 3 = 20, d.m.th. x : 4 = 20.
Né kété pjesétim x éshté i pjesétueshmi, 4 éshté pjesétuesi dhe 20 éshté herési, késhtu qé
i pjesétueshmi x = (berési) - (pjesétuesi) = 20 - 4 = 80. Pra, x = 80.
g Nga 12:x+5=9 rrjedh q¢ 12:x dhe 5 jané mbledhorét shuma e té ciléve éhté 9, prandaj
mbledhori 12 : x = (shuma) — (mbledhori tjetér) =9 — 5 = 4, d.m.th. 12 : x = 4.
Né kété ekuacion, 12 éshté i pjesétueshmi, x éshté pjesétuesi dhe 4 éshé herési, késhtu qé
pjesétuesi x = (i pjesétueshmi) : (herési) = 12 : 4 = 3. D.m.th. x = 3.
gj) Nga 63 :x—5 =4 shihet q¢ 63 : x &hté i zbritéshmi, 5 éshté zbritési dhe 4 ndryshimi. Prandaj,
i zbritéshmi 63 : x = (ndryshimi) + (zbritési) =4 +5=9. D.m. th. 63 : x = 9.
Kétu, 63 éshté i pjesétueshmi, x éshté pjesétuesi dhe 9 éshté herési. Prandaj,
pjesétuesi x = (i pjesétueshmi) : (herési) = 63 :9 =7, d.m.th. x=7.
i) Né ekuacionin 8(x-7) = 512 faktorét jané 8 dhe (x - 7) kurse prodhimi i tyre éhté 512. Prandaj,
Jaktori x —7 = (prodhimi) : (faktori tjetér) = 512 : 8 = 64, d.m.th. x—7 = 64.
Né kété ekuacion x éshté i zbritéshmi, 7 éshté zbritési dhe 64 éshté ndryshimi, prandaj:
i gbritéshmi x = (ndryshimi) + (gbritési) = 64 + 7 = 71. D.m.th. x = 71 &ht@ zgjidhja e ekuacionit t&
dhéné.
j) Nga 123 (x + 2) = 492 rrjedh qé 123 dhe x + 2 jané faktorét kurse 492 éshté prodhimi, késhtu qé
Jaktori x + 2 = (prodhimi) : (faktori tjetér) = 492 : 123 = 4, dm.th. x + 2 = 4.
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Kétu x dhe 2 jané mbledhorét shuma e té ciléve éshté 4 dhe, késhtu,

Mbledhori x = (shuma) — (mbledhor tjetéri) = 4 —2 =2 , d.m.th. x =2 &shté zgjidhja e kérkuar.

k) Né ekuacionin (x + 5) : 3 = 24 i pjesétueshmi éshté x + 5, pjesétuesi éshté 3 dhe herési éshté 24.
Prandaj,

i pjesétueshmi x + 5 = (pjesétuesi) - (herési) =3 - 24 =72, dm.th. x+5=72.

Kétu x dhe 5 jané mbledhorét kurse 72 éshté shuma. Prandaj,

mbledhori x = (shuma) — (mbledhori tjetér) =72 — 5 = 67,

d.m.th. x = 67 &shté zgjidhja e ekuacionit t& dhéné.

I) Né (5x+3):4 =12 ipjesétueshmi éhté 5x + 3, pjesétuesi éshté 4 dhe herési éshté 12. Prandaj,

i pjesétueshmi Sx + 3 = (pjesétuesi) - (herési) =4 - 12 = 48, d.m.th. 5x + 3 = 48.

Kétu 5x dhe 3 jané mbledhorét kurse 48 éshté shuma, késhtu gé

Mbledhori 5x = (shuma) — (mbledhori tjetér) = 48 — 3 = 45, d.m.th. 5x = 45.

Tash, 5 dhe x jané faktorét dhe 45 éshté prodhimi, késhtu gé

Jaktori x = (prodhimi) : (fakrori tjeér) = 45 : 5 = 9. D.m.th. x = 9 &hté zgjidhja e kérkuar.

1) Né ekuacionin 18 : (x - 3) = 3 i pjesétueshmi éshté 18, pjesétuesi éshté x - 3 dhe herési 3. Prandaj,
pjesétuesi x— 3 = (i pjesétushmi) : (herési) = 18 : 3 = 6, d.m.th. x— 3 = 6.

Meqé x éshté i zbritéshmi, 3 éshté zbritési dhe 6 ndryshimi, pérfundojmé qé

1 zbritéshmi  x = (ndryshimi) + (zbritési) = 6 + 3 = 9. D.m.th. x = 9.

m) Nga 84:(2x+1)=4 rrjedh q¢ 84 éshté i pjesétueshmi, 2x + 1 &shté pjesétuesi dhe 4 herési, prandaj
pjesétuesi 2x +1 = (i pjesétueshmi) : (herési) = 84 : 4 =21, d.m.th. 2x + 1 = 21.

Meqé 2x dhe 1 jané mbledhorét shuma e té ciléve éshté 21 , pérfundojmé qé

mbledhori 2x = (shuma) — (mbledhori tjetér) = 21 — 1 = 20 , d.m.th. 2x = 20.

Kétu, 2 &shté njéri faktoré, x fakeori tjetér dhe 20 éshté prodhimi, késhtu qé

faktori x = (prodhimi) : (faktori tjetér) = 20 : 2 = 10. Pra, x =10 &shté zgjidhja e ekuacionit t& dhéné.

Vérejtje: Duke i pasur parasysh arsyetimet e béra gjaté zgjidhjés sé detyrés sé mé sipérme, disa nga rastet
e asaj detyre, mé shkurt, zgjidhen késhtu:

a)3x=15 ox:12=9 & 16x -7=25 g 12:x+5=9

x=15:3 x=12-9 16x=25+7 12:x=9-5

x=5; x=108; 16 x=32 12:x=4
x=32:16 x=12:4
x=2; x=3.

Né shembullin vijues do t& shqyrtojmé disa probleme me fjalé ¢é cilat zgjidhen me ndihmén e ekuacioneve
té formave té mésipérme.

© SHEMBULLI 49.

a) Artani né bibliotekén e tij e ka trefishin e librave qé ka Zana né bibliotekén e saj. Nése Artani i ka 371 libra, sa
libra i ka Zana ?

b) Té gjenden tre numra & njépasnjéshém, nése shuma e tyre éhté 3063.

©) Numri 253 &shté 12 heré mé i vogél se njé numér tjetér. Cili éhté ai numér ?
¢) Né njé hambar ndodhen 1840 kg gruré. Sa thasé mund t€ mbushen me até gruré, nése secili thes nxé 80 kg gruré ?
d) Nijé fabriké pér prodhimin e kompjutréve pér dy muaj prodhoi 2632 kompjuteré. Né qofté se muajin e dyté u
prodhuan 548 kompjuteré mé shumé se né muajin e paré, nga sa kompjuteré u prodhuan né secilin muaj ?
dh) Arditi dhe Bardhi sé bashku i kané 3865 euro. Bardhi ka 152 euro mé pak se dyfishi i eurove qé ka Arditi. Sa
euro i ka ¢donjéri prej tyre ?
€) Sa heré duhet zvogéluar numrin 34560 né ményré qé shuma e numrit té zvogéluar dhe 2137 ¢ jeté e barabarté

me 59772
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O ZGJIDHJE

a) Le té jeté x numri i librave t& Zanés. Meqé Artani e ka trefishin e librave qé ka Zana, Artani i ka 3- x libra.
Meqé dihet se Artani i ka 372 libra, pérfundojmé qé

3-x=372

x=372:3,dm.th. x=124.
Pérgjigia: Zanaika 124 libra.

b) Né qofté se x éhté numri i parg, atéheré x+ 1 dhe (x+ 1) + 1 = x + 2 jané dy numrat tjeré té njépasn-
jéshém. Shuma e tyre éshté
x+x+D)+(x+2)=x+ x+1+x+2=3x+3.

Meqé dihet qé shuma e tre numrave té kérkuar éshté 3063, pérfundojmé gé:

3 x +3= 3063,
3x=3063-3
3x = 3060

x=3060: 3, d.m.th. x=1020.
Pérgjigia: Numrat e kérkuar jané 1020, 1020+1= 1021 dhe 1020 + 2 = 1022.

©) Le t€ jeté x numri i panjohur. Numri 12 heré mé i vogél se ai éshté x : 12. Meqg, sipas kushtit té detyrés,
ky numér éshté i barabarté me 253, kemi:
x:12 =253,
x=12-253,dm.th. x=3036.
Pérgjigia: 3036 éshté numri i kérkuar.

¢ Le té jeté x numri i thaséve. Nése sasiné e grurit né hambaré prej 1840 kg e ndajmé né x thasé, secili thes
do té nxé 1840 :x kg.Meqé, sipas kushtit té detyrés, secili thes nxé 80 kg. kemi:

1840 : x = 80
x=1840: 80
x=184:8, dm.th. x=23.
Pérgjigia: Me grurin e hambarit mund & mbushen 23 thasé.

d) Shénojmé me x numrin e kompjuteréve té€ prodhuar né muajin e paré. Meqé né muajin e dyté u prodhuan
548 kompjuteré mé shumé se né muajin e paré, pérfundojmé qé né muajn e dyté jané prodhuar x + 548
kompjuteré. Pér dy muajt jané prodhuar x + x + 548 = 2 x + 548 kompjuteré. Meqé pér dy muaj, sipas kushtit
té detyrés, jané prodhuar 2632 kompjuteré, kemi:

2 x + 458 = 2632

2 x=2632-458

2x= 2174

x=2174:2, d.m.th. x=1087.
Pérgjigia: Muajin e paré jané prodhuar 1087 kompjuteré kurse muajin e dyté jané prodhuar 1087 + 458 =
1545 kompjuteré.

dh) Shénojmé me x eurot qé i ka Arditi. Atéheré 2 x &shté dyfishi i eurove t& Arditit. Meqé Bardhi i ka 152
euro mé pak se dyfishi i eurove t& Arditit, pérfundojmé qé Bardhi i ka 2 x— 152 euro. Arditi dhe Bardhi sé
bashku kané x + 2x - 152 =3 x— 152 euro. Meqg, sipas kushtit t& detyrés, té dyté sé bashku kané 3865
euro, kemi

3 x—152 = 3865.

3 x=3865 + 152 = 4017

x=4017: 3, d.m.th. x=1339.
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Pra, x=1339 dhe 2x-52=2-1339—-152=2678-152 = 2526.
Pérgjigia: Arditi i ka 1339 euro kurse Bardhi i ka 2526 euro.

e) Le té jeté x numri i heréve pér t cilin duhet zvogéluar numrin 34560. Atéheré numri 34560 i zvoggluar
pér x heré éshté 34560 : x. Shuma e kétij numri dhe numrit 2137&shté (34560 : x) + 2137. Sipas kushtit té
detyrés, ky numér éshté i barabarté me 5977, d.m.th.

(34560 : x) + 2137 = 5977.

34560 : x = 5977 — 2137

34560 : x = 3840

x = 34560 : 3840

x=3456:384=09.
Pérgjigie: Numri 34560 duhet té zvogélohet 9 heré.

2.1.4.8.3. Zgjidhja e inekuacioneve té formave ax + b<c, a-bx<c,ax+tb>c, a-bx>b,

Zgjidhje e njé inekuacioni quhet ¢do numér (natyror ose 0) i cili kur zévendésohet né vend té t& panjohurés
x, e shndérron até inekuacion né jobarazim t€ sakté (vérteté) numerik. Késhtu, p.sh. numrat 0, 1, 2, 3 dhe 4
jané zgjidhje t€ inekuacionit x + 7 < 12 sepse pérx = 0, 1, 2, 3, 4 fitojmé, me radhé, jobarazimet numerike
0+7<12,1+7<12,2+7<12,3+7<12,4+7 <12, t& cilét jané té sakeé. Themi gé {0, 1, 2, 3, 4}
éshté bashkésia e zgjidhjeve & inekuacionit x + 7 < 12. Véreni gé njé inekuacion mund t&¢ keté mé shumé se
njé zgjidhje. Por, p.sh. numrat 5 dhe 6 nuk jané zgjidhje té inekuacionitx + 7 < 12 sepse pérx =5 dhex=6
fitohen jobarazimet numerike 5 + 7 < 12 dhe 6 +7 < 12 t& cilét nuk jané té vérteté.

1% zgjidhésh njé inckuacion d.m.th.té gjesh bashkésiné e zgjidhjeve té tij. Né zgjidhjen e inekuacioneve té formave
té mésipérme shfrytézohen kéto veti té jobarazimeve numerike:

Né qofté se té dy anéve té njé jobarazimi iu shtojmé (zbresim) té njéjtin numér, jobarazimi nuk ndry-

shon, d.m.th.

a < b ateheré dhe vetéem atéheré kura+c<b+c dhea-c<b-c.

Né qofié se té dy anét e njé jobarazimi i shumézojmé (pjesétojmé) me té njéjtin numér natyror, jobara-
zimi nuk ndryshon, d.m.th.

Ne qofte sea<b dhe ¢ € N, ateheré edhea-c<b-c dhea:c<b:ec.

© SHEMBULLI 50.

Té gjendet bashkésia e zgjidhjeve t€ inekuacioneve:

a) x+ 18 < 35; b) 26 + x> 185; c) x— 136 <947; ¢)5x< 155
d) 15 x> 345; e)x:35 <17; €) 1056: x > 132; f) 6x:9>18;
g 48: (3x) < 2; gj) 4x— 275 > 1745; i) 37601 — x > 1947,

j) 6452 — 3x < 1394; k) 25x + 1270 > 11945;

O ZGJIDHJE

a) Té dy anéve té inekuacionit x + 18 < 35 iu zbresim numrin 18, dhe fitojmé:
x+18-18<35-18,
x +0<17,dm.th. x<17.

Pérgjigia: {1, 2,3, ..., 16}.
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b) Té dy anéve té inekuacionit t& dhéné 26 + x> 185 iu zbresim numrin 26 dhe fitojmé:

26 +x—26>185-26

x+26-26>159 (shfrytzuam vetiné e ndérrimit pér +)

x+0 >159, d.m.th. x> 159.
Pérgjigia: {160, 161, 162, ...} éhté bashkésia e zgjidhjeve té inekuacionit t& dhéné. (Véreni qé kjo bashkési
éshté e pafundme).

¢) Té dy anéve té inekuacionit x — 136 <947 iu shtojmé numrin 136 dhe gjejmé:
(x—136) + 136 < 947 + 136
136 + x— 136 <1083 (shfrytzuam vetiné e ndérrimit pér +)
x+ 136 -136 <1083 ( shfrytzuam vetiné e ndérrimit pér +),
x+0< 1083 d.m.th. x<1083.

Pérgjigia:{l, 2, 3, ..., 1083} éshté bashkésia e zgjidhjeve té inekuacionit té dhéné.

¢) Kur t€ dy anét e inekuacionit 5 x< 15 i pjesétojmé me 5 gjejmé qé
5x:5<15:5 dm.th. x< 3.
Pérgjigia: {1,2,3} &shté bashkésia e zgjidhjeve té inekuacionit t& dhéné.

d) Pas pjesétimit me 15 té t& dy anéve t€ inekuacionit 15 x > 345 gjejmé
15x:15>345:15, d.m.th. x > 23.
Pérgjigia: {24, 25, 26, ...}.

e) Té dy anét e inekuacionit x: 35 <17 i shumézojmé me 35 dhe fitojmé:
(x:35)-35 <17 -35=595.
Megé,
(x: 35) - 35 = (berési) - (pjesétuesi ) = i pjesétueshmi = x, d.m.th. (x: 35) - 35 = x pérfundojmé qé x < 595.
Pergjigia: {1, 2, 3, ...595}.

€) Pas shumézimit ¢ € dy anéve té inekuacionit 1056 : x > 132 me numrin x gjejmeé se:
(1056 : x) - x> 132 - x.
Por, (1056 : x) - x = (herési) - (pjesétuesi) = i pjesétueshmi = 1056,
d.m.th. (1056 : x) - x = 1056, késhtu qé
1056 > 132 - x.
Té dy anét e inekuacionit té fundit i pjesétojmé me 132 dhe fitojmé:
1056: 132 > 132 x: 132, d.m.th. 8 > x. Pra, x < 8.

Pergjigia: {1, 2,3, 4,5,6,7}.

f) Shumézojmé té dy anét e inekuacionit 6x: 9 > 18 me 9 dhe marrim
(6x:9)-9>18-9, dm.th 6x> 162.
Té dy anét e inekuacionit té fundit i pjesétojmé me 6; gjejmé gé
6x:6>162:6, d.m.th. x> 27.
Peérgjigia: {28, 29, 30, ...}.

g) Té dy anét e inekuacionit 48 : 3x < 2 i shumézojmé me 3x dhe gjejmé qé
(48 : (3x)] - 3x<2-3x, d.m.th. 48 <6x.
Té dy anét e inekuacionit té fundit i pjesétojmé me 6 dhe fitojmé
48:6<6x:6,dm.th. 8<x. Pra,x>8.
Pérgjigia: 18,9, 10, 11, ...}.
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gj) Té dy anéve té inekuacionit 4x — 275 > 1745 iu shtojmé numrin 275,
(4x—275) + 275 > 1745 + 275
275 + 4x— 275 2020  (shfrytézuam vetiné e ndérrimit pér +)
4x +275—-275>2020 (shfrytézuam vetiné e ndérrimit pér +)
4x +0 > 2020, d.m.th. 4x> 2020.
Té dy anét e inekuacionit té fundit i pjesétojmé me 4 dhe gjejmé qé:
4x:4>2020:4 d.m.th. x> 505.
Pérgjigia: {506, 507, 508, ...} &éshté bashkésia e zgjidhjeve.

i) Kur t€ dy anéve té inekuacionit 37601 — x > 1947 iu shtojmé numrin x, fitojmé:

37601 —x + x> 1947 + x

37601 > 1947 + x.
Té dy anéve té kétij inekuacioni iu zbrsim numrin 1947 dhe gjejmé:
37601 — 1947 > 1947 + x— 1947
35654 > x + 1947 — 1947
356542 x+0,d.m.th. x< 35654.

Pergjigia: {1, 2, 3, ... , 35654} éshté bashkésia e zgjidhjeve.

j) Nése té dy anéve té inekuacionit 6452 — 3x < 1394 iu shtojmé numrin (e panjohur) 3x, gjejmé qé:
(6452 -3x) + 3x < 1394 + 3x
3x + 6452 - 3x < 1394 + 3x (shfrytézuam vetiné e ndérrimit pér +)
6452 + 3x - 3x < 1394 + 3x (shfrytézuam vetiné e ndérrimit pér +)
6452 + 0 < 3x + 1394
6452 < 3x + 1394.

Tash, t& dy anéve té inekuacionit té fundit iu zbresim numrin 1394, dhe fitojmé
6452 — 1394 < 3 x + 1394 — 1394, d.m.th. 5058 < 3x.
Té dy anét e inekuacionit té fundit i pjesétojmé me 3 dhe gjejmé qé
5058 :3 < 3x:3 d.m.th. 1686 < x. Pra, x > 1686.
Pérgjigia : {1687, 1688, 1689, ...}.

k) Nga té dy anét e inekuacionit 25x + 1270 > 11945 zbresim numrin 1270 :
25x+ 1270 - 1270 = 119451270
25x+ 0 >10675, d.m.th. 25 x> 10675.

Té dy anét e inekuacionit té fundit i pjesétojmé me 25 dhe fitojmé
25x:25 210675:25,dm.th x2>427.
Pérgjigia{427, 428, 429, ...} éshté bashkésia e zgjidhjeve t€ inekuacionit té dhéné.

Né shembullin vijues japim zgjidhjen e disa problemave nga jeta e pérditshme me anén e inekuacioneve.

© SHEMBULLI 51.

a) Té gjenden t€ gjithé numrat (natyroré) shuma e té ciléve me numrin 28 éshté mé e vogél se numri 36.

b) Té gjenden té gjithé numrat (natyroré) té tillé qé kur nga ta zbritet numri 185 té fitohet numri jo mé i vogél
(d.m.th. mé i madh ose i barabarté) se numri 657.

¢) Cilét numra duhet ¢'i shtohen numrit 2953 ¢ té fitohet numri mé i madh se numri 6574 ?

¢) Koncerti mund té mbahet nése shiten sé paku 285 bileta. Né qofté se jané shitur 187 bileta, edhe sa bileta
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duhen té shiten s¢ paku, né ményré qé té mbahet koncerti?

d) Fadinda kishte t& kursyer njé shumé eurosh né banké. Pasi gé ajo térhoqi 100 euro nga banka, i mbeten
mé sé shumti (d.m.th. mé pak ose baras me ) 550 euro né banké. Sa euro i kishte Fatlinda mé sé shumti né
banké né fillim ?

dh) Arbeni i ka 120 euro. Ai déshiron t€ blejé njé palé pantollona dhe njé xhaketé. Nése pantollonat kushtojné
10 euro mé shumé se sa kushton xhaketa, sa duhet t€ jeté ¢mimi mé larté i mundshém i xhaketés e sa i pantol-
lonova, né ményré qé Arbeni me eurot qé i ka, i blejé pantollonat dhe xhaketén ?

O ZGJIDHJE

a) Le t€ jeté x njéri nga numrat e kérkuar. Shuma e tij me numrin 28 éhté x + 28. Megg kjo shumé duhet té
jeté mé e vogél se 36, kemi inekuacionin

x + 28 < 36.
x <36-28, dm.th. x<8.

Prandaj, numrat e kérkuar jané 1,2, 3,4, 5,6, 7.

b) Le t€ jeté x njéri nga numrat e kérkuar. Kur nga ky numér zbritet numri 185 fitohet ndryshimi x — 185.
Meqgé, sipas kushtit t& detyrés, ky ndryshim duhet t€ jeté jo mé i vogél (d.m.th. mé i madh ose baras) me
numrin 657, kemi :

x— 185> 675

Té dy anéve té kétij inekuacioni i shtojmé numrin 185 dhe gjejmé qé:
x 2675+ 185
x = 860.

Pra, té gjithé numrat e kérkuar jané : 860, 861, 862, ... .

©) Le té jeté x njéri nga numrat e kérkuar. Kur ky numér i shtohet numrit 2953 ficohet numri 2953 + x.
Megg, sipas kushtit t& detyrés, ky numér duhet t€ jeté mé i madh se numri 6574, kemi :

2953 + x> 6574.

x > 6574 - 2953

x>3621.
Késhtu, numrat e kérkuar jané: 3622, 3623, 3624, ... .
¢) Le té jeté x numri i biletave qé duhen té shiten sé paku, qé t¢ mbahet koncerti. Meqé mé pare jané shitur
187 bileta, numri i té gjitha biletave té shitura (né ményré qé té mbahet koncerti) éhté x + 187. Megé kon-
certi mbahet nése shiten sé paku (d.m.th. mé shumé ose barazi) 285 bileta, pérfundojmé qé:

x+ 187 2 285.

x 2285-187, d.m.th. x> 98.
Pra, duhen t€ shiten edhe s& paku 98 (d.m.th. 98 ose mé shumé) bileta né ményré qé té mbahet koncerti.

d) Le té jeté x shuma e eurove qé kishte Fatlinda né banké né fillim. Pasi q€ ajo i térhoqi 100 euro, asaj i kané
mbetur x - 100 euro né banké. Megg kjo shumé ishte mé e vogél ose barazime (d.m.th. mé sé shumti) 550
euro, pérfundojmé qé:

x-100 <£550.

x<550 + 100, d.m.th. x< 650.
Pra, Fatlinda kishte né fillim mé sé shumti 650 euro né banké.

dh) Le t€ jeté x euro ¢mimi mé i larté i xhaketés. Meqgé pantollonat kushtojné 10 euro mé shumé se xha-
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keta, ¢mimi mé i larté i mundshém i pantollonave do té jeté¢ x + 10 euro. Atéheré, xhaketa dhe pantollonat,
sébashku, do t€ kushtojné

x+ (x+10) =2x+ 10 euro.
Meqé Arbeni i ka 120 euro, g€ té keté mundési 'i blejé pantollonat dhe xhaketén, duhet té jeté:

2x+10 <120
2x < 120-10
2x<110

x<110:2, dm.th. x< 55.

Pra, x< 55 dhe x+10<65, késhtu qé, xhaketa mé sé shumti duhet té kushtojé 55 euro kurse pantollonat
mé sé shumti mund té kushtojné 65 euro, né ményré qé Arbeni ¢i blejé ato me eurot qé i ka.

Vérejtje. Ekuacionet dhe inekuacionet e formave t& mésipérme nuk kané gjithmoné zgjidhje né bashkésiné e
numrave natyroré. Prandaj, mésimdhénési/sja duhet té jeté i kujdesshém gjaté sajimit t& detyrave dhe proble-
meve né lidhje me ekuacionet dhe inekuacionet e formave t€ mésipérme, né ményré qé zgjidhjet e tyre té jené
numra natyrore.

2.1.4.9. Vargjet numerike

Né qofté se ¢do numri natyroré 7 i shoqérojmé, sipas njé rregulle té caktuar, njé (dhe vetém njé) numér «
fitojmé vargun mumerik
Ayl @y dydy s ...

n

a, quhet anétari (ose kufiza e) i paré, a,- anétari (kufiza €) i dyté, ..., a - anétari (kufiza) n-t€é ivargut té mé-
sipérm. Me fjalé € tjera, vargu éshté njé renditje e numrave sipas njé rregulle té caktuar.

Késhtu, p.sh. né qofté se ¢do numri natyror 7 ia shoqérojmé

1. vetveten e tij 7, fitojmé vargun:

1,2,3, ..,m,...;

2. dyfishin e tij 27, fitojmé vargun:

2:1,22,23,2:4,...,2n,...,dm.th. 2,4,6,8,...,2n, .....

3. numrin pér 3 mé t€¢ madh 7 + 3, fitojmé vargun:

1+3,2+3,3+3,4+3, ...,n+3,... dm.th. 4,5,6,7,...,n+3,....

4. numrin sa dyfishi i tij i zvoggluar pér 3, d.m.th. numrin 27 — 3, duke filluar me 7 = 2, fitojmé vargun:
22-3,2.3-3,24-3,2-5-3,....,2n-3,...,dm.th. 1,3,5,7,9,...,2n-3, ...

Vérejmé qé i njéjti varg fitohet edhe duke i shoqéruar ¢do numri natyror » numrin 27 — 1, d.m.th. dyfishin e
tij té zvogéluar pér 1. (Eshté ky vargu i numrave tek).

5. pasardhésin e tij 7 + 1, fitojmé vargun:

1+1, 241, 341, 4+1,5+1, ... ,m+ 1, ..., dm.th. 2,3,4,5,6,...,n+1,....
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Gjeni rregullén sipas té cilés éshté ndértuar vargu dhe shkruani edhe disa anétaré tjeré té atij vargu:
a)3,8,13,18,23,...; b)1,5,9,13,17,...; ©)3,9,27,51,81, ...;

¢ 2,8,32,128,512...; d)1,2,3,5,8,13,21,...; dh) 1,2, 3,6, 11, 20, 37, ... ;

e) 3,6,10,15,21, ...

O ZGJIDHJE

a) Vérejméqé: 3+5=8; 8+5=13;13+5=18;18+5=23, ... 0se: 8-3=5,13-8=5,18-13=5,
23 — 18 = 5, ... Prandaj, vargu i dhéné éshté vargu anérari (kufiza) i paré i té cilit éshté 3 kurse ¢do anétaré tjeter
éshté pér 5 mé i madh se anétari paraprak. Ose: vargu i dhéné fillon me numrin 3 dbe ndryshimi i ¢do dy anétaréve
16 njépasnjéshém éshié i barabarté me 5. Meqé 23 + 5 = 28,28+ 5 = 33,3345 = 38, ..., pérfundojmé qé 28, 33,
38, 43, ... jané edhe disa anétaré tjeré té vargut té dhéné. Pra, 3, 8, 13, 18, 23, 28, 33, 38, 43,... .

b) Ngjashém si né rastin a),vérehet qé vargu i dhéné e ka anétarin e paré 1, kurse ¢do anétaré tjetér i tij éshté pér
4 mé i madh se anétari paraprak. Ose: vargu i dhéné e ka anétarin e paré 1 dhe ndryshimi i ¢do dy anétaréve té
njépasnjéshém té tij éshté madhési konstante ¢ barabarié me 4. Meqé 17 + 4 = 21,21 + 4 =25, 25 +4=129,29
+4 = 33,..., pérfundojmé qé 21, 25, 29, 33, ... jané edhe katér anéraré tjeré té vargut té dhéné. D.m.ch. 1,
5,9,13,17,21, 25,29, 33, ....

(Vargu i numrave a,, a,, a,, ..., a, ..., ndryshimi 7 ¢do dy anétaréve té njépasnjéshém té té cilit éshté madhési
konstante d, (d.m.th. 2, —a = d), qubet varg arithmetik me diferencén d. Késhtu, p.sh. vargjet né rastin a)
dhe b) jané vargje arithmetike, i pari me diferencén 5 e i dyti me diferencén 4).

©) Véreiméqé3- 3=9,3-9=27,3-27=81,....0se:9:3=3,27:9=3,81:27 =3, .... D.om.th. vargu i
dhéné e ka anétarin e paré 3 kurse ¢do anétaré tjetér i tij éshté sa trefishi (d.m.th. tre heré mé madh se) anétari para
tij. Ose, anétari i paré i vargut té dhéné éshié 3, kurse herési i ¢do dy anétaréve té njépasnjéshém té tij éshté madhési
konstante e barabarté me 3. Meqé 3 - 81 = 243, 3 - 243 =729, 3 - 729 = 2187, ..., pérfundojmé qé 243, 729,
2187, ... jané edhe tre anétaré tjeré té vargut té€ dhéné. Pra, 3, 9, 27, 81, 243, 729, 2187, ... .

(Vargu i numrave 4, a,, a,, ..., a,, ..., herési i ¢do dy anétaréve t¢ njépasnjéshém té té cilit éshté madhési kon-
an+l _ i H
stante g, ), qubet varg gjeometrik me herésin q. Késhtu, p.sh. vargjet né rastin ¢) dhe ¢) jané vargje

gjeometrike, i pari me herésin 3 e i dyti me herésin 4).

d) Meqé 1+2=3, 2+3=5, 3+5=8, 5+8=13, 8+ 13 =21 pérfundojmé qé anétari i paré i vargut té
dhéné éshté 1, anétari i dyté ésheé 2 kurse, duke filluar nga anétari i treté, ¢do anétar i tij éshié i barabarté me
shumén e dy anétaréve paraardhés. Duke pasur parasysh kété rregull, disa anétaré tjeré té kétij vargu jané 13 +

21 =34,21+34=55,34+55=89,55+89 =144. D.m.th. 1,2, 3,5, 8, 13, 21, 34, 55, 89, 144, ...

(Vargu i numrave a,, a,, 4, ..., a,, ... ¢do anéar i té cilit, duke filluar nga i treti, éshté i barabarté me shumé e dy
anétaréve paraardhés, (a = a_, +a_,, n> 3), quhet vargu i Fibonagit).

dh) Meqé 1+2+3=6,2+3+6=11, 3+6+11=20,6+ 11 +20=37, pérfundojmé qé anétari i paré i
vargut té dhéné éshté 1, anérari i dyté éshté 2 dhe anétari i treté éshté 3 kurse, duke filluar nga anétari i katért,
¢cdo anétar i vargut éshté i barabarté me shumén e tre anétaréve paraardhés. Duke pasur parasysh kété rregull, disa
anétaré tjeré € kétij vargu jané 11 + 20 + 37 =68, 20 + 37 + 68 = 125, 37 + 68 + 125 =230, ... D.m.th. 1,
2,3,6,11, 20, 37, 68, 125, 230, 423,... .

€) Anétari i paré i kétij vargu éshté «, = 3; anétari i dyté éshté 4, =, +3 =3 + 3 = 6; anétari i treté éhté

a,=a,+4 =06+4=10; anérari i katért éshté¢ @, =a2,+5=10+5=15, ..., anétariin—tééht€ a =a _ +n
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+ 1, .... Me fjalé t€ tjera, vargu i dhéné e ka anétarin e paré 3; anétari i dyté 6 merret duke ia shtuar anétarit
té paré (3) numrin 3; anétari i treté 10 merret duke ia shtuar anétarit té dyté 6 numrin 4; anétari i katért (15)
merret duke ia shtuar anétarit t€ treté (10) numrin 5; ... . Prandaj, disa anétaré gjeré t¢ kétij vargu jané 21 + 6
=27; 27 +7=34;34+8=42;42+9=51;51+10=61,61 + 11 =72 etj. D.m.th. 3,6, 10, 15, 21, 27,
34, 42,51, 61,...

L ]

L ] * @

L ] L I s & &

L ] * @ * & @ e & & @

[ ] * @ * @ @ * & & @ * & & & =

! * @ * & @ * & @ @2 * L I *® & & & @& @
| 3 6 10 15 21

Vérejmé qé anétarét e vargut t¢ dhéné mund ¢i paragesim me anén e pikéve si né figurén e mésipérme.
Duke pasur parasysh numrin e pikéve né figurén e mésipérme, mund té pérfundojmé gé:

anétari i paré i vargut éshté a,=1+2=3;

anétari i dyté i vargut éshté a,=1+2+3=06 =a,+3;

anétari i treté i vargut éshté a,=1+2+3+ 4=10= a,+ 4;

anétari i katért i vargut éhté a,=1+2+3+ 4+5=15= a,+5; etj.

(Duke pasur parasysh figurén e mésipérme, dikush, anétarét e vargut té mésipérm i quan numra trekéndore).

© SHEMBULLI 53.

Té shkruhet vargu i numrave natyroré

a) anétari i paré i té cilit &shté 78 kurse, kurse ¢do anétar tjetér i atij vargu éshté pér 4 mé i vogél se anétari

paraprak;

b) anétari i paré i té cilit &hté 4 kurse ¢do anétar tjetér i atij vargu éshté pér 5 mé i madh se anétari par-
aardhés;

¢) dy anétarét e paré té t cilit jané 1 dhe 2 kurse, duke filluar nga anétari i treté, ¢do anétaré i tij éshté sa
dyfishi i shumés sé dy anétaréve paraprak;

¢) anétarét e té cilit jané katrorét e numrave natyroré;

d) anétarét e t€ cilit jané kubet e numrave natyroré;
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O ZGJIDHJE

a) 78, 74, 70, 66, 62, 58, 54, 50, ...,2; (Ky varg pérfundon me numrin 2 dhe, si i till§, éshté varg i
fundém).

b) 4,9, 14, 19, 24, 29, 34, 39, ....;

) 1,2,2-(2+41) =6, 2-(2+6) =16,2- (6 + 16) =44, 2- (16 + 44) = 120, ... ,d.m.th. 1,2,6, 16, 44,
120, 328, 896, ....;

¢) 13,22, 3%, 42,54, 6%, 7%, ..., dm.th. 1,4,9, 16, 25, 36, 49, 64, 81, ...;
d) 13,23 3%, 4% 53, 6% 7%, ..., dm.th. 1, 8,27, 64, 125, 216, 343, 512,729, ...;

lll. Thyesat

Shumica e fémijéve kané déshiré te numérojné dhe té kryejné veprime té thjeshta aritmetikore, ndérsa momen-
ti kur fillojné véshtirésité me kuptimet matemekiore éshté atéheré kur kérkohet prej tyre t€ punojné me thyesa
dhe té kryejné veprime me to. Thyesat jané mjaft té véshtira pér fémijét pasi kérkohet prej tyre ta zbérthejné
njé numér té ploté né pjesé gjé té cilén shpesh nuk e kuptojné.

Pér kéto arsye, mésimit té thyesave duhet t'i kushtohet réndési e vecanté, duke respektuar parimin pedagogjik
té gradualitetit dhe duke pérdoré vazhdimisht konkretizimin. Thyesat lidhen me jetén e pérditshme po aq
sa numrat natyroré, prandaj edhe duhet té sqarohen duke marré shembuj nga jeta e pérditshme. Pérderisa
mésimdhénési/sja duhet t€ jeté miré i familjarizuar me rregullat qé vlejné pér thyesa, né asnjé ményré nuk bén
té kérkohet nga nxénésit qé 'i memorizojné kéto rregulla, sepse késhtu shképutet ndérlidhja né mes t€ asaj qé
mésojné dhe jetés sé pérditshme.

1. Kuptimi i thyeses.

© SHEMBULLI 1.

Shiqojmé figurén 1 dhe pérgjigjemi né pyetjet vijuese:
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a) NE sa pjesé éshté i ndaré (pjesétuar) shiriti ? (Pérgjigja: né teté pjesé.)
b) C faré jané pjesét ndarése ?  (Pérgjigja: té barabarta.)
©) € pjesé e shiritit éhté ¢do njéra nga pjesét ndarése ? (Pérgjigja: njé e teta.)

¢ Cila pjesé e shiritit éhté hijezuar né figurén :1a) 2 1b) 2 1 ¢)? (Pérgjigia: dy té tetat; tri té tetat; pesé té
tetat).

d) Cdo té€ ndodhé nése hijezohen teté té tetat e shiritit ? (Pérgjigia: Do t€ hijezohet i téré shiriti; pra: zeté
té tetat = njé e ploté).

dh) Po & ndahej shiriti né: dy; tri; katér; pesé; ... pjesé té barabarta, ¢’ pjesé e shiritit do té ishte ¢do njéra nga
pjesét ndarése 2 (Pérgjigia: Njé e dyta (ose gjysma); njé e treta, njé e katérta (ose ¢ereku); njé e pesta; ...).

€) A ju mjafton vetém njé shirit pér té formuar nénté té tetat, dhjeté té tetat, giashtémbédhjeté té tetat ?
(Pérgjigia: jo ). Si do té veprojmé né kété rast ? (Pérgjigia: do té marrim dy (ose mé shumé) shirita té barabarté
dhe do t'i ndajmé ata né nga teté pjesé té barabarta). (Shih Fig. 2).

€) C pjesé té shiritit ( njésisé = njé té plote) paraqet pjesa e hijezuar (e dy shiritave) né Fig. 2a); 2b); 2¢); 2 ¢)

(Pérgjigia: nénté té tetat, dhjeté té tetat, katérmbédhjeté té tetat, gjashtémbédhjeté té tetat = dy té plota).

a) i =

b) il

o i i

Fig. 2.

Nga pérgjigjet né pyetjet e shembullit t¢ mésipérm mund té pérfundojmé qé:

*  NE qofté se njé e ploté (apo njé njési, njé térési) ndahet (pjesétohet) né pjesé #¢ barabarta, atéheré ¢do
njéra nga pjesét ndarése quhet njési thyesore ose pjesé thyesore.
* Nijésité thyesore emértohen #é dytat, té tretat, té katértat,..., té dhjetat, ...

varésisht nga numri qé tregon se sa njési t€ tilla formojné njé t& ploté (njésing, térésiné) (dy # dytat; tri té
tretat; katér té katértat, ..., dhjeté 1 dhbjetat,... formojné njé & ploté (njé njési), njé térési ); ato shénohen me
numrorét 111 1  pérkatésisht.

27374°77107
* Numrat nénté té tetat, dhjeté té tetat, katérmbédhjeté té tetat , qé tregojné se sa té tetat (njési
thyesore) nevojiten pér t'i formuar ata numra, shénohen, pérkatésisht me numrorée 2, E, 14
8 8 8
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Numra thyesoré ose, shkurt, thyesa quhen numrat gé tregojné njé ose disa pjesé té barabarta té njé te
plote (térésie, njésie) .

Késhtu, p.sh. njé e teta, njé e katérta, njé e shtata, nénté té tetat, dymbédpjeté té pestat, pescmbédpjeté té
11191215

Cdo thyesé paragitet me anén e dy numrave té ploté 4, b né formén £ . Késhtu, thyesa pérbéhet prej dy
numrave t€ ploté & dhe & dhe njé vije horizontale —; numri @ quhet numéruesi, numri b quhet eméruesi
dhe — quhet vija thyesore e thyesés % . Kjo thyesé lexohet “a thye pér b” ose “a pjesétue pér b” ose “a
mbi b”.

Eméruesi b tregon qé e plota (njésia) éshté ndaré né b pjesé; numéruesi a tregon qé jané marré a pjesé
té tilla pér té formuar thyesén ;.

Késhtu p.sh. né thyesén % numri 7 éhté eméruesi i cili tregon se e plota (térésia, njésia) éshté ndaré né
7 pjesé t€ barabarta; numri 5 éshté numéruesi dhe ai tregon se sa pjesé ¢ tilla (t€ shratat) jané marré pér
té formuar até thyesé; thyesa e tillé lexohet “pesé #6 shtatat”, por edhe “pesé thye pér shtaté” ose “pesé
pjesétue pér shtaté .

© SHEMBULLI 2.

Té shkruhet dhe té lexohet thyesa me
a) numérues 7 dhe emérues 8; b) emérues 6 dhe numérues 15;
c) emérues 29 dhe numérues 12; ¢) me numérues 12 dhe emérues 5.

O ZGJIDHJE

a) % ; shtaté té tetat 3 b) % s pesembédhpjeté té gjashtat;

<) %; dymbédhjeté té njézeté e néntat; ¢) % sdymbédhjeté té pestat.

Vérejtje. Si njési (térési, e ploté€) mund té merren bashkési t&¢ ndryshme (segmenti, sipérfagja drejt-
kéndéshe, sipérfagja katrore, qarku, etj ). Por si njési mund té merret edhe njé bashkési sendesh ose, mé
sakeésisht, numri i elementeve t€ saj.

© SHEMBULLI 3.

Té shkruhet dhe té lexohet thyesa me
a) numérues 7 dhe emérues 8; b) emérues 6 dhe numérues 15;
¢) emérues 29 dhe numérues 12; ¢) me numérues 12 dhe emérues 5.
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O ZGJIDHJE

a) — 3 shtaté té tetat s b) ; pesembédhpjeré t¢ gjashtart;

e

. 12 TN
39 dymbédhpjeté t¢ njézeté e néntat; ¢) 5 sdymbédhjeté té pestat.

Vérejtje. Si njési (térési, e ploté) mund té merren bashkési té ndryshme (segmend, sipérfagja drejtkéndéshe,

sipérfagja katrore, qarku, etj ). Por si njési mund té merret edhe njé bashkési sendesh ose, mé sakeésisht, numri
i elementeve té saj.

© SHEMBULLI 4.

1
a) Né Fig. 3 si njési (e ploté) éshté marré sgmenti AB ; si njési thyesore éshté marré segmenti AC = 5¢
AB = (AB: 6). Atéheré, segmenti MN = 5 AC = 3 e AB; pra, segmenti MN éshté marré nga segmenti

AB duke e ndaré até né 6 pjesé té barabarta AC dhe duke i marré 5 pjesé ¢ tilla. D.m,th.
MN=(AB:6)-5=AC-5=5AC.

8
Po ashtu, EF= 8 AC="cAB=(AB:0) -8, q¢ d.m.th. se EF &hté fituar duke e ndaré segmentin AB né
6 pjesé té barabarta dhe duke i marré 8 pjesé té tilla.

T R
F————+—+—+—+—F "Iii'

Fig. 3. Fig. 4.

mz >

b) Né Fig. 4 si njési merret qarku Q; si njési thyesore éshté marré pjesa e hijezuar £ e tij qé paraqet

njé té tetén e qarkut Q (sepse Q éshté ndaré né 8 pjesé té barabarta me E), d.m.th. E = % eQ=(Q:8).
Atéheré, sipérfagja e hijezuar A =5 E = % e Q=(Q:8)-5,d.m.th, A éht fituar duke e ndaré qarkun
Q né 8 pjesé dhe duke i marré 5 pjesé té tilla

Le t& merret si njési bashkésia A e 27 mollave (mé saktésisht, numri 27 i elementeve t€ saj). Atéghers, 4 3¢
bashkésisé A ose, mé saktésisht, % e numrit 27 fitohet duke e ndaré numrin 27 né 9 pjesé té barabarta

dhe duke i marré 4 pjesé té tilla, d.m.ch.
3627 =(27:9)+Q27:9+27:9+27:9=027:9)-4=3-4 =12.

Nga shembulli i fundit rrjedh kjo rregull:

Me e gjeté pjesén (thyesén) % té njé numri (madhésie) c duhet té pjesétojmé até numér me eméruesin b dhe,
herésin e fituar t'a shumézojmé me numeéruesin a.

Pra: % ec=(c:b)ra=a-(c:b)
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© SHEMBULLI 5.

3 - 1 . 1 -
Té gjendet a) 3 e 75 b) 5 e 258; c) T 324;
9> es; & 2124 dh) e 3087.
8 4 7

O ZGJIDHJE
a) 3 e 75=(75:5)-3=15-3 = 45;

5
b) L e 258-(258:6) 1=258:6-=43; c)2i7e324=324;27=1z;

6

9

93 e8-(8:8-3-1-3-3; d) e 124=(124:4)-9=31-9=279;

8

dh)ge 3084 = (3087 : 7) - 5 = 441 - 5 = 2205.

© SHEMBULLI 6.

a) Njé klasé¢ i ka 39 nxénés. % e klasés jané vajza. a) Sa vajza ka ajo klasé ? Sa djem i ka ajo klasé ?

b) Njé repart i fabrikés kishte né plan t€ prodhonte 540 pjesé kémbimi pér njé muaj. Dy javét e para pu-
nétorét realizuan % e planit. Sa pjesé kémbimi prodhuan punétorét né dy javét e para ? Sa pjesé kémbimi
mbetén té prodhohen ?

) Né bibliotekén e njé familjeje ndodhen 350 libra. % e tyre jané romane, % jané libra té histories, kurse
té tjerat jané libra t& matematikés. Sa rromane, sa libra té historisé dhe sa libra t& matematikés jané né até

biblioteke ?

O ZGJIDHJE
a) Meqé § €39 =(39:3)-2=13-2=26, pérfundojmé qé klasa i ka 26 vajza. Meqé klasa ka 39 nxénés
prej té ciléve 26 jané vajza, rrjedh qé né klasé jané 39 — 26 = 13 djemé.

b) % €540 = (540:9) - 7 = 60 - 7 = 420. Pra, né dy javét e para u prodhuan 420 pjesé¢ kémbimi, kurse
kané mbeté té prodhohen 540 — 420 = 120 pjesé kémbimi.

©) Meqé %e 350=(350:5)-3="70"3 =210, pérfundojmé qé né biblioteké jané 210 romane.
Meqé % €350 =(350:7)-2=50-2 =100, prandaj né biblioteké jané 100 libra té historisé.

Romane dhe libra té historisé, sé bashku, jané 210 + 100 = 310. Prandaj, né biblioteké jané 350 — 310
=40 libra té matematikés.
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2.Disa raste te veganta te thyesave.

2.1. Thyesat me numerues 0.

0
Ckuptim ka, p.sh. thyesa P Thyesa e tillé tregon qé njé madhési éhté ndaré né 6 pjesé té barabarta dhe prej

tyre jané marré 0 pjesé (d.m.th. nuk éshté marré asgjé), késhtu qé % =0. Ngjashém, % = 0,% =0, etj. Prandaj:

Cdo thyesé me numérues 0 dhe emeéruesin b=0 éshté e barabarté me 0, d.m.th. %: 0

2.2. Thyesat me emeérues 0.

Ckuptim ka, p.sh. thyesa 2?2 Megqé ndarja e njé madhésie né 0 pjesé nuk ka kuptim, nuk ka kuptim as thyesa %
Késhtu,

Thyesat me emerues 0 nuk kane kuptim.

2.3. Thyesat me emerues 1.

A—B |
CH——+—+—+—D

Fig. 5

Ckuptim ka, p.sh. thyesa i ? Le t& marrim segmentin AB dhe le té shohim se cili éshté segmenti CD = i
e AB (shih Fig. 5). 1 1

Segmenti CD fitohet duke e ndaré segmentin AB né njé pjesé dhe duke i marré 4 pjesé té tilla, d.m.th.CD =

(B:1)-4=AB-4=4-AB. Pra e AB=4 AB, kishu ¢ 2 =4, Ngjashem, kemi = =55 5 132 2132,
etj. Pra,
Thyesa me emérues 1 éshté e barabarté me numeruesm e saj, dmth. —=a. Ose: Cdo numer i ploté mund te

shenohet si thyesé me emerues 1, dmth: a =
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2.4. Thyesat me emeérues dhe numerues te barabarte.

8
C'kuptim ka, p.sh. thyesa ¢ ? Kjo thyesé tregon qé njé madhési, qé éshté marré si njési, eshte ndaré né 8
pjesé té barabarta dhe jané marré & 8 pjesét (d.m.th. &shté marré e gjithé njésia). Prandaj, 8 _ | Ngjashém,
8

15_ 28 _, 1459

=L =L ——= 17 .. j i i
5 28~ P lasg ey Rrjedhimisht,

Thyesa ge e ka numéruesin e barabarté me eméruesin éshte e barabarte me 1, dm.th. %= 1.

2.5. Thyesa té anasjellta (inverse).

Né Fig. 6 figura A éshté ndaré né 7 pjesé té barabarta dhe figura B éshté formuar duke marré 3 pjesé té tilla.
Prandaj,

A |

6 [

3
Fig. 6 B=—eA.
# 7
Nga ana tjetér, figura B éhté e ndaré né 3 pjesé t€ barabarta kurse figura A &shté formuar duke marré 7 pjesé
té tilla, gjé qé d.m.th. se ;
A=—eB.
3

3
Késhtu, B = — e A atéheré dhe vetém atéheré kur A = Z e B. Edhe né rastin e pérgjithshém, né qofté se x
3

a
dhe y jané dy madhési t€ ¢farédoshme kurse g njé thyesé, vlen:

y = b e x ateheré dhe vetém ateheré kur x-ée y. Dmth. y=(x:b)-a atéheré dhe vetém atéheré kur
x=(y:a)-b. a

a
Thyesat — dhe b quhen 2 anasjellta (inverse) té njéra tjetrés. Késhtu, p.sh. ciftet e thyesave
a

€

AW
[SSRINN

jané té anasjellta me njéra tjetrén. E njéjta gjé vlen p.sh. edhe pér thysat % e g .

Megqé 1-7, pérfundojmé qé numri i anasjellté (invers) me numrin 7 éshté thyesa 1 dhe ianasjellti (inversi)
1 7

i thyesés = éshté numri 7. Edhe né rastin e pérgjithshém, numri i ploté 2 # 0 dhe thyesa 1 jané té anasjellté
(invers) té njéri - tjetrit. 4
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Njé zbatim té rregullés sé fundit e ilustrojmé né shembullin vijues.

© SHEMBULLI 7.

a) Té gjendet numri % e té cilit éshté numri 4095.
b) Sa ujé nxé njé bazen né qofté se % e tij nxéné 3280 litra ?

¢) Njé stadium ka 6600 ulése né té cilat mund té ulen % e shikuesve qé i nxé ai stadium. Sa shikues i nxé
stadioni ?

O ZGJIDHJE

a) Né qofté se me x shénojmé numrin e panjohur, atéheré, sipas kushtit té detyrés kemi,

3
g € x=4096, késhtu ¢, sipas rregullés s¢ mésipérme rrjedh q¢ x = = e 4095 = (4095 : 3) -
1365 - 8 = 10920. Pra, 10920 éshté numri i kérkuar .

b) Le té jeté x sasia e ujit (e shprehur né litra) qé nxé bazeni. Meqé 2 ¢ bazenit nxé 3280 litra ujé, kemi

qé %e x =3280 késhtu qg, sipas rregullés sé mésipérme, x = = ¢ 3280 = (3280 : 2) - 3 = 1640 - 3 = 4920
Pra, bazeni nxé 4920 litra ujé.

c) Le t€ jeté x numri i shlkuesve qé nxé stadiumi. Meqé > ¢ shikuesve mund t& ulen né 6600 uléset e
atij stadiumi, pérfundojmé qé 7 ex = 6600, késhtu gé, leas rregullés sé mésipérme, x = § e 6600 =

(6600 :5) -7 =1320 - 7 = 9240 . Pra, stadiumi nxé 9240 shikues.

3. Thyesat e barabarta ose thyesat ge tregojne te njejten pjese te nje teréesie.

© SHEMBULLI 8.

Le t€ marrim si njési (térési) njé sipérfage drejtkéndéshe A. E ndajmé até njé heré né 4 pjesé té barabarta
(Fig. 7 a)), herén tjetér né 8 pjesé té barabarta (Fig. 7 b)) dhe herén e treté né 16 pjesé té barabarta (Fig. 7 ¢).

Fig 7.
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1 2 4
Pjesét e hijezuara paragesin né rastin a) 7 €4, né rastin b) ¢ eA, nérastinc) J¢ eA. Meqé pjesét e hijezuara
né té tri rastet paraqesin té njéjtén pjesé té sipérfaqes A, pérfundojmé gé thyesat e pércaktuara me ato pjesé
jané té barabarta, d.m.th.

2_4
8

1
Pérgjigjemi né pyetjet vijuese: Si jané fituar thyesat 2 dhe % nga thyesa s po thyesat % dhe 4 §i jané
fituar nga thyesa 4 ? 8 4

16
Pérgjigia né pyetjen e paré: Thyesa % éshé fituar nga thyesa% duke shumézuar numéruesin dhe eméruesin e saj
me numrin 2 (d.m.th. 12 _ 2). Po ashtu, thyesa % éshé fituar nga thyesa % duke shumézuar numéruesin

. . . . 1.4 4
dhe eméruesin e saj me numrin 4 (d.m.ch. T E)'

Pérgjigia né pyetjen e dyté: Thyesa % éshé fituar nga thyesa 7~ duke pjeséuar numéruesin dhe eméruesin e saj

me numrin 2 ( d.m.th. ;46;2 = %). Po ashtu, thyesa % éshé fituar nga thyesa % duke pjesétuar numéruesin
: 1
.. . . . 4:4 1
dhe eméruesin e saj me numrin 4 (d.m.ch. T6d Z)'

Shembulli i mésipérm e ilustron kéto dy rregulla:

Per té formuar thyesa te barabarta me njé thyesé té dhéne, shumézojmé numéruesin dhe eméruesin me té njejtin
numér té ndryshém nga 0. Me fjalé té tjera, thyesa nuk ndryshon nése numéruesin edhe eméruesin e saj e
shumézojmé me té njéjtin numer te ndryshém nga 0. Pra, nése c # 0, ateheré % =%. Themi, po ashtu, gé thyesa
% éshte zgjeruar me numrin c.

Per té formuar thyesa te barabarta me njé thyesé te dhené, pjesétojmé numéruesin dhe emeéruesin me té njgjtin
numer té ndryshém nga 0. Me fjalé té tjera, thyesa nuk ndryshon nése numéruesin edhe eméruesin e saj e

pjesétojmé me té njéjtin numeér té ndryshém nga 0 . Pra, nése c = 0, ateheré a_a:c¢ Themi, po ashtu, qé

thyesa 4 shts thjeshtuar me numrin c. b b:c

Veprimi i shumézimit t¢ numéruesit dhe eméruesit t€ njé thyese me té njéjtin numér t& ndryshém nga ze-

roja quhet zgjérim i asaj thyese. Ndérkaq, veprimi i pjesétimit té numéruesit dhe eméruesit té njé thyese me
té njéjtin numér té ndryshém nga zeroja quhet thjeshtim i asaj thyese. (Thyesa quhet e pathjeshtueshme né

gofté se numéruesi dhe eméruesi i saj nuk plotépjesétohen me asnjé numér té njéjté té ndryshém nga 1). Q& té

thjeshtojmé njé thyesé, numéruesin dhe eméruesin e saj i shprehim si prodhime t€ faktoréve té tyre dhe pastaj

i thjeshtojmé faktorét e pérbashkét (té njéjté) t&é numéruesit dhe eméruesit.

Duke pasur parasysh dy rregullat e mésipérme, pérfundojmé qé gjaté zgjerimit dbe thjeshtimit té njé thyese viera
e saj nuk ndryshon.
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© SHEMBULLI 9.

Meqe 22-4 23 6 24 8 25 10 ¢ doiméaqé ~=4-8-8_10_
AMeqE 3575 3379 3.4 120 3.6 g parfundoiméqé 7m0 =, =T

- 4 6 8 10. . . L 2 w1
(Themi gé thyesat = =, = — jané fituar me zgerimin e thyesés — me numrat 2, 3, 4, 5, ..., pérkaté-
sisht). 6 9 12" 12 3

30:2 15 30:3 10 30:6 5 30 15 10 5
Medé 215 _lo _5 erfundoimé g 2= 10 2 e th

b) Meqé o =21 a3 1as a7 Pérfundojmé q& o5 =5p =1y =2 (Themi q¢ thyesac
15 10 5 . . .. Lo, .30 .. .
>1' 14’ 7 jan€ marré me thjeshtimin e thyesés g e numirat 2, 3 dhe 6, pérkatésisht.).

1320
©) Thjeshtojmé thyesén 5530 Meqé 1320 =132-10=4-33-10=4-3-11-10=3-4-10- 11 dhe
2040 =204-10= 4-51-10=4-3-17 - 10, pérfundojmé qé

1320 _3-4-10-11 _ 11
2040 3-4-10-17 17’

Vlen edhe kjo rregull e thjeshté pér barazimin e dy thyesave:

£ =< atsheré dhe vetém atéheré kur a-d =b - c.

© SHEMBULLI 10.

A jané té barabarta thyesat

4 120 32 17
a) 31 dheE? b) Edheﬁ?
24_ 120 sepse: 24 _ ﬂ=@; ose: @=%= ﬁ; ose: 24 -155 =3720 = 31 - 120.
31 155 31 31-5 155 155 155:5 31
b) %;t% sepse 32 - 14 = 448 %323 =19 17.

© SHEMBULLI 11.

Té gjendet numri i panjohur x i tillé gé:

X x 4 5 30 15 x
=—. _= _=— —_— =, d —_—=
9° b) 5 10’ © x 367 9 25 5 ) X
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O ZGJIDHJE
X: 3

= —::— d.m.th. nga ===~ rrjedh q¢
x:3 =2. Meqgé kétu x &shté i pjesétueshmi, 3 pjesétuesi dhe 2 herési dhe meqé
i pjesétueshmi x = (herési) - (pjesétuesi), pérfundojmé q¢ x=2 -3 = 6. Pra, x = 6.

2
Ose: nga 3~ g rrjedh & 2 -9 = 3x d.m.th. 3x = 18. Kétu, njéri fakeor éshté numri 3, fakrori tjetér éshté
x dhe prodhimi &hté 18. Késhtu nga barazimi

(njeri faktor) = (prodbimi) : (faktori tjetér) rrjedh qé x = 18: 3, d.m.th. x = 6.

X_i_“_zg
b) Nga 5T0° 1025

d.m.th. nga £:§ rjedh qé x=2.

Ose: nga %z% rrjedh g x-10=5 -4, d.m.th. 10 x = 20, prej nga x=20:10 = 2.

c)Ngai 30 M =2 d.m.th. nga—:—rrjedhqex 6.

Ose: nga —=£ rrjedh 536 =x-30 d.m.th. 30 x =180, késhtu q¢ x=180:30 = 6.

Ngjashém zgjidhen edhe detyrat ¢) dhe d).

© SHEMBULLI 12.

a) Sa té tetat i ka njé gjysmé ? b) Sa té néntat i ka njé e treta ?

¢) Sa té dymbédhjetat i ka njé cerek? ¢) Sa % ka né % ? d) Sa% ka né 10 té plota ?

O ZGJIDHJE

_14 g, pérfudojmé qé njé gjysmé i ka katér té tetat.

M =—
a) Megé njé gjysmé Y

1
b) Meqé 3= % = g, pérfundojmé qé njé e treat i ka tri té néntat.
c) Meqé %: 4—3; = % , perfundOJme qé njé ¢erek i ka tri t&¢ dymbédhjetat.

¢ Né ! ? jané shratémbédhjeté g

d) Meqé 10 = % _15:2 pérfundojmé qé né 10 té plota ka pesémbédhjeté 2
3

91



MATEMATIKA DHE MESIMDHENIA E MATEMATIKES
UDHEZUES PER KLASAT 1-5

92

4. Krahasimi i thyesave. Disa lloje té thyesave.

Krahasimi i thyesave me njésiné (t& plotén).
Thyesat e barabarta me 1, mé té vogla se 1 dhe mé té médha se 1.
Le t& marrim pér njési sipérfagen katérkéndéshe A, d.m.th. konsiderojmé se syprina e

saj éshté e barabarté me 1 njési matése. E ndajmé até né 6 pjesé té barabarta. Le té jené B,C,D sipérfaqet e
hijezuara né figurén 8 a), b) dhe c).

1= B T

a) b) <)
Fig. 8

Atéheré pjesét e hijezuara t€ sipérfaqes katérkéndéshe té paraqitura né Fig. 8, a) , b), ¢), jané té paragitura me

thyesat B = g ed, C= % eAdhe D =% e A. Meqé syprina e sipérfaqés A éshté 1 njési, syprina e sipérfaqés
C &shté mé e vogél se 1 njési dhe syprina e sipérfaqées D éshté mé e madpe se 1 njési, pérfundojmé qé

—=1, §<1, Z>1
6 6 6

5

Vérejmé qé né thyesén — numéruesi éhté i barabarté me eméruesin; né thyesén — numéruesi éshté mé i

vogél se eméruesi, kurse né thyesén . numéruesi éshté mé i madh se eméruesi. Prandaj, pérfundojmé qé:
[§

a
1. Nje thyese éshté e barabarte me 1, nése e ka numeruesin e barabarté me eméruesin, dmth. =1 nése
a=b, (b=0)
2. Njé thyesé eshtée me e vogeél se 1, nése e ka numéruesin me té vogel se emeruesin, d.m.th. %<l
nesea<b, (b=D0).
3. Nje thyesé éshte me e madhe se 1, nése e ka numeruesin me té madh se emeruesin, dm.th. %>1 nese

a>b, (b=0)

Thyesat mé té vogla se 1, d.m.th. thyesat numéruesi i té cilave éshté mé i vogél se eméruesi quhen thyesa té

thjeshta (ose té rregullta). Té tilla jang, p.sh. thyesat 37 37 1765 etj

5713753712548
Thyesat mé té médha se 1, d.m.th. thyesat numéruesi i té cilave éhté mé i madh se eméruesi quhen thyesa té

pathjeshta (ose té parregullta). Té tilla jané, p.sh. thyesat 7 17 37 176 /o,

57117 3125
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© SHEMBULLI 13.

Né vend t€ ? té vehet shenja =, < ose >:

21 36 127 32 16 452 89
a) L p) 2919 2L 92291 9291 d)1 ? 22 dmyl 2 o,
21 )36 27 9% 97 ) 175 "7 5
a.b 10 135 1435 12
292, o1 22 222 99 =
R D3 760 9 asm 7
(Pérgjigier: a) =5 b) =,=; ¢ <; ¢) >;d) <; dh) >; ¢ =; ) >, >;8 <, <.

© SHEMBULLI 14.

. . 412 1 12 19 5 11 125 347 1251 . . . . T,
Né qofté se 4= {3,12,2, 7 ,15,17,11,254,347,1250} té gjenden kéto nénbashkési té

bashkésisé A: B={xe A | x< 1}, C={xe A | x=1} dhe D ={xe 4 | x> 1}.

O ZGJIDHJE

g (L5 1251 _[1211347) _ [412 19 1251
2°17°254]° 12°11°347]° 37771571250

4.2. Numrat e pérzier (pér ata qé duan té diné mé shume).
Le t& marrim pér njési (€ ploté) sipérfagen drejtkéndéshe A. E ndajmé até né 5 pjesé té barabarta dhe i mar-

rim 13 pjesé té tilla. Me kété éshté pércaktuar thyesa 13 . Sic shihet nga Fig. 9 nga kéto pjesé jané formuar 2

3
njési (t€ plota) dhe kané mbetur tri té pestat. Kété fake e shénojmé me 2 dhe ai paraqet numrin dy e tré ¢

pestat. Numrat e tillé i quajmé numpra té pérzier ose thyesa té pérziera ?sepse ata pérbéhen prej njé numri té

3
ploté dhe prej njé thyese té thjeshté). 2 quhet pjesa e ploté kurse 3 quhet pjesa thyesore e numrit té pérzier 2;-
5

Fig. 9.

3

13 3
Nga sa u vérejt mé sipér, thyesa e pathjeshté 3 éshté e barabarté me numrin e pérzier 2§ , d.m.th. % = 2§ .

Késhtu, ¢do thyesé e pathjeshté mund té shudérrobet né numér té pérzier. Si béhet kjo ? Si¢ vérehet nga
shembulli i mésipérm, duke pjesétuar numéruesin 13 me eméruesin 5 fitohen 2 njési (t€ plota) dhe mbeten
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3 té pestat, d.mch.

% =13:5=2 dhe mbetet 3 (pér t'u pjesétuar me 5)=2§

Ngjashém,

% =258:17 =15 dhe mbeten 4 (pér t'u pjesétue me 17) :15%.

Pra,

Thyesa e pathjeshteé éshté e barabarté me numrin e pérzier pjesa e plote e te cilit éshte herési i pjesétimit te
numeéruesit me eméruesin e asaj thyese kurse pjesa thyesore e tij eshté thyesa qé pér numérues ka mbetjen e
pjesetimit kurse per emérues ka eméruesin e thyeses sé dhene.

© SHEMBULLI 15.

179 1571
ETE ©) o3 shndérrohen né numra té pérzier.

O ZGJIDHJE

a) % =77 :25 = 3 dhe mbetet 2 (pér t'u pjesétuar me 25) = 3%;

Thyesat e pathjeshta a) %; b)

b % =179 : 38 = 4 dhe mbetet 27 (pér t'u pjesétuar me 38) = 4%;

9] % = 1571 : 29 = 54 dhe mbetet 5 (pér t'u pjesétuar me 29) = 54219.

Nga sa u vérejt mé sipér ¢do thyesé éshté pjesétim (me mbetje) i numéruesit me eméruesin e saj , d.m.th. vlen

a
—=a:b.
b
Késhtup.Sh.2=12:4=3; 2=9:3=3; §=18:6=3;
4 3 6
. 2 36 1 137 5
—=17:3=5 dhe teprojné 2 (pér tu pjesétu =573 =50 ==
y e teprojné 2 (pér tu pjesétuar me 3) 37 7777 1 12

Por, edhe % =3:4=0 dhe mbetet 3 (pér tu pjesétuar me 4).

Béhet pyetja: Si shnderrohet numri i pérzier né thyesé té pathjeshté ?

3 13 . .
Meqé si¢ pamé mé sipér, p.sh. ishte 2; =5 dhe meqé % =2 25+3 , pérfudojmé qé 2% =2 25+ 3-
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Nga kétu nxjerrim kété rregull:

a b-c+a
C— =
b
© SHEMBULLI 16.
N - 5 12 125, . . R . .
umrat e pérzier a) 7=;  b) 15—=; ¢)6 ; té shndérrohen né thyesa té pathjeshta.

8 17 232
O ZGJIDHJE
a) 5 _8:7+5_56+5_6l,

8 8 8 8

b) 512 _17-15+12 255412 267 o 6125 _232:64125_13902+125 1517

17 17 17 232 232 232 232

4.3. Krahasimi i thyesave me emerues te njejte si dhe i thyesave me
numerues te njejte.

Fig. 10

Le t& marrim pér njési qarkun Q dhe e ndajmé até né 8 pjesé té barabarta. Sipérfagja e hijezuar
né Fig. 10 a) &shté sa % e Q kurse sipérfagja e hijezuar né Fig.10 b) &shté sa g e Q.
Shihet qarté qé syprina e sipérfaqes sé hijezuar né Fig 10 a) &hté mé e voggél se syprina e sipérfaqes sé hijezuar

3.5
né Fig. 10 b). Prandaj : 5 <3 Vérejmé qé kéto dy thyesa i kané eméruesit e njéjté kurse numéruesi i té parés
éshté¢ mé i vogél se numéruesi i thyesés sé dyté. Prej kétu nxjerrim kété rregull:

%< % atéheré dhe vetém atéheré kur a < c. dmth. Prej dy thyesave me emérues té njéjté mé e vogél (mé e madhe)

éshté ajo qé e ka numéruesin mé té vogél (mé té madh).

Né figurén 10 a) &éshté vizatuar garku Q dhe é&shté i ndaré né 8 pjesé té barabarta, prej té cilave jané hijezuar

3 pjesé, kurse né Fig. 10 ¢) qarku Q éshté ndaré né 4 pjesé té barabarta dhe jané hijezuar 3 prej tyre. Syprina

e sipérfaqes sé hijezuar né Fig 10 a) paraqet 3eQ kurse ajo né Fig. 10 ¢) paraget 3 e Q. Meqé sipérfagja e
8 4
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hijezuar né Fig. 10 a) éshté mé e vogél se ajo né Fig. 10 ¢), pérfundojmé qé <
Kéto dy thyesa i kané numéruesét e njéjté kurse eméruesi i t€ parés éshté mé i madh se eméruesi i thyesés sé

dyté. Prandaj, pérfundojmé qé:

%<3 atéheré dhe vetém atéheré kur b > c. dm.th. prej dy thyesave me numérues té njgjté mé e vogel (mé e
c

madhe) 8shté ajo gé e ka eméruesin mé té madh (mé té vogél)

© SHEMBULLI 17.

3, 6 511210 9 77T 7T 77T 7

Thyesat a) 55" 5’8’8 8’8 5 D) 5°8°4°10°2°9°12 t€ renditen 1) duke filluar nga mé e vogla deri

te mé e madhja; 2) duke filluar nga mé e madhja deri te mé e vogla dhe secila nga to t& krahasohet me

numrin 1.

1 5 6 9 10 12 12 10 _9 6 5 3 1
—<=<=<=<I<=<—<— —>—>—>1>—>=>=
DL g s s 55 s 23 8 8 8 8 8 8"
b)1 Tz l<1 1<1<1<1<Z, Z>Z>Z>1>Z>l l>l

12 10 9 8 4 2 2 4 5 8§ 9 10 12

4.4. Krahasimi i thyesave me emerues te ndryshem.

Qé té krahasojmé dy (ose mé shumé) thyesa me emérues té ndryshém, sé pari i shndérrojmé ato né thyesa (té
barabarta me to) me emérues té njéjté, e pastaj i krahasojmé ato sipas rregullés sé krahasimit té thyesave me
emérues té€ njéjté.

Si béhet shndérrimi i thyesave né thyesa me emérues té njéjté ?

Sé pari gjejmé shmvp te eméruesve té thyesave té dhéna dhe, pastaj, secilén thyesé e zgjerojmé me herésin e
shmvp dhe eméruesit té asaj thyese.

E ilustrojmé kété ecuri me shembuijt vijues.

© SHEMBULLI 18.

9

4 5
Té krahasohen thyesat —,— dhe .
76 14
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Sé pari thyesat e dhéna i shndérrojmé né thyesa me emérues té njéjté.

Dér kété qéllim gjejmé shmvp té emérueséve 6, 7, 14 € thyesave té dhéna. Meqé 7 éshté fakeor i 14 kemi
shmup (6, 7, 14) = shmup (6, 14). Zbérthejmé né fakroré té thjeshté numrat 6 dhe 14. Kemi:

6 14 | 2 Prandaj, shmvp (6,7, 14) = shmvp (6, 14) =2 .3 .7 = 42
37 4 4
1 717 Shmvp 42 e pjesétojmé me eméruesin 7 té thyesés Z; 42 :7 = 6; thyesén Se zgjero-
7
1 1
jmé me herésin 6 dhe fitojmé 2 _4:6_24 'd m th. R
7 67 42 7 42

Shmvp 42 e pjesétojmé me eméruesin 6 té thyesés %; 42 : 6 = 7; thyesén % e zgjerojmé me herésin 7 dhe

fitojmé 2373 g mith, 5.3
6 742 6 42
9
Shmvp 42 e pjesétojmé me eméruesin 14 t€ thyesés ﬁ ; 42:14 = 3; thyesén [ e zgjerojmé me herésin
9 9.3 27 9 27
3 dhe fitojmé =1~ =7, d.m.th. TR
Késhtu gjetém qé: i = ﬁ 3.3 g 2.7
2 6 4 14 42

Sipas rregullés sé krahasimit t€ thyesave me emérues té njéjté kemi :

24 27 35 késhtuge 4_9 _5.
— << <<=
42 42 4 7 14 6

@ SHEMBULLI 19. (PER ATA QE DUAN TE DINE ME SHUME).

Njé piceri italiane prodhon tri lloje picash: & vogla t& mesme dhe té médha. Té gjitha picat e kané formén
e qarkut (sipérfaqes rrethore). Picat e vogla e kané diametrin 10 ¢, picat e mesme jané me diametér 12
em kurse té médhaté e kané diametrin 16 7. Njé picé e vogél kushton 6 euro, njé picé e mesme kushton
9 euro, kurse njé picé e madhe kushton 12 euro. Cili nga llojet e picave kushton mé sé liri, e cila mé sé
shtrenjti?

© SHEMBULLI 20.

534126

Zgjidhje. Thyesat e dhéna i shndérrojmé né thyesa me emérues té njéjté. Gjejmé shmvp té emérueséve 3,
4,5, 6,12. Meqé 3, 4, 6 jané fakroré té 12, pérfundojmé qé shmvp (3,4, 5, 6, 12) = shmvp (5, 12.). Meqé 5
dhe 12 jané numra relativisht té thjeshté, pérfundojmé qé shmvp (5, 12) =512 = 60. Pra, shmvp (3, 4, 5,
6, 12) = shmvp (5, 12) = 60.
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Herési i shmvp (= 60) dhe i eméruesit 5 té thyesés %éshté 60 : 5 = 12. Prandaj, thyesén 3 e zgjerojmé me 12
5

dhe fitojmé 3 =312 36 4 11 th. 3 _36,
5 512 60 5 60 4

4
Herési i shmup (= 60) dhe i eméruesit 3 té thyesés 3 éshté 60 : 3 = 20. Prandaj, thyesén 3¢ zgjerojmé me 20

.. 4 420 80 4_80
dhe fitojmé 3—3_20—60,d.m.th. 3760

Herési i shmup (= 60) dhe i eméruesit 4 té thyesés % éshté 60 : 4 = 15. Prandaj, thyesén % e zgjerojmé me 15

dhe fitojmé 3 _3-15 _45 dm.h. 3_45,
4 4-15 60 4 60

Herési i shmup (= 60) dhe i eméruesit 12 t& thyesés % éhté 60: 12 = 5. Prandaj, thyesén % e zgjérojmé me

5 dhe fitojmé 353 _2 4mith. 2.5
12 12-5 60 12 60

Herési i shmup (= 60) dhe i eméruesit 6 té thyesés %éshté 60 : 6 = 10. Prandaj, thyesén % e zgjerojmé me 10

7 7-10 70 7 170
he fitojmé —=—=—,dm.th. (=
dhe fitojmé i 60,dmth 6= 60

Késhtu, thyesat e dhéna i shndérruam né thyesa me emérues té njéjté;

36 4 80 3 45 5 25 7 170

4 60" 12 60 6 60

Tash meqg, sipas rregullés sé krahasimit t& thyesave me emérues té njéjté, kemi:

25 36 _45 70 80 .. . .5 3 3 7 4
222 D2 pérfundojméqé 222 LD
60 60 60 “60 “60 P e <5363

O ZGJIDHJE

Meqgé rrezet e picave té vogla, t¢ mesme dhe té médha jané, pérkatésisht, r = % cm, 7= % =6c¢m dhe r=
16 . .. . UV .
S =8om, pérfundojmé se syprina e njé pice té
a) vogél éhte S =nr=n-57=257 cm’
b) mesme éhté S, = =n-6=367 cm’
) madhe éhté S, =mnr7=m-82=0641 cm’.
Prandaj, gmimii T cm? t€ njé pice té
a) vogél éshté 2—65 euro;

b) mesme éshté 39—6 :% euro;



¢) té¢ madhe éshté 2.3 uro.
I krahasojmé thyesat >

3 1. Po ashtu, meqé

16 4

Pérgjigia: Pica e madhe kushton mé sé liri, kurse pica e mesme kushton mé sé shtrenjti.

5. Veprimet me thyesa

9.1 Mbledhja dhe zbritja e thyesave.

5.1.1. Mbledhja dhe zbritja e thyesave me emeérues té njejte.

Thyesat me emérues té njéjté mblidhen (zbriten) duke i mbledhur (zbritur) numeéruesit tyre, kurse eméruesi i
njéjté pershkruhet. D.m.th.

Té theksojmé q&, ngjashém sikurse te veprimet pérkatése me numra natyroré, veprimi i mbledhjes ¢do dy
thyesave ia shoqéron njé thyesé té treté; ndérkaq veprimi i zbritjes sé thyesave éshté i mundshém (né bashkésiné
e thyesave jonegative) wvetém né rastin kur i zbritéshmi éshté mé i madh se zbritési. Po ashtu, pér veprimin e
mbledhjes dhe zbritjes sé thyesave vlejné vetité e njéjta me ato t& mbledhjes dhe zbritjes sé numrave natyroré.

© SHEMBULLI 21.

_3+2 5

23

e) Ndryshimi % —% nuk éshté i mundshém sepse 3 < 3,

f) Cilat thyesa i plotésojné thyesat e thjeshta

21
T

Numyri i ploté dhe thyesa mblidhen (zbriten) duke shkruar sé pari numrin e ploté si thyes me emérues
sa emruesi i mbledhorit tjetér thyesor dhe, pastaj, mblidhen (zbriten) thyesat me emérues té pér-

e

2 an
7

15

3_2=—_

bashkét.
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3 .. .. e .61
dhe o Meqé¢ =222 pérfundojmé qé %<3 dhe

36 <% (sepse 3-25=75<96=06"-16), pérfundojmé gé %<

deri te njé e ploté? Pse? (Pérgjigia:

o7 pérkatésishe, sepse: 1, 2 _
10
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© SHEMBULLI 22.

3.8.3 8+3 11 .3

)2+ =24 22
4 4 4 4 4
by S44=3,20 3420 2B ;¢ 3-3_12.3 12-3 9
5 55 5 5 4 4 4 4 4
¢) L_3-7_6_7-6_1. d)Ndryshimi 3 _nuk éhté i mundshém sepse 2 <12 _3.
2 2 2 2 2 4 4 4
dh) i_{_i_ 5 +i:3+6—5+4:9—5+4-4+4:£=i
14 14 14 14 14 4 14 14 7

Vérejtje: Nga shembulli i mésipérm vérejmé qé shuma e njé numri té ploté dhe e njé thyese té thjeshté éshté
e barabarté me numrin e pérzier qé pér pjesé té ploté ka mbledhorin e ploté kurse pér pjesé thyesore ka
mbledhorin thyesor dhe anasjelltas, ¢do numér i pérzier mund té shkrubet si shumé e pjesés sé ploté té tij
coaonn b b . L 1, 3 45
me pjesén thyesore té tij. Me fjalé té jera: g— = g + —. Késhtu, p.sh. 3,Z =3+ Z; 4+ 7= 4 .
c c

Mbledhja e dy (os mé shumé) numrave 1€ pérsier (é pjesét thyesore i kané thyesa me emérues t¢ njéjté) béhet né dy ményra:

1. duke i shndérruar numrat e pérzier né thyesa té pathjeshta (me emérues té njéjté) e pastaj duke i mbled-
bur ato dhe, né fund, shumén e fituar e kthejmé né numér té pérzier.

2. Duke i shndérruar ata si shuma té pjeséve té plota dbe pjeséve thyesore té tyre (shih Vérejtjen e mé-
sipérme) dhe pastaj duke mbledhur pjesét e plota me pjesét e plota dhe pjesét thyesore me pjesét thyesore

té tyre.

© SHEMBULLI 23.

Numrat e pérzier t¢ mblidhen né dy ményra:

a) 1,132 5241, 5342 1117 11417 283
575 5 5 5 5 5 5 75
2. 21+3E=2+l+3+3=(2+3)+(l+g)=5+§=5§.
575 5 5 55 5 75
b) 1. 42,54_7-442 7-5+4 30 39 _30+39_69_,6.
777 7 7 77 7 77
20 42,053 _aasyr Bty 9808
7 7 7 7 7 7

3. 5i+3§:(5+3)+(i+§):8+2:8+12:8+1+g:9+2:92.
7 7 7 7 7 7 7 7 7

Numrat e pérzier zbriten duke i shndérruar ata, sé pari, né thyesa té pathjeshta e pastaj duke i zbri-
tur ato dhe, né fund, ndryshimin e fituar e shndérrojmé né numér té pérzier.
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© SHEMBULLI 24.

Té gjendet ndryshimi i numrave té pérzier:

a) 1. g3 51 _4-5+3 4341 23 13_23-13_10_,2
4 "4 4 4 4 4 4 4 44 2
20 53 3Ll (5.3 3+1J=(5—3)+(§—1)=2+3=23=2l
4 T4 4 4 4 4 4 T4 72
b) 22 54 57+2 53+4 37 19 _37-19 18 .3,
575 5 5 5 5 5 5 75

Kujdes! Dy numra t€ pérzier nuk mund té zbriten gjithmong, sipas ményrés sé dyté t€ zbritjes sé numrave té
pérzier, d.m.th. duke zbritur pjesét e plota me pjesét e plota dhe pjesét thyesore me pjesét thyesore t€ tyre (si¢
éshté vepruar né ményrén e dyté té zgjidhjes sé shembullit nén a)). Provo p.sh. té veprosh ashtu né rastin b)
té shembullit t&¢ mésipérm!

5.1.2. Mbledhja dhe zbritja e thyesave me emérues té ndryshém.

Mbledhja (zbritja) e thyesave me emérues té ndryshém bébet duke i shndérruar ato, sé pari, né thyesa me
emérues té njéjté, e pastaj duke i mbledhur (zbritur) thyesat e tilla.

© SHEMBULLI 25.

Té kryhen veprimet:a) 42 ;2. b) L= ¢) -4

O ZGJIDHJE

a) S€ pari thyesat e dhéna i shndérrojmé né thyesa me emérues té njéjté. Gjejmé shmuvp (12, 18, 9). Meqé 18
plotpjesétohet me 9 vlen shmuvp(12, 18, 9) = shmwp (12, 18). Numrat 12 dhe 18 i zbérthejmé né faktoré t&
thjeshté, dhe gjejmé:

12 18 |2 késhtu q¢ shmvp (12, 18)=2-2 -3 - 3 =36; pra edhe

6 9 |2

3 9 |3 shmvp (12, 18, 9) = shmvp (12, 18) = 36.

1 3 13

1 1

Meaé 36: 12 hvesé S dhe fitoimé 7_713_2 Meqé
eqé 36: 12 =3, thyesén 7 e zgjerojmé me 3 dhe fitojmé [7=775=3-; Meqé

12 5 52 10

36: 18 = 2, thyesén 15 e zgjerojmé me 2 dhe fitojmé 5= 7575 = 3¢° Thyesén o ezgjerojmé me  36: 9
= 4 dhe marrim 4 _4-4 _16. Késhtu, thyesat e dhéna i shndérruam né thyesa me emérues té njéjté:
9 94 36
7 21 5 10 416

236" 18 36 9 36
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Tash i mbledhim ato dhe gjejmé gé:
7 5 4 21 10 16 21410416 47 11

ST A s el o L LA P

12 18 9 36 36 36 36 36 36

b) Thyesat % dhe % i shndérrojmé né thyesa me emérues té njéjté. Eméruesi i njéjté i tyre do té jeté shmup (8, 6). Meqé

W N NN

pérfundojmé q&é shmvp (8, 6)=2:2-2 -3 =24,

—— N A oo
—_ W W

Thyesén % e zgjerojmé me 24 : 6 = 4 dhe gjemé qé

74 _
24 : 8 = 3 dhe fitojmé '4

7_7-4
6

28 ; thyesén % e zgjerojmé me
6

24
3_3-3_9 .Prandaj,
§ 83 2 7 3.28 9 28-9 19

6 8 24 24 4 24

—_

—_ W AN N

¢) Meqé
kemi: shmvp (8,12,3) =shmvp (8,12)=2-2-2.3=24.

— — B o
[ SN

Thyesén 5 e zgjerojmé me 24 : 8 = 3 dhe gjejmé qé¢ > -3 _15; thyesén __ e zgjerojmé me 24:12 = 2 dhe
8 8 8.3 12
marrim l=£=£; thyesén 1 e zgjerojmé me 24 :3 = 8 dhe fitojmé 1_18_8
12 12-2 24 3 3 3.8 24
Késhew. th dhéna i shndé 5 th . T B R AN L . S
éshtu, thyesat e dhéna i shndérruam né thyesa me emérues t€ njgjté : =, 17 =5, 3= 5, Prandaj:
S 7T 115 14 8 15-1448 148 _ 9 33 3
8 12 3 24 24 24 24 24 24 3.8 8§

© SHEMBULLI 26.

2 3 7 ,2 4 5
Té kryh imeta) 32+6>; b) 6--35 ¢) 12--102.
¢ kryhen veprimet a) 516, ) 5 23 <) Z p

O ZGJIDHJE

2) 32,63.53+2 4:643 17 27 _17-4 27.5_68 135 203 _, 3
5745 4 54

5.4 4.5 20 20 20 20

9+ ﬂ+3' =9+ i+E =9+§=9+1i
5-4 4.5 20 20 20 20

s

Ose: 33+6§=(3+6)+(3+§j
5 4 54

=9+1+i=10+i=10i
20

200 20 °
b) 6. 32867 3:3+2 55 11 _55:3 1.8 _165 88 _77_, 5
8 3 8 3 8 3 83 3.8 24 24 24 24

Ose: 61—32=(6+ZJ—(3+2]=(6—3)+[1—Zj=3+[7—'3—£j:3+[2—EJ
s 73 8 3 § 3 §3 38 24 24
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Sy 221050 53

24 24 24
12t oS _712+4 6-10+45 88 65 _88-6 657 528 455 73 |31
76 7 6 76 716 67 4 42 4 4

A &shté e mundur qé kjo detyré té zgjidhet edhe né ményrén tjetér si detyra b)? Provoni dhe shihni se ¢do t&
ndodheé!

9.2. Shumeézimi dhe pjesétimi i thyesave.

Prodhimi i dy (ose mé shumg) thyesave éshté njé thyesé , qé pér numeérues ka prodhimin e numéruesve dhe
per emérues ka prodhimin e eméruesve té theysave té dhéna. Dmth. @ ¢ _a-c

b d b-d

Té themi qé gjithmoné, pas shumézimit té thyesave, kur ka nevojé, thyesa e fituar si prodhim duhet té thjeshto-
het. Nga njéheré, kur éshté e mundshme, éshté miré té kryhen thjeshtimet e mundshme, para shumézimit té
numéruesve dhe eméruesve. Po ashtu, pér shumézimin e thyesave vlejné vetité e njéjta me ato qé vlejné pér
shumézimin e numrave natyroré, si¢ jané vetité e ndérrimit (komutative), e shogérimit (asociative) dhe e
shpérndarjes (distributive) e shumézimit ndaj mbledhjes dhe ndaj zbritjes.

© SHEMBULLI 27.

Njchsoni . 3 8 21 33 5 3.d 33515 dn) 42,35 322,
a) ——; by —=;¢3-=; =.5 ’ 4-.2-5€) 3. 2—.
)4y P g 93 g9 43 3°5 6
O ZGJIDHJE
38 3-8 24 . . 24:12 2
2820 _ 2% ((hjeshtojm 2436)=12)= 2 ===
) 19 a9 36 (hieshtojmémepmmp(24.36) =12) =37 =3
38 3.8 342 . . N o . N 2
Ose: 29 19 433" (thjeshtojmé faktorét e pérbashkét t& numéruesit dhe eméruesit) = 3
by 2L.33 2133 693 e thyesé e thjeshtojmé me pmmp (693, 126).
18 7 18-7 126
Meqé
693 126 | 2 pérfundojmé qé
693 63 | 3 (p) pmmp (693, 126)=3 -3 - 7= 63.
231 21 | 3 (p)
7 717
11 1 11
1 1

Prandaj, pas thjeshtimit me 63, gjejmé qé:

21 33 _ 693 _693:63 _11_ 1

18 7 126 126:63 2 2.
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Kété detyré,mé thjeshté, e zgjidhim edhe késhtu:

21 33 21-33 3-7-3-11 3-3.7-11

18 7 187 2.97 2.3.3.7 (thjeshtojmé fakeorét e pérbashkét té¢ numéruesit dhe eméruesit )

=2 - = (thjeshtojmé me 3) = 2 = %;

17 3—47 = (thjeshtojmé me 3)

5735 (3

4 4 4

33442 5-2+43 14 13 1413 _182 123.
5 3 5 35 3.5 15 15

> 6:2+5 =3.— 17 ﬂ—(thjeshtOJmeme3)—£=8l.

6 6 32 2 2

Vérejtje. Nga shembujt ¢) dhe ¢) shihet qé thyesa shumézohet me njé numér té ploté nése numéruesi i
saj shumézohet me até numér kurse eméruesi mbetet i pandryshuar. Po ashtu, nga shembujt d), dh), €)

shihet ¢ shumézimi i numrave té pérzier krybet duke i shndérruar, sé pari, ata né thyesa té pathjeshta
e pastaj duke i shumézuar ato thyesa.

© SHEMBULLI 28.

Sa ésheé: a) e % ? b) Gjysma e gjysmés? ¢) Gjysma e cerekut ?

dh) 42,
3

€ 3-3.22-3.
6

¢) Cereku i gjysmés ? d) Cereku i cerekut ?

a) 2¢ 15 é&shté e barabarté me 2 15 _2115_ 235
5 8 5

AW

8 58 524

b) Gjysma e giysmes =1 1 _ 1 _ cerekou; ©) giysma e cerefeut = L1 1 e teta,
7). @ = & 1 32°3 1]
22 4

G) Cereku i gjysmés = LI njé e teta
4 2 8

= Y = wjé e giashtimbédhjeta.

d) cerekn i gereknr=11_
44 16

Pjesétimi i dy thyesave béhet duke shumézuar thyesén e paré me té anasjelltén (inversen) e thyesés sé dyté.

bthg ¢ a d(_ad
b'd bc\ b/
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© SHEMBULLI 29.

Té njehsohet: a) 3.3, b) 8.4, ) 4.9 9 3:2: d) 4333
477 1575 9 8 2776
35 37 21 .1 8 4 85 85 245 2
—i—=——=—=]1—3 b) —i-=—=—="——"=— H
D =5 0" 0 P 35715 0 154 354~ 3 (pas thjeshtimit me 4 dhe me 5);
o b, 87 41 4. 5535 35 38 24 4
97" 91 97 63 8 18 15 5
dy 43.32 - 2443 6:3+5 11,23 11 6 116 _
276 2 6 26 223 223
_AL23  pieshtojme me 2) = L3 33 10
2.23 23 23 23

Vérejtje: T¢ gjitha rregullat qé vlejné pér shumézimin dhe pjesétimin e numrave natyroré mbesin né fuqi
edhe pér shumézimin dhe pjesétimin e thyesave.

Né shembullin vijues i zgjidhim disa problem, zgjidhja e té ciléve shfrytézon veprimet me thyesa..

@ SHEMBULLI 30. (PER ATA QE DUAN TE DINE ME SHUME)

1
a) Njé bujk kishte planifikuar qé t¢ merrte 2 5 kuintalé gruré pér hektar. Por ai mori IZ heré mé shumé se
qé planifikoi. Sa kuintal gruré pér hektar ka marré bujku?

b) Lumi Ishém éshté 70 km i gjaté. Lumi Erzen éshté (aférsisht) | % heré mé i gjaté se Ishmi. Lumi Shkum-
bin éshté (aférsishe) 12 heré mé i gjaté se Erzeni. Sa jané té gjaté Erzeni dhe Shkumbini.

©) Njé bazen mbushet nga tri kroje. Vetém nga kroi i paré bazeni mbushet pér 4 oré, vetém nga kroi i dyté
pér 8 oré dhe vetém nga kroi i treté pér 6 oré. Cila pjesé e bazenit mbushet pér njé oré, nése jané té hapura
té tri krojet ?

¢) Gjérésia e ngushticés sé Dardaneleve dhe asaj té Bosforit sé bashku éshté 1% km. Ngushtica e Dardaneleve
éshté pér % km mé e gjéré se ngushtica e Bosforit. Sa éhté gjérésia e secilés ngushticé ?

d) Tre punétoré planifikuan i montonin 48 kompjuteré. Punétori i paré i montoi li e tyre; punétori i
dyté i montoi u e kompjuteréve t& mbetur, kurse punétori i treté montoi 4 kompjuteré mé shumé se 3 e

kompjuteréve q¢ i montoi punétori i dyté. Sa kompjuteré i montuan secili nga punétorét ? Sa kompjuteré i
montuan té tre punétorét sé bashku ? Pér sa kompjuteré e tejkaluan planin ?
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dh) Dy kémbésoré nisen njékohésisht prej dy vendeve té ndryshme A dhe B né takim t& njéri-tjetrit. Rrugén
prej vendit A deri né vendin B kémbésori i paré e kalon pér 5 oré kurse kémbésori i dyté pér 4 oré. Pér cilén
pjesé té rrugés jané larg njéri-tjetrit kémbésorét pas 2 orésh?

€) Dy punétoré sé bashku e kryejné njé puné pér 10 dité. Pasi punojné bashké 4 dité, punétori i paré largohet
dhe i dyti punén e mbetur e kryen pér 9 dité. Pér sa dité do ta kryejné até puné secili nga punétorét, né qofté
se punon vetém ?

O ZGJIDHJE

1 .1 5.-22+1 4-1+1 111 5 111-5 111 3
a) Meqé 22—--1-—-= . 20 =272,
5 4 5 4 5 4 5.4 4 4

3
pérfundojmé qé bujku ka marré 277, kuintalé gruré pér hektar.

b) Lumi Erzen éshté i gjaté 12.79 km kurse Shkumbini éshté i gjaté [13.70)12 km. Meqé
7 7 30
dhe 12,70 711%2.70_9 70_9:10_9:7:10_9-10_

= = 90
7 7 1 71 7-1 7 1
1%.70).12:90‘ M;%.@:M::ﬁ)&"@:3.49:147,
7 30 1 30 30 30

pérfundojmé qé Erzeni éshté i gjaté 90 km kurse Shkumbini 147 km.

©) 1. Meqé vetém nga kroi i paré bazeni mbushet (i téri) pér 4 org, pérfundojmé se kroi i paré pér 1 oré mbush
% e bazenit. Ngjashém,

2. Meqé vetém nga kroi i dyté bazeni mbushet (i téri) pér 8 oré, pérfundojmé se kroi i dyté pér 1 oré mbush

— e bazenit.

8

3. Meqé vetém nga kroi i treté bazeni mbushet (i téri) pér 6 oré, pérfundojmé se kroi i treté pér 1 oré mbush

% e bazenit. Pérfundimisht,

4. Té tre krojet pér 1 oré mbushin %4- 1 + L_6,3 .4 _6+3+4_ 13 enic

8 6 24 24 24 24
Pérgjigia : Té tri krojet sé bashku pér njé oré e mbushin % e bazenit.
¢) (zgjidhja arithmetike) 1. Po té ishin té dy ngushticat me gjérési té njéjté, atéheré gjérésia e té dy ngushticave
sé bashku do ¢é ishte
(2B _7 B3 35 B3 2 1u_,1,
4 20 4 20 20 20 20 10 10

2. Ngushtica e Bosforit &shté e gjéré
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3. Ngushtica e Dardaneleve éshté e gjéré

13 24 (pas thjeshétimit me 4) = 6L km.
20 20 20 5 5

(Zgjidhja algjebrike) : Shénojmé me x gjérésiné e ngushticés sé Bosforit. Atéheré x + % do té jeté gjérésia

e ngushticés sé Dardaneleve, kurse gjérésia e t& dy ngushticave sé¢ bashku do té je® . 4, 1 3 _ x4 E
20
Prandaj, sipas kushtit té detyrés, kemi
et 3243
20 4

Prej nga rrjedh qé

=l 2B S B dma 2=

4 20 20 20 20 10’
prej nga, pas pjesétimit me 2, gjejmé qé

llz—ﬂl—ﬂ dhe x+£:£+£:§=§=11
107 10 2 20 20 20 20 20 5 5

Pérgjigia: Gryka e Bosforit &hté e gjéré 11 km kurse ajo e Dardaneleve 1% km.
20

d) 1. Punétori i paré i montoi:

48 . i:ﬁ=12'4'5=4.5= 20
12 12 12

2. Pasi qé punétori i paré i ka montuar 20 kompjuteré, kané mbetur pér tu montuar
48 — 20 =28 kompijuteré.

3. Punérori i dyté i ka montuar

28 - §=M=ﬂ=4.6= 24 kompjuteré.
7 7 7

4. Punétori i treté i ka montuar

24342243 4 463
4 4

+4=6-3+4= 22 kompjuteré.

5. Té tre punétorét sé bashku i kané montuar
20 +24 +22= 66 kompjuteré .
6. Té tre punétorét e kané tejkaluar planin pér

66 — 48 = 18 kompjuteré.
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Pérgjigia: Punérori i paré i ka montuar 20 komjuteré, i dyti 24 dhe i treti 22. Té tre punétorét, sé bashku i
kané montuar 66 kompjuteré; ata e kané tejkaluar planin pér 18 kompjuteré.

dh) 1. Meqé kémbésori i paré pér 5 oré e kalon gjithé rrugén, ai pér 1 oré e kalon 1 e rrugés, kurse pér 2
oré e kalon 1_2 errugss. >

5 5 1
2. Meqé kémbésori i dyté té gjithé rrugén e kalon pér 4 oré, ai pér 1 oré do ta kaloi i rruggs, kurse pér 2

oré do t€ kaloi 5 1 1_2_1erruges.
4 4 2

3. Té dy kémbésorét pér 2 oré do té kalojné

4 5 9

2.1 5_9
572 10 10 10 crrugss.
3. Té dy kémbésorét pér 2 oré do té kalojné
2. 1_4.5_9 )
52 10 10 10 STUES

4. Pas 2 orésh kémbésorét jané té larguar nga njéri tjetri pér

9 10 9 1

- —=—-"=— errugés.
10 10 10 10

Pérgjigia: Pas 2 orésh kémbésorét jané larg njéri-tjetrit pér o °c rruggés.
e) 1) Meqé té dy punétorét t€ gjithé punén e kryejné pér 10 dité, ata pér 1 dité do té kryejné 1. punés,
10
4 2
kurse pér 4 dité e kryejné 0 5¢ punés.

2. Punérori i dyté (pas largimit té punétorit té paré) e ka krye vetém

2 5 2 3 .
l1-—==———== e¢punés.

5 5§ 5 5
3. Meqé punétori i dyté ka punuar vetém 9 dité, pér té cilén kohé e ka krye 2 e punés, ai pér 1 dité do té béjé
9 heré mé pak puné, d.m.th. pér 1 dité ai e kryen
3 1

=S33°53° % e punés késhtu qé gjithé punén e kryen pér 15 dité.

9=

W | W
W | W

O |~
w
w
w

4. Punétori i paré pér 1 dité e kryen

1 1 3 2 1

10 15 30 30 30 e punéskéshtuqéaigjithé punén e kryen pér 30 dité.

Pérgjigia: Duke punuar vetém, punétori i paré e kryen punén pér 30 dité kurse punétori i dyté pér 15 dité.
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IV. Matja dhe masat

Né pérgjithési, shkenca e sotme ka t&é b&j me matjen, ndérsa matja éhté kontributi mé i réndésishém qe
matematika ia ka dhéné asaj. Jo vetém matja e gjatésisé dhe e sipérfaqes, por edhe e kohés, shpejtésisé, véllimit
dhe probaibilitetit. Matematika mundéson qé né bazé t¢ disa matjeve dhe rregullave qé jané pércaktuar té
llogariten matje té tjera pa i béré ato né praktiké. Késhtu, nése matet rruga e kaluar dhe koha, atéheré mund
té llogaritet shpejtésia pa e matur até.

Fémijét fillojné aktivitetine matjes para se té mésojné pér konceptin e matjes dhe té numrit. Ata jané né
gjendje ta krahasojné gjatésiné e dy objekteve t&é ndryshme pa ditur ¢faré éshté metri dhe cfaré éshté gjatésia.
Prandaj, mund té thuhet se matja bén pjesé né shkathtésité themelore qé njeriu duhet 'i zhvillojé gjaté jetés sé
tij, duke filluar sa mé herét kété proces.

Té matésh njé objekt (gjeometrik) P do té thoté té krahasosh até objekt me njé objekt té té njéjtit lloj P,
qé zgjedhet si njési matése. Numri qé tregon se sa heré pérmbahet P né P quhet masé ose numér matés.
Késhtu, masa éshté numér jonegativ.

Né gjeometri shqyrtohen tri lloje objektesh — vijat, sipérfaqet dhe trupat gjeometriké. (P. sh. vija jané
drejtéza, segmenti, trekéndéshi, shumékandéshi, rrethi, etj. Shembuj sipérfaqesh jané sipérfagja trekéndéshe,
sipérfagja shumékéndéshe, qarku, sfera, etj. Ndérkaq, trupa jané kuadri, prizmat e ndryshme, piramidat,
koni, rruzulli, etj.).

Masa e vijave (t&€ hapura) quhet gjatési ose perimetér (pérdoret pér gjatésiné e vijave t€ mbyllura); masa e
sipérfages quhet sypriné, ndérkaq masa e trupave quhet véllim. Késhtu pra, pér dallim nga objektet , masat e
tyre jan€ numra jonegative.

© SHEMBULLI 1.

a) NE qofté se si njési matése zgjedhim segmentin P, atéheré, meqé segmenti P i pérmban 4 segmente
P, themi qé gjatésia (masa) e segmentit P e matur me njésiné (segmentin njési) P, éhté 4 njési P dhe

0
shkruajmé P = 4 P,. (shih Fig.1).

[
P
[7]
P

P=4R, P=5R P=3R,

Fig. 1. Fig. 2. Fig. 3.
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b) NE& qofté se si njési matése zgjedhim sipérfaqen katrore P, atéheré, meqé sipérfagja drejtkéndéshe P i
pérmban 5 sipérfaqe katrore P, themi qé syprina (masa) e sipérfages drejtkéndéshe P e matur me njésiné
(sipérfagen katrore) P, éhté 5 njési P dhe shkruajmé P =5 P,. (shih Fig.2).

) NE qofté se si njési matése zgjedhim kubin P, atéheré, meqé kuadri P i pérmban 3 kube P, themi qé
véllimi (masa) e kuadrit P e matur me njésiné (kubin) P, éhté 3 njési P, dhe shkruajmé P = 3 P,. (shih
Fig.3).

Vérejmé qé objektet (vijat, sipérfaget, trupat) kongruenté (té puthitshém) kané masa (pérkatésisht, gjatési,
syprina, véllime) té barabarta. Po ashtu, vérejmé qé masa e njé objekti varet nga zgjedhja e objektit njési
me té cilin masim.

Té vérejmé, po ashtu, qé: vijar jané objekte me njé pérmasé (dimension) — gjatésiné e tyre; sipérfaget jané objekre
me dy pérmasa - gjatésiné dbe gjérésiné ; trupat jané objekte me tri pérmasa — gjatésiné, giérésiné dhe lartésineé.



MATEMATIKA DHE MESIMDHENIA E MATEMATIKES
UDHEZUES PER KLASAT 1-5

1. Matja e vijave

Pér njési matése té vijave merret metri (mé saktésisht, segmenti P, me gjatési prej 1 metri) i cili shénohet me
1 m. Njésité mé té vogla se (nénfishat ¢) metri (t) jané decimetri (1 dm), centimeter (1 cm) dhe milimetri
(1 mm); njésité mé & médha se (shuméfishat ) metri (t) jané dekametri (1 dkm), hektometri (1 hm) dhe
kilometri (1 km) Marrédhénja ndérmjet njésive té tilla éshré:

1m =10 dm =100 cm = 1000 mm 1 1 1
1mm=ﬁcm=mdm=mm;
1dm = 10 cm = 100 mm; Tem=-"Ldm=—m
10 100
1cm=10 mm 1dm=%m.

1km =10 hm = 100 dkm = 1000 m
1hm = 10 dkm = 100 m; 1 1 _ 1

1dkm=10 m V= g5 L= S W= o b3
1
1dkm=_1 hm=— km;
10 100
Thm= 1 km
10

Duke pasur parasysh tabelat e mésipérme, pérfundojmé qé:

1 dkm = 10 m = 100 dm = 1000 cm = 10000 mm,
1 hm =100 m = 1000 dm = 10000 cm = 100000 mm ;
1 km = 1000 m = 10000 dm = 100000 cm = 1000000 mm.
Ose:
1 dkm = 10 m = 102 dm = 10° cm = 10* mm;
1hm =102 m = 10° dm = 10* cm = 10° mm;
1 km = 10°m = 10dm = 10° cm = 10® mm.

1M
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1 1 1 1
m 10 100 1000 10000
1cm=—Lﬂn=—l—-bn= ! hm = ! km;
100 1000 10000 100000
m= ! m= ! dkm = ! hm = !
1000 10000 100000 1000000
Ose:
1 1 1
ldm= —m=— =——h :
0" 102 100 10
1cm=—17m—s37dbn=—irhm lskm,
10 10 10 10
1mm=%m=%d =L5hm Lskm
10 10 10 10

Shndérrimin e njésive t¢ médha né njési mé té vogla e ilustrojmé né shembullin vijues .

@ SHEMBULLI 1.

Té shndérrohen né mm :

12 m =12 - 1000 mm = 12 000 mm; 214 cm = 214 - 10 mm = 2 140 mm;

%dm - % 100 mm = 3-(100:4) mm=3 - 25mm = 75 mm;

32 dfem = 32 - 10 000 mm = 320 000 mm; %dkm = %JOOOOmm =2-(10000 : 5) mm =
=2-2000 mm =4 000 mm;

7 hm =7 - 100 000 mm = 700 000 mm; 3 km =3 - 1000 000 mm = 3 000 000 mm.
b) Té shndérrohen né cm:

7m=7-100 cm =700 cm; 25 dm =25 -10 cm= 250 cm;

% dkm = % - 1000 ¢ = 3-(1 000 : 25) cm = 3 - 40 cm = 120 cm;

14 hm = 14 - 10 000 cm = 140 000 cm;

2 = 72100 000 ez = 72 - (100 000 : 250) ez = 72 - 400 cm = 28 800 e ;
250 250
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c) Té shndérrohen né dm:

135 m =135 - 10 dm= 1350 dm; 167 dkm = 167 - 100 dm = 16700 dm;

36 pm= 361000 dm = 36- (1000 : 250) dm = 36 - 4 dm = 144 dm;
250 250

6
—km=_6_-10000 dm =6 - (10 000 : 500) dm = 6 - 20 dm = 120 dm.
500 500

¢) Té shndérrohen né m :

121 dm =121 -10m = 1210 m; 32 hm = 32 - 100 m =3200 ms;

10 £y = 101000 m = 10 - (1000 : 25) 72 = 10 - 40 7 = 400 1n.

25 25

d) Té shndérrohen né dkm:

375 hm =375 - 10 dkm = 3750 dkm; 136 km = 136 - 100 dkm = 13 600 dkm.
dh) Té shndérrohen né hm:

15 km =15 - 10 hm = 150 hm; 379 km = 379 - 10 hm = 3 790 hm.

Vérejtje. Gjaté kalimit t¢ njésive té médha né njési mé té vogla, numri matés i tyre shumézohet me njésité
dbjetore pérkatése 10, 100, 1000,....

Shndérrimi i njésive mé t€ vogla né njési mé t& médha ilustrohet né shembullin vijues.

© SHEMBULLI 2.

a) Té shndérrohen né cm:

500 mm = 50 -10 mm = 50-1 cm =50 cm.

Ose, 500 mm = 500 - L cm =(500 : 10) em = 50 cm;
10

b) Té shndérrohen né dm:

12 000 7m = 120 - 100 mm = 120- 1 dm = 120 dm,

ose: 12 000 mm = 12 000 ~ﬁdm = (12000 : 100) dm= 120 dm;
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35700 cm =3570-10cm =3570-1dm=3570dm;

ose, 35700 cm =35700 - L dm = (35700 : 10) dm = 3 570 dm.
10

c) Té shndérrohen né m :
359 000 mm = 359 - 1000 mm = 359 - 1 m = 359 m.

1
ose: 359 000 mm = 359 000 wm = (359 000 : 1000) mz = 359 m;

36700 cm =367 - 100 em =367 - 1m =367 m;
ose, 36 700 ¢m = 36 700 - ﬁ m = (36700 : 100) m = 367 m.

4600 dm = 460-10 dm = 460 m; ose, 4 600 dm = 4 600 - L m = 460 m.
10

d) Té shndérrohen né dkm:
2570000 mm = 257-10000 mm = 257 dkm ;

1
ose: 2570 000 mm =2 570 000 'mdkm = (2570000 : 10 000) dkm = 257 dkm;

67 000 cm = 67-1000 cm = 67 dkm;
ose, 67 000 ¢m = 67 000 ﬁdkw = (67 000 : 1000) dkm = 67 dkm

dh) Té shndérrohen né Ahm:

1
mmwwﬂzmmm=w4m:ﬂmmmmmmﬁwm=ﬂM;

12000 72 =120 -100 7 =120 - 1 hm = 120 b ose, 12000 2 = 12000 - 1 bm = 120 hum;

1230 dkmr = 123 -10 dkm = 123 -1 hm= 123 bnz; ose, 1230 dkm = 1230,Lhm =123hm.
10

e) Té shndérrohen né km : 1
1 200 000 czzz = 12:10° ez = 12 ks ose, 1 200 000 ez = 12- 105'ka =12 ks

235000 7 = 235 - 1000 7 = 235 kms; ose, 235 000 » = 235-10° %km =235km.

1700 dkm = 17 - 100 dkm =17 ks, ose, 1700 dkm = 1700 - ﬁ e =17 km.

Vérejtje. Gjaté kalimit té njésive té vogla né njési mé té médha, numri matés i tyre shumézohet me thyesat dbjetore

1 -+ d.m.th. pjesétohet me njésité dhjetore pérkatése 10, 100, 1000, ....

pérkatése 1 1
10°100° 1000
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© SHEMBULLI 3.

Té shndérrohen né njésiné mé té vogél qé figuron né shprehje:

a) 3 hm 5 dkm 3 m7 dm3cm=3-10 000 cm + 5-1000 cm + 3-100 cm + 7-10 cm + 3 om
= (30 000 + 5000 + 300 + 70 + 3) cm = 35 373 cm;

b) 5 km 4 dkm 3 dm =5 -10 000 dm + 4 - 100 dm + 3 dm
= (50 000 + 400 + 3) dm = 50 403 dm;

c)3dkm8dmT7cm9 mm=3-10000 mm + 8- 100 mm +7 - 10 mm + 9 mm
= (30 000 + 800 + 70 + 9) mm = 30 879 mm.

¢) 3 km?2 hm 3 m 6dm 3cm =3 - 100 000 ¢z + 2-10 000 ¢ + 3-100 e + 610 em

+ 3 cm = (300 000 + 20 000 + 300 + 60 + 3) cm = 320 363 cm.

© SHEMBULLI 4.

Té shndérrohen né njési mé & médha:
a) Sdmm=5-10mm +4mm=5m+4mm =5 cm4 mm;
b) 720 mm =700 mm +20 mm =7 - 100 mm + 2 - 10 mm =7 dm + 2 cm =7 dm 2 cm;
c) 3875 mm =3 000 mm + 800 mm + 70 mm+ 5 mm =
=3-1000 mm +8 - 100 mm + 7 - 10 mm + 5 mm
=3m+8dm+7 cm+5mm=3m8dm7 cm5 mm;
¢ 123000 mm =1 - 100 000 mm +2 - 10 000 mm + 3 -1 000 mm = 1hm
+2dkm +3m=1hm?2dkm3 m;
¢ 136 704 mm = 100 000 mm + 30 000 mm + 6 000 mm + 700 mm +4 mm
=1/m+3dkm+6m+7dm+4mm=1hm3 dkm6m7 dm4 mm.
d) 2760 cm=2000cm+700cm+60cm=2-1000cm+7-100cm+6-10 cm
=2dkm+7 m+6dm=2dkm7m6 dm.
dh) 10746 dm =10000dm + 700 dm +40 dm+ 6 dm =1km+7 dem +4 m + 6 dm

= 1tkm7 dem4 m6 dm.
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€ 3805m=3000m+800m+5Sm=3km+8bm+5m=3rkm8hm5m;
f) 40 305 dkm = 40 300 dkm + 5 dkm = 403 - 100 dkm + 5 dkm = 403 km + 5 dkm
=403 km 5 dkm.

g 1234hm=1230 hm+4 hm=123-10 hm + 4 hm =123 km + 4 hm = 123 km 4 hm.
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2. Matja e siperfageve

Pér njési matése t€ sipérfaqeve merret metri karor (mé saktésisht, sipérfaqja katrore P me gjatési brinje 172)
i cili shénohet me 1 722

Nijésité mé & vogla se (nénfishat ¢) metri (t) katror jané decimetri katror (1 dn?), centimetri katror (1
cm?®) dhe milimetri katror (1 mm?); njésité mé té médha se (shuméfishat ¢) metri (t) katror jané dekametri
katror (1 dkm?) ose ari( 1 a), hektometri katror (1 hm?) ose hektari (1 ha) dhe kilometri katror (1 kn?).
Marrédhénja ndérmjet njésive té tilla éshté:

1 m? = 100 dm? = 10000 cm? = 1000000 mm?; . L ) 1 ,
1 mm® = 100 cm: = 10000 dm
1 dm? =100 cm? = 10000 mm?; 1 .
1000000’
2 _ 2, 1 1
1cm?=100 mm?% Tem? = ——d

2 _ ——————— 2,
100 2™ = 10000 ™

1dm?= 1 m

100
Ose: Ose:
2 2 2 4 2 6 2,
= I e U o L tmm=_Lomr= 1 gme= 1 my
10° 10* 10°
2 _ 2 2 _ 4 2,
1 dm? = 10?cm? = 10 mm? 1cmz=Ldm2=Lm2‘
10° 10*

2_ 1N2 2
1 em?= 10 mm2 1dmt= 1 m?

102
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1 kn?? = 100 /2 (ha) = 10000 den?® (a)
=1000000 7»7*;
1 hn? (ha) = 100 dlen?® (a) = 10000 722,
1 dkm? (a) = 100 m* .
Ose:
1 kem? = 102 ha (bm?) =10* a (dkm?) =10° m?;
1 ha (hm?) = 10? a (dkm?) = 10* m?;

1 a (dkn?®) = 10°m* .

1 w?

Ose:

N

100

1 ba

10000

la=7ha=

100

=

1000000

1
_ p2,
10000km ’

1ha=_t km

100

Fm?,

Duke pasur parasysh tabelat e mésipérme, pérfundojmé qé:

1 a (dkm?) = 10000 dm? = 1000000 cm? = 100000000 mm? ;
1 ha (hm?) = 1000000 dm? = 100000000 cm? = 10000000000 mm%
1 km? = 100000000 dm? = 10000000000 cm? = 1000000000000 mm?

Ose:

1 a(dkm?) = 10* dm? = 10° cm? = 10° mm%
1 ha (hm?) = 10° dm? = 10° cm? = 10" mm?
1 km? = 108 dm? = 10" cm? = 10" mm? .

1 1 1
1 dm2=10—43(dkm2) = w—sha(hmz) = m—akmz;

1 1
2 =——a(dkm?) = —ha(hm?) =
Tom? = 3z aldkm’) = Jshathm’) = o0

1 1
hm? T

1
1mm?= —dkm? =
10° 10"

1
—km?.
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© SHEMBULLI 5.

a) Té shndérrohenné mm® :

325 em® =325 - 100 mm® = 32500 mm?;
% dm* = % -10 000 mm* = 3-(10 000:10) mm*=3 - 1 000 mm* =3 000 mm?;

15 m* =15 - 10° mm® = 15 000 000 mm>:

23—5a = % 10% mm? = 3. (10% 10% : 25) mm* =3 - (10° 100 : 25) mm*

=3- (10% 4) mm® = 3- 4-10° mm* = 12 10° mm* = 12 000 000 mm’*;
3 oha = 10 =3 (107- 10 : 250) mm* =3- 107- (1000:250) mm*
250 250

=3-10"- 4 mm?* = 12- 10"mm* = 120 000 000 mn*;
4 km® =4 - 10" mm® = 4 000 000 000 000 mm>.

b) Té shndérrohen né cm®:

25 dm®* =25 -100 cm® = 2500 cm?; 6 m* = 6- 10000 cm?* = 60000 cm?;

=T 1000000 cn® = 7-(1000000 : 500) cm?=7 - (10000 : 5) cm?
500 500

=7-2000 cm® =14 000 cm?;
5ha =5 - 10% cm® =500 000 000 cnr’;

12 2= 12 00,2 % (10" 10%) em?=12 - 107 :225 em®

25000 25-10°
=12-10%10%:25 em* =12 - 10°- (100:25) em*= 12 - 10° - 4 cm?
=12-4-10° cm® =4 800 000 cm2 ;

¢) Té shndérrohen né dm™:

42 m* =42 - 100 dm® =4200 dm*; 5a =5 - 10000 dm’ = 50000 dm?;

32 g = 2321000 000 dm? = 32- (1 000 000 : 2 500) dm? =32- (10 000 : 25)
2500 2500

=32 - 400 dm* =12 800 dm®;
6 =8 — - 10%dm’ = 6 S(10%: 10% dm* = 6 - (10°*: 5) dm®
50000 5-10 5
=6-(10*: 5) dm* =6 - (10 000 : 5) dm2 = 6 - 2000 dm* =12 000 dm*.

¢)  Té shndérrohen né m’

11a =11-100m* =1100m> 3 ha=3-10 000 m> =30 000 m>;

16 pp= 161 000 000 m> =16 - (1 000 000 : 2 500) m* =16 - 400 m = 6 400
2500 2500

m-.
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d) Té shndérrohen né a = dkm*:

35 ha =35 hm*=35-100 a =3 500 a = 3 500 dkm’;

%km2=%~10000a=5000a=5000 dkm’.

dh) Té shndérrohen né ha = hm*:
18 km?* =18 - 100 ha = 1800 ha; %km2=i <100 ha=3 - (100 : 4) ha="5 ha .

N

Vérejtje. Gjaté kalimit té njésive t¢ médba katrore né njési mé té vogla katrore, numri matés i tyre shumézobet me
katrorét e njésive dpjetore pérkatése 102, 100*= 104, 1000% = 105,....

Shndérrimi i njésive mé té vogla né njési mé té médha ilustrohet né shembullin vijues.

© SHEMBULLI 6.

a) Té shndérrohen né cm’:
3000 mm® = 30 - 100 mm?® = 30-1 cm® =30 cm?,

ose, 3000 mm* = 3000 -% em?® =(3000 : 100) cm?* = 30 cm®;
b) Té shndérrohen né dm*:
700 000 mm* =70 - 10 000 mm?* = 70- 1 dm* =70 dm”,
ose: 700 000 mm* =7 - 10° -# m® =7-(10°: 10" dm® =7 - 10 dm*= 70 dm?;
35700 cm® =357 - 100 cm* = 357-1 dm® = 357 dm”;
ose, 35700 cm®=35700 - ﬁdm2 =(35 700 : 100) dm?* =357 dm*;

¢) Té shndérrohen né m?* :
32 000 000 mm* =32 - 10° mm* =32 - 1 m* =32 m*;
ose: 32000 000 mm” = 32-106-%;112 =32-(10°: 10 m* =32 m”.
580 000 cm® =58 - 10 000 cm® =58 - 1 m? =58 m>;
Ose: 580 000 ¢m® =58 - 10* -%m2= 58 (10*: 10" m* =58 m*.
4 600 dm?* = 46-100 dm* =46 m*; ose 4 600 dm> = 4 600 - % m* =46 m”.
¢) Té shndérrohen né a = dkm’:
700 000 000 mm? = 7108 mm®> =7 -1 dkm> =7 dkm* =7 a ;
ose: 700 000 000 mm* =7 - 108-%a=7 (108 10% a=7a;
6000 000 cm* =6-10°cm*=6- 1 dkm”* =6 a;
ose, 6 000 000 cm”> =6 - 106.La:6-(106:106)a:6a;

10°

780000 dm*=78 - 10000 dm* =78 - 1 dkm* = 78 dkm* =78 a,

ose: 780 000 dm* =78 - 10* - % dkm* =78 - (10* : 10%) dkm* =78 a;
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d) Té shndérrohen né ha = hm* :
3000 000 dm*> =3 - 10°dm* =3 - 1 hm* =3 hm* =3 ha;
Ose, 3 000 000 dm* =3 - 10° - %ha =3(10°: 10% ha = 3 ha;

830000 m*> =83 - 10* m* =83 - 1 hm”* = 83 hm* = 83 ha,
ose, 830000 m*=283-10*. % ha=(83 - (10*: 10*) ha = 83 ha;

7300a=73-100a=73-1ha =173 ha, ose 7300a=7300-ﬁ ha=173 ha.

dh) Té shndérrohen né km” :

2000000 m*=2-10°m> =2 -1 km*=2 km",
ose, 2 000 000 m*=2-10°- %km2=2-(106: 10%) km® = 2 km®;

130000 a=13-10*a =13 km?* ose 130000a=13 - 104-%ka= 13 km®.

3600 ha =36 - 100 ha = 36 km*, ose 360 ha =3 600 oﬁkmz =36 km®.

Vérejtje. Gjaté kalimit té njésive té vogla katrore né njési mé té médha katrore, numri matés i tyre shumézohet

1 1 1 1 1
me katrorét e thyesave dhjetore pérkatése 102’1002 10° 1000 _ 10°°" -d.m.th. pjesétohet me katrorét e

njésive dhjetore pérkatése 102,100 % = 10 4, 10002 =10, ....

© SHEMBULLI 7.

Té shndérrohen né njésiné mé té voggl katrore qé figuron né shprehje:

a) 8 m* 4 dm* 7 mm*>=8-10° mm* + 4 - 10* mm* + 7 mm?*
= (8 000 000 + 40 000 + 7) mm* = 8 040 007 mm?;
b) 5a2m’6dm’3 cm®=5-10° cm* +2:10* cm® + 6- 100 cm® + 3 cm®
= (5 000 000 + 20 000 + 600 + 3) cm* =5 020 603 cm*;
¢ Tkm*4ha3as5m* =7-10°m*+4-10*m*+3- 100 m* + 5 m*
= (7 000 000 + 40 000 + 300 + 5) m* =7 040 305 m?;
¢) 4a5dm* Tem* 8 mm* =4 - 10° mm* + 5 - 10° mm® + 7 - 100 mm* + 8 mm*
= (400 000 000 + 50 000 + 700 + 8) mm = 400 050 708 mm>.
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© SHEMBULLI 8.

Té shndérrohen né njési mé t& médha katrore:

a) 720 cm® = 700 cm* +20 cm® =7 - 100 em* + 20 cm® =7 dm* + 20 em* = 7 dm® 20
cmz;
b) 38750 dm® = 30000 dm® + 8700 dm® + 50 dm* =3 - 10* dm® + 87 - 10* dm* + 50
dm =

=3a+87m*+50dm* = 3 a 87 m*> 50 dm*;
) 2104120012 mm?® = 1-100 000 000 mm> + 4-1 000 000 mm>* +12 -10 000 mm?> +12

mm

=110 mm* + 4 - 10° mm* + 12 - 10* mm® + 12 mm® =1a 4 m* 12 dm* 12
2
mm-;

¢) 12300035 cm® =12 000 000 cm®* + 300 000 cm?* + 35 cm® =12 - 10° em® +
30-10* em?*+35em® =12 a+ 30 m®> + 35 cm*=12 a 30 m* 35 cm®;
d)2 136704021 dm?* = 100000000 dm?* +36000000 dm?> +700000 dm?> +4000 dm*+21
dm
=108 dm® +36 - 10° dm® + 70 - 10* dm® + 40 - 10> dm? + 21 dn?®
) = 1km®>+36 ha+70 a+40 m*+21 dm* =1 km® 36 ha 70 a 40 m* 21
dm”.
dh) 2761236 m* = 2000000 m* + 760000 m* + 1200 m* + 36 m*
=2-10% m* + 76-10* m*+ 12:10> m*> + 36 m* =2 km* + 76 ha + 12 a + 36
m® =2 km* 76 hal2 a 36 m*
€) 30746 a =30000a +700a+46a =3-10°a+7- 10> a+46 a=3 km* + 7 ha + 46
a= 3km*>7 ha 46 a.
b) 38750 dn? = 30000 dim? + 8700 dmr® + 50 dn? =3 x 10 dm? + 87 x 10% dm® + 50 dm?=
=34+ 87 n?+50dn? = 3 a87 m* 50 dnt;
©) 104120012 mm2? = 1-100 000 000 mm2% + 4:1 000 000 72722 +12 10 000 17722 +12 mnd?
= 1108 mm® + 4 x 10° mm® + 12 x 10* mm® + 12 mm® = 1 a4 v 12 dni® 12 mmdy
©) 12300035 cr2? = 12 000 000 ez + 300 000 22 + 35 cm = 12 x 106 e +
30 x 104 e+ 35 em* = 12 a + 30 w2 + 35 cmP= 12 a 30 wi? 35 e
d) 136704021 dn? = 100000000 dn? +36000000 i +700000 din +4000 dn+21 dni®
= 10° dn?® + 36 x 10° dn® + 70 x 10° dn® + 40 x 10? dni® + 21 dr?
= 1/m? +36 ha+70a+40 n? + 21 dn? = 1 kn? 36 ha 70 2 40 m2 21 dn?.
dh) 2761236 2 = 2000000 772 + 760000 772 + 1200 #2 + 36

=210 m? + 7610 m?+ 12 10* n? + 36 m? =2 e + 76 ha + 12 a+ 36 m? = 2 lem? 76 hal2 a
36 n?

e) 307464 =30000 2 +7002+46a2 =3x 10° 2+ 7x 10> a+ 46 a=3 km* +7 ha+ 46 a= 3 km* 7 ha 46 a.
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3. Matja e trupave

1m
' Pér njési matése té trupave merret metri kub (mé sakeésisht, kubi P me gjatési
! Im  brinje 1) i cili shénohet me 1 72°.
]
/1 R I Nijésité mé té vogla se (nénfishat ¢) metri (t) kub jané decimetri kub (1 dn?), centi-
R4 metri kub (1 cm®) dhe milimetri kub (1 mm?); njésité mé & médha se (shuméfishat
’ im ) metri (t) jané dekametri kub (1 dkn?’) , hektometri kub (1 hm?) dhe kilometri

kub (1 km?). Marrédhénja ndérmjet njésive té tilla éshté dhéné né tabelat vijuese:

1 m? = 1000 dm?® = 1000000 cm? = 1000000000 mm?;

1 dm® = 1000 cm’ < 1 . 1 mm’ :Lcm3 :Ldm3—9=m3
m’ = cm’® = 1000000 mm?; : 103 106 10
1 cm?® = 1000 mm?;
3_ B — 139
Ose: : bem? =y dm’ = g7 m*
3102 dm3 = 106 cm3 = 102 3. 1
1 m’=10°dm’ = 10° cm® = 10° mm?; 1dm3=Wm3.
1 dm? = 10® cm® = 10° mm3;
1 cm? = 10°mm?®,
1 km? = 10° hm? = 10° dkm® = 10° m?;
1 hm® =10° dkm® = 10° m?; S mde 1 3=L a:L 3.
1dkm?=10°m?. 10° 10° 10° ’
I B B
10° 10°
1 hi? = ke,
10°
Duke pasur parasysh tabelat e mésipérme, pérfundojmé qé:
1 dkm® = 10° dm® = 10° cm® = 10"2 mm?; : 1 1 1
0 X 3 _ 3 _ 3 _ 8o
32100 dmd = 102 pmd = 1015 3, §1dm_ 6dkm_ 9hm_ lzkm’
1 hm®=10°dm® =10"%cm?®= 10" mm? : 10 10 10
1km® = 10 dm® = 10% cm? = 10'® mm?. : 1 1 1
oM = dkm® = ——hm® = ——km’;
: 10 10 10
: 1 1 1
;1 mm ? =—1012 dkm® = oF hm® = oF km®
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© SHEMBULLI 9.

14 cm® = 14 - 10 mm® = 14 -1 000 mm® = 14 000 mmd?;

% dm? = % -10% mm® = 3x(10%:10%) mmP= 3 - 10* mm® = 30 000 mm;
5m?=5.10° mm® =5 000 000 000 mn® ;

3 e’ = 3107 mm = 3. (10" : 25) mm® = 3. (101°- 100 : 25) mm?

2 23 = 3.(10" 4) mm® = 12 - 10'° mm® = 120 000 000 000 mem;
b) Té shndérrohen né cm:

43 dm® = 43 -10° em® = 43 000 e’ 8 m® = 8- 10° eme® = 8 000 000 ¢’

7 dm?® =7 - 10° em® = 7 000 000 000 c’;

5 hm? = 5-10" cm® = 5 000 000 000 000 ¢’

c) Té shndérrohen né dm?’:

23 m? =23 -10° dm’ = 23 000 dm?; 5 dkm?® = 5 -10° dm® = 5 000 000 drms
12 pm? = 12 - 10° dn® = 12 000 000 000 o2’

4 fem® =4 - 102 dm® = 4 000 000 000 000 dn’.

¢) Té shndérrohen né 2 :

51 dkm® =51 - 10° m® =51 000 m?; 5 hm? =5 -10° m? = 5 000 000 n’s
31 km? =31 - 10° »® = 31000000000 72°.

d) Té shndérrohen né dkm’:

53 hm® =53 - 10° dkm® = 53 000 dkn?;

1 1

5 km? = 5 - 100 dlem® = (10°: 2) dbm? = 10° - (10 : 2) dkm?=500 000 dkm’.
dh) Té shndérrohen né hm?:

9 km? =9 .10° hm? = 9 000 b

%kwﬁ:%- 10° Jond® = 3 - (1000 : 4) b = 750 h? .

Vérejtje. Gjaté kalimit té njésive té médha kubike né njési mé té vogla kubike, numri matés i tyre shumézohet
me kubet e njésive dhjetore pérkatése 10°, 100°= 10°, 1000° = 10°,....

Shndérrimi i njésive mé té vogla kubike né njési mé t&é médha kubike ilustrohet né shembullin vijues.

© SHEMBULLI 10.

Té shndérrohen né cm?:

15000 mm® = 15 - 10° mm® = 15 - 1 emd® =15 end,

ose, 15000 mm? = 15 - 10° -%mﬁ =15 cm;
10
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b) Té shndérrohen né dm?:

12000000 mm® = 12 - 10° mm® = 12- 1 dm® = 12 dn?,

ose: 12000000 mm? = 12 x 10° '%dwf =12-(10°: 10% dn® = 12 dn;

350000 cn2® = 350 - 1000 cm2® = 350 -10° cm® = 350 - 1 dmi® = 350 dm?;

ose, 350000 ez’ = 35 - 10° - % dr® =35 - (10 10°) =35 - 10 d® =350 d’;

c) Té shndérrohen né »2® :

42000000000 mem?® = 42 - 10° mm?® = 42 - 1 m® = 42 m®;

ose: 42000000000 mm? = 42 -10° ~%m3 =42 .(10%10°) m® = 42 w.
51000000 ¢ =51 - 106 em® =51 - 1 w® =51 m’;

Ose: 51000000 ¢2? = 51 - 106-%m3 =51 (10°:10° m? =51 .
461000 dm® = 461-10° dm® = 461 - 1 w® = 461 wd;

ose 461000 dnm’ = 461- 10°- % P = 461 ;.

¢) Té shndérrohen né dkm?:

4000000000 c72® =4 - 10° cmi® = 4 - 1 dlemi® = 4 dfem?;

ose, 4000000000 ¢ =4 - 10° - # dkm?® = 4. (10° : 10°) dkw® = 4 dkm?;

70000000 dr® =70 - 10° dm® = 70 - 1 dkm® = 70 dken®,

1
ose: 70000000 dm? =70 - 10° - 07 dkm® =70 dkm?;

d) Té shndérrohen né A’ :

5000000000 dr® =5 - 10° dn> =5 - 1 b = 5 b5

Ose, 5000000000 s’ = 5 - 10° - # b = 5.(10° : 10°) Jone® = 5 bt
37000000 7 = 37 - 105 m = 37 - 1 hm? = 37 bt

ose, 37000000 7 = 37 - 10° - # b = 37 - (10°: 10 he® = 37 s
15000 dkm? = 15 - 10° dkm? = 15 - 1 boi® = 15 bt

1
ose 15000 dkm? = 15- 103-W/7m3 =15 hnm.

UDHEZUES PER KLASAT 1-5
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dh) Té shndérrohen né kwm? :

17000000000 7% = 17 - 10° w® =17 - 1 ki® = 17 ki,
ose, 17000000000 7 = 17 - 10° - % km® = 17 km?;
21000000 dkm® = 21 - 10° dkm® = 21 fen®,

ose 21000000 dkm® = 21 - IOG.L6 km® = 21 kemd.
10

26000 hm? = 26 x 10° hm® = 26 km®, ose 26000 hm’ = 26 - 103-# km? = 26 km.

Vérejtje. Gjaté kalimit té njésive t¢ vogla kubike né njési mé t¢ médha kubike, numri matés i tyre shumézobet

1 1 1 1 1
me kubet e thyesave dhjetore pérkatése 17> 100° ~ 10°°1000°  10° - - -» d.m.th. pjesétohet me kubet e njésive dbje-

tore pérkatése 103,100 =10, 1000° =107, ....

@ SHEMBULLI 11.

Té shndérrohen né njésiné mé té vogél kubike qé figuron né shprehje:
a) 7m5dm® 9 mm® =7 -10° mm® + 5 - 10° mm?® + 9 mmi®

= (7 000 000 000 + 5 000 000 + 9) mm* =7 005 000 009 mm’;

b) 5 dkm® 12 m® 123 dm® 35 em® = 5 -10° em® + 12:10° en® + 123 - 10% cm® + 35 cm?®
= (5000 000 000 + 12 000 000 + 123 000 + 35) cm’ = 5 012 123 035 s

c) 4Elm®15 hm? 31 dem 52 m® =4-10°m? + 15 - 10° w + 31 - 10° w® + 52 w?
= (4 000 000 000 + 15 000 000 + 31 000 + 52) m? =4 015 031 052 m?

¢) 12 dkenm® 51 dm® 175cm?132 mm® = 12 - 102 mmi® + 51 - 10° mmi® + 175 - 10° mmi®
+ 132 mm?® = (12 000 000 000 000 + 51 000 000 + 175000 + 132) mm?
=12 000 051 175 132 mn’.

@ SHEMBULLI 12.

Té shndérrohen né njési mé t& médha kubike:
a) 30647 cm® = 30 000 cnd® + 647 cm® = 30 - 10° cmd® + 647 em® =30 dm® + 647 cm?®

=30 dm® 647 cm?®;
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b) 3875002 dm® = 3 000 000 dns’® + 875 000 dm® + 2 dm? =3 - 10° dmi® + 875 - 10° dm?

+ 2 dm? =3 dkm?® + 875 m? + 2 dm® = 3 dkm?® 875 m? 2 dm.

©) 610008000 s’ = 610 000 000 7 + 8 000 mm® = 610 - 106 mm® + 8 - 10° mm?
= 610 dn® + 8 cm® = 610 dm® 8 em?;
©) 134200037 e = 134 000 000 cr2® + 200 000 ¢’ + 37 em?® = 134 - 10° e
+200 - 10° cne® + 37 em® = 134 m® + 200 dn® + 37 em?® = 134 m?® 200 dm® 37 end?;
d) 36704021 dm? = 36 000 000 drm’ + 704 000 dm?® +21 dm?
=36-10°dm® + 704 - 10° dni® + 21 dwi® = 36 dknm® + 704 w® + 21 dw?®

= 36 dkm® 704 m? 21 dm?;

dh) 3571248 m? = 3000 000 m2* + 571 000 72 + 248 m® = 3-10° w® + 571.10° w??

+ 248 P =3 hw® + 571 dfewi® + 248 m® = 3 hw® 571 dlem® 248 mP.
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V. Gjeometria

Hyrje

Gjeometria éshté njéra nga disciplinat mé té vjetra t¢ matematikés. Zanafilla e saj éshté shumé e largét, qé nga
koha e sumeréve, egjiptianéve, babilonasve, grekéve, indianéve, etj. shumé shekuj para erés soné. Kéta popuj
té lashté kané pérdorur figura t€ ndryshme gjeometrike si: segmente, kénde, trekéndésha dhe rrathé né jetén
e pérditshme dhe kané shfrytézuar disa veti t& kétyre figurave. Fjala gjeometri rrjedh nga greqishtja e vjetér
(yempetpia), qé do té thoté dhe-matje (geo-dhe dhe metria-matje). Né bazé té disa dokumenteve té shkruara
gjeometria (dhe-matja), né fillim éshté marré mé shumé me ¢éshtje llogaritare, p.sh. pér té llogaritur gjatésiné
e ndonjé vije, syprinén e ndonjé figure, apo véllimin e ndonjé trupi gjeometrik. Kjo ka ndodhur, sepse lumi
Nil shpesh ka vérshuar arat bujqésore pérreth tij duke humbur kufijté e parcelave, dhe pas vérshimeve ka lindur
nevoja qé sérish té béhet ndarja e atyre parcelave duke ricaktuar kufijté e tyre, por duke ruajtur sipérfagen e

tyre. Nga aty ka dalé emri gjeometri (dhe-matje).

ME voné, njerézimit i ka interesuar té studiojé vetité e disa figurave gjeometrike, né ményré qé té nxjerré fakte
té reja lidhur me to. Né fillim, kéto veti jané vérejtur zakonisht né bazén eksperimentale, si p.sh. nése te disa
trekéndésha kénddrejté, pas matjeve té kateteve dhe hipotenuzés, éhté konstatuar se te té gjithé ata trekéndé-
sha kénddrejté hipotenuza éshté brinjé mé e gjaté e tij, dhe si pérfundim kané nxjerr se te ¢do trekéndésh kénd-
drejté hipotenuza éshté brinja mé e gjaté e tij. Kjo ményré e té konkluduarit njihet si induksion jo i ploté.

Né shekullin IV para erés song, grekét kishin njé rol ky¢ né zhvillimin e shkencés dhe kulturés. Ata shfrytézuan
té gjitha rezultatet shkencore t€ arritura nga popujt mé té lashté (egjiptianét, babilonasit, etj.) dhe filluan té
bénin sistemimin e tyre. Ata pér vértetimin e fakteve futén né pérdorim té ashtuquajturén metodén deduktive,
e cila pér té vértetuar njé fake té ri shfrytézonte té gjitha faktet e méparshme. Me fjalé t€ tjera, ¢do pohim i ri
do té duhej té ishte rrjedhim logjik i pohimeve (fakteve) t€ vértetuara, ose té marra pa vértetim para tij. Kjo
metodé ka luajtur njé rol té réndésishém edhe né disiplinat tjera shkencore. Themelues i késaj metode kon-
siderohet Talesi i Miletés. Konsiderohet se ai ka arritur t'i vértetojé disa teorema si: kongruencén e té gjitha
kéndeve té drejta, pastaj pérballé kéndeve kongruente t€ njé trekéndéshi sherihen brinjét kongruente t tijs
pastaj kéndi periferik i njé rrethi mbi diametér éshté i drejté; pastaj se brinjét e dy trekéndéshave té ngjashém
jané proporcionale, etj. Ai, duke shfrytézuar ngjashmériné e trekéndéshave kénddrejté dhe barakrahés, ka ar-
ritur t€ njehsojé lartésiné e piramidés sé Keopsit.

ME voné, ményrén e vértetimit té fakteve e pérsosi edhe mé shumé filozofi dhe matematikani grek Pitagora.
Ai ka udhétuar shumé duke u njohur me shumé kultura dhe duke shfrytézuar té arritura shkencore té vendeve
dhe popujve té ndryshém. Késhtu p.sh. nga babilonasit ai kishte dégjuar teoremén e famshme gé shpreh ra-
portin mes brinjéve té njé trekéndéshi kénddrejté, por Pitagora arrin ta vértetojé, prandaj ajo teoremé sot e
mban emrin e tj. Ai ka konsideruar se vértetimi i njé teoreme duhet té jeté i bazuar né njé renditje logjike té
fakteve. Konsiderohet se ai éshté krijuesi i metodés deduktive té vértetimit té fakteve, jo vetém né gjeometri,
por edhe né shkencat tjera.

Shumé shkolla né Greqiné e vjetér, t€ cilat merreshin me ¢éshgje t&€ ndryshme si: shogérore, filozofike, shken-
core etj., si [éndé té obligueshme e kishin edhe gjeometriné. Kjo ka ndodhur, sepse aso kohe konsiderohej se
gjeometria do t'u ndihmonte filozoféve té ardhshém qé t€ gjykojné né ményré logjike. Aristoteli (384-322
p.e.s), nxénési i Platonit (427-347 p.e.s) e mbronte idené se ¢do nocion i ri duhet té pérkufizohet me ndihmén
e nocioneve qé ndodhen afér tij, natyrisht me ndryshime karakteristike. Ky princip éshté shfrytézuar pér 2000
vitet e ardhshme.
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Zhvillim & hovshém gjeometria pérjeton né kohén e Euklidit, i cili né vitin 300 p.e.s. shkroi veprén e quajtur
Elementet, e cila pérmbante 9 libra, ku né ményré shumé té thukeét trajroheshin temat nga gjeometria dhe nga
algjebra. Euklidi shfrytézoi metodén deduktive né trajtimin e materies. Elementet me shekuj jané konsideruar
si vepra mé e pérsosur matematike. Euklidi né librat e tij éhté munduar qé t pérkufizojé ¢do gjé, duke pérf-
shiré edhe pikén e drejtézén. Psh. ai shkruan se:Pika éshité dicka qé nuk ka pjesé. apo drejtéza éshié njé vijé e cila
ka gjatési, por nuk ka gjerési (éshté njésoj e vendosur ndaj pikave té saja). Me até rast ai shfrytézon kuptime té
cilat po ashtu duhet definuar si: pjesén, gierésiné, vijén, etj. Me fjalé té tjera ky sistem i ndértimit t€ gjeometrisé
nuk &hté logjik. Kjo tregon se Euklidi pérpiqej qé ¢do gjé ta pérkufizonte, duke harruar se pér té ndértuar njé
discipliné shkencore duhet nisur nga disa objekte té cilat merren pa pérkufizim dhe disa postulate (aksioma)
té cilat merren té sakea pa i vértetuar. Né kété ményré éshté zhvilluar gjeometria e Euklidit deri né shek. XIX.

Né kété doracak, qé u dedikohet mésuesve té shkollés fillore I-V, pjesa e gjeometrisé dhe ajo e punés me té
dhéna éshté dizajnuar né até ményré qé arsimtaréve u jané ofruar mé shumé informacione se qé atyre u duhen
pér té shpjeguar materien pér nxénés. Kjo do té thoté se arsimatérét duhet té dijné shumé mé shumé se nxénési,
sepse vetém né kété ményré mésidhénia e gjeometrisé do té jeté mé e lehté pér arsimtarin nga njéra ané dhe mé
e kuptueshme pér nxénésin nga ana tjetér. Natyrisht, kétu vetém i kemi dhéné disa pohime té réndésishme (pa
vértetim) t€ cilat pasqyrojné pozitat e ndryshme té figurave gjeometrike.

Meésuesit t€ cilét jané t€ interesuar qé té thellojné njohurité e tyre nga gjeometria, kété mund ta béjné duke
shfrytézuar tekste t& ndrsyshme té gjeometrisé qé u dedikohen shkollave fillore dhe atyre t& mesme, apo té
shfrytézojné burime té informatave né internet.

9.1. Kuptimet themelore te Gjeometrise

Eshté shumé e réndésishme qé té kuptohet se gjeometria ndértohet duke u nisur nga kuptimet themelore té saj
té cilat jané: pika, drejtéza dhe rrafshi (fig. 5.1). Kéto kuptime (koncepte) nuk pérkufizohen, por merren si té
tilla. Késhtu, drejtézén dhe rrafshin mund t'i imagjinojmé vetém si bashkési t& pafundme pikash, té cilat nuk
jané té kufizuara, por né asnjé ményré t'i pérkufizojmé. Po ashtu, edhe relacioni: “...ndodbet ndérmjet...” né
bashkésiné e pikave té njé drejtéze konsiderohet relacion themelor. Kjo tregon se nuk mund ta pérshkruajmé
me fjalé (pérkufizojmé) faktin se pika B ndodhet ndérmjet pikave 4 dhe C (fig. 5.1). Kété fakt e shénojmé né

kété ményré:
(A-B-C).

Si¢ e pérmendém edhe né hyrje, metoda deduktive e ndértimit té gjeometrisé &hté e njé réndésie té vecanté
dhe ajo bazohet né disa kuptime themelore, aksioma (pohime pa vértetim) dhe relacione themelore. Pér ndér-
timin e gjeometrisé nuk shérbehemi vetém me objekte dhe fakte gjeometrike, por i shfrytézojmé edhe aparatin
dhe pohimet e algjebrés, si p.sh. nocionin e bashkésisé, nocionin e elementit, veprimet me bashkési, etj.

a

C
B

Fig. 5.1
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Perkufizim 1. Bashkésiné e té gjitha pikave do ta quajmé hapésiré tridimensionale dbe do ta shénojmé me E?
Pikat e hapésirés £ do i shénojmé me shkronja té médha té alfabetit latin si: 4, B, C, D, --+. Drejtézat do t'i
konsiderojmé si nénbashkési té hapésirés E° dhe simbolikisht do i shénojmé me shkronjat e vogla té alfabetit
latin si: @,b,¢,d,..., por ndonjéheré drejtézén e shénojmé edhe me ndihmén e dy pikave té saj (p.sh. 4 dhe
B) késshtu AB.

Rrafshet po ashtu do ti konsiderojmé si nénbashkési té hapésiré E° dhe simbolikisht do t'i shénojmé me shk-
ronjat té alfabetit grek si: @, 3, ¥, 0,..., por ndonjéheré mund t’i shénojmé edhe ndryshe.

Pér pikat qé i takojné njé drejtéze do té themi se jané kolineare, ndérsa pér pikat qé i takojné njé rrafshi do té
themi se jané komplanare.

Perkufizim 2. Figuré gieometrike do té quajmé ¢do nénbashkési jo boshe Fté hapésirés E° .

B = B 4NN

; Si i
e

Fig. 5.2

(]

Né figurén fig. 5.2 jané dhéné disa figura gjeometrike.

D.m.th. figuré konsiderohet edhe bashkésia e pérbéré prej njé pike té vetme; figura éshté edhe ¢do drejtéz,
segment, shumékéndésh, sipérfaqe shumékéndéshe, rreth, sipérfaqe rrethore, sferé, rruzull, cilindér, piramidg,
kon, etj. Disa nga kéto figura jané té rrafshta (shtrihen né njé rrafsh) dhe disa jo. Disa nga figurat té cilat nuk
shtrihen né njé rrafsh (kubi, kuboidj, sfera, cilindri, piramida, koni) quhen trupa gjeometrikeé.

Dér dy figura £/, dhe F) do té themi se jané kongruente (pérputhen) nése duke lévizur njérén figuré, p.sh. figurén

F, mund té mbulohet figura , dhe anasjelltas, duke lévizur figurén F,, mund té mbulohet figura £, fig. 5.3).

5.2. Pohimet themelore dhe ato te nxjerra té Gjeoemtrise

Fig. 5.3
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Pikat, drejtézat dhe rrafshet kané disa veti € cilat i dallojné nga figurat tjera. Si elemente dhe nénbashkési té té
njéjtés hapésiré ato jané € lidhura me disa relacione t& nénbashkésive si p.sh. i takon, nuk i takon, pérmbabet, etj.
Vetité e figurave gjeometrike shprehen pérmes pohimeve, té cilat i ndajmé né:

¢ Pohime themelore
* Pohime t€ nxjerra.

Né pohimet themelore béjné pjesé té ashtuquajtura aksiomat. Kéto jané pohime té cilat konsiderohen si té
sakta pa i vértetuar. Numri i tyre duhet té jet¢ minimal dhe ndonjé aksiomé nuk guxon té jeté rrjedhim logjik i
aksiomave t€ tjera. Né grupin e pohimeve té nxjerra béjné pjesé té gjitha pohimet tjera té cilat duhet vértetuar.
Kéto pohime, varésisht nga pesha (réndésia) emértohen si: teorema, pohime, lema, apo rrjedhime.

Vértetimi i kétyre pohimeve bazohet né metodén deduktive. Ekzistojné dy ményra pér vértetimin e njé pohimi
(teoreme) né ményrén deduktive: direkee dhe ajo indirekte. Ményra direkte bazohet né pohimet qé jané vértet-
uar mé paré dhe vértetohet pohimi vijues. Ndérsa metoda indirekte shfrytézon té ashtuquajturin supozimin e
kundért dhe (né saje té fakteve t€ vértetuara mé paré) duke arritur né njé kundérthénie.

Aksiomat né gjeometri ndahen né pesé grupe: aksiomat e incidencés, renditjes, kongurencés, vazhdueshmérisé
dhe aksiomén e paraleleve. Né kuadér té kétij doracaku do t'i japim vetém aksiomat e incidencés (lidhjes) dhe
aksiomén e paraleleve. Por preferohet qé arsimtarét té shfletojné ndonjé tekst t€ gjeometrisé né té cilin jané té
dhéna edhe grupet e tjera té aksiomave.

5.3. Aksiomat e incidencés (lidhjes)

Kéto aksioma njihen edhe si aksiomat ¢ lidhjes sipas Hilbertit (D. Hilbert (1862-1943), dhe kéto shprehin

raportet mes pikave, drejtézave dhe rrafsheve pérmes simbolikés sé bashkésive.
Nése njé piké e njéjté (e hapésirés) éshté shénuar me dy shkronja t& ndryshme 4 dhe B, simbolikisht do

té shkruajmé 4 = B dhe do té themi se pikat A dhe B pérputhen. Ngjashém do ta kemi situatén edhe me

drejtézat dhe rrafshet. Né vazhdim do ¢'i japim aksiomat e incidencés.

Aksioma 1. Cdo drejtéz pérmban t€ pakeén dy pika té ndryshme. Ekzistojné tri pika qé nuk i tkajoné té njéjtés
drejeéz (fig. 5.4, fig. 5.5).

A A
Fig. 5. 4 Fig. 5.5

Pér pikat té cilat i takojné t€ njéjtés drejtéz do té themi se jané pika kolineare, kurse pér ato tri pika té cilat nuk
i takojné t€ njéjtés drejtéz do té themi se jané jokolineare.
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Aksioma 2. Cdo dy pika t& ndryshme pércaktojné njé drejtéz té vetme (fig. 5.4).

Aksioma 3. Cdo tri pika jokolineare pércaktojné njé rrafsh té vetém (fig. 5.6).

Fig. 5.6

Aksioma 4. Cdo rrafsh pérmban t€ pakeén tri pika. Ekzistojné katér pika qé nuk i takojné t& njgjtit rrafsh
(fig. 5.7).

Fig. 5.7

Pér katér apo mé shumé pika té cilat i takojné té njéjtit rrafsh do t& themi se jané pika komplanare, kurse pér
ato té cilat nuk i takojné té njéjtit rrafsh do t€ themi se nuk jané komplanare.

Aksioma 5. Cdo drejtéz, e cila me njé rrafsh ka dy pika té pérbashkéta, pérmbahet né até rrafsh (fig. 5.8).

NE kété rast simbolikisht shkruajmé: a < a.

Aksioma 6. Nése dy rrafshe t¢ ndryshme kané njé piké té pérbashkét, atéheré ato kané njé drejtéz té pérbashkét
(fig. 5.9).

NEé kété rast simbolikisht shkruajmé: @ M § = a. Me ndihmén e kétyre aksiomave shprehen raportet midis
pikave, drejtézave dhe rrafsheve.
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Né vazhdim do ti japim disa pérkufizime dhe do ¢'i formulojmé disa pohime (pa vértetim) té cilat po ashtu
paraqgesin raportet ndérmjet pikave, drejtézave dhe rrafsheve.

Fig. 5.9

Pérkufizim 1. Pér dy drejtéza té ndryshme a dbe b themi se priten nése ato kané njé pikeé té pérbashkeét dbe simbo-
likisht shkruajmé a N b = {0} (fig. 5.10).

O b
Fig. 5.10
Pérkufizim 3. Nése pikat e pérbashkéta té dy rrafsheve a dhe 3 i takojné vetém njé drejiéz, do té themi se rrafsher

priten (fig. 5.11). Pér dy rrafshe ¥ dhe O, té cilat nuk kané pika té pérbashkéta, do té themi se jané paralele dhe
simbolikisht do t¢ shkruajmé y || & (fig. 5.12) .

Fig. 5.11 Fig. 5.12
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Eshté e njé réndésie té veanté qé arsimtari t'i pérvetésojé pohimet qé vijojné, sepse né até ményré ai do té
krijojé njé kulturé elementare nga gjeometria, e q¢é né punén e tij té pérditshme me nxénés do ta keté shumé
mé té lehté mésimdhénien e temave té ndryshme nga gjeometria.

Drejtéza dhe njé pikeé jashté saj pércaktojné njé rrafsh té vetém (fig. 5.13).

| Fig. 5.14 Fig. 5.15

Dy drejtéza té cilat nuk shtrihen né té njéjtin rrafsh, nuk mund ¢€ priten (fig. 5.15).
Pérkufizim 4. Nése drejtéza dhe rrafshi kané vetém njé pikeé té pérbashkét, atéheré themi se drejtéza e depérton
rrafshin (fig. 5.16). Simbolikiksht shkruajmé : @ M a = fA}. Né & kundértén, nése drejtéza dhe rrafshi

nuk kané pika t& pérbashkéta, do € themi se drejtéza éshté paralele me rrafshin (fig. 5.17). Simbolikisht
shkruajmé : a||a,05e ana = @.

= Fig. 5.16 Fig. 5.17

Eshté evidente se dy drejtéza té ndryshme kané mé sé shumti njé piké té pérbashkét.
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© SHEMBULLI 1.

Eshté dhéné figura fig. 5.18. Shyrtoni se cili prej relacioneve éshté i sakté dhe cili jo. Arsyetonil

a) aec.

b) aca.

c) a=a.

d) ABeoa.

e) ana=a. b
f) anmb # Q.

g) anb = 0. N i a
t;) g,ciea. /‘ﬁ\’L,/%L/‘/
i ,ClCa. 7 B

h bﬁa={A}. /_a/OBi/‘\\,' = /

k) bna=A. f \

1) Aé¢a. Flg. 518

O ZGHIDHJE

Eshté evidente se pohimi né rastin a) nuk éshté i sakté, sepse njé drejtéz nuk mund té jeté si element i
njé rrafshi, por ajo éshté nénbashkési e tij. Késhtu, pohimi nén b) éshté i sakeé. Po ashtu, ¢) nuk éshté i
sakté, sepse né até rast do té kishim se ¢do piké e rrafshit do t'i takonte edhe drejtézés. Nése vrojtojmé me
kujdes, atéheré konstatojmé se pohimet d), ¢), g), 1), j) dhe ) jané té sakta, kurse t€ tjerat jo. (Arsyetoni!)

@ SHEMBULLI 2.

Eshté dhéné bashkésia prej tri pikave jokolineare {A, B, C}.

a.  Sadrejtéza té ndryshme mund té konstruktohen nga kéto pika?
b.  Sa rrafshe té ndryshme mund t€ konstruktohen nga kéto tri pika?

@ ZGHIDHJE

Zgjidhja. A) Eshté e qarté se kéto tri pika pércaktojné tri drejtéza té ndryshme: AB, BC dhe CA, ndérsa
pércaktojné njé rrafsh té vetém (fig. 5.19).
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Detyra per pune te pavarur

1. Sa drejtéza mund ¢i konstruktojmé nga katér pika A,B,C dhe D, té cilat i takojné njé rrafshi dhe
asnjé treshe prej tyre nuk éshté kolineare?

Rez. Gijashté: AB, AC, AD, BC, BD dhe CD.
2. Sarrafshe pércaktojné katér pika jokomplanare 4,B,C dhe D?

Rez. Megenése ¢do tri pika jokolineare pércaktojné njé rrafsh, atéheré katér pika jokomplanare

pércaktojné 4 rrafshe: rrafshi ABC, ABD, ACD dhe BCD.

9.4. Aksioma e paraleleve

Mé herét pérkufizuam paralelshmériné ndérmjet dy rrafsheve dhe paralelshmériné ndérmjet drejtézés dhe
rrafshit. Né vazhdim do té pérkufizojmé relacionin e paralelshmérisé né bashkésiné e drejtézave.

Pérkufizim 5. Pér dy drejtéza @ dhe b themi se jané paralele dhe simbolikisht shkruajmé a || b nése a =b
(fig. 5.20a) ose té dy drejtézat shtrihen né té njéjtin rrafsh dhe ato nuk priten. Praa N b = (fig. 5.20b).

anb=Y

Fig. 5.20
§ >0 Fig. 5.20 b

Aksioma 7. (Aksioma e paraleleve). Pér ¢do drejtéz a dhe njé piké A ekziston njé drejtéz e vetme b, e cila e
pérmban pikén A dhe éshté paralele me drejtézén @ (fig. 5.21).
4 b

O

Fig. 5.21

Sipas pérkufizimit 5, dallojmé dy raste: pika 4 € a dhe A & a. Né rastin e paré drejtéza b éshté veté drejtéza
a. Né rastin e dyté, drejtéza d dhe pika A pércaktojné njé rrafsh té vetém, dhe né kété rrafsh, sipas aksiomés
7, ekziston njé drejtéz e vetme b, e cila kalon népér pikén A dhe a N b = (fig. 5.21). Eshté evidente se ka
vend ky pohim:

Le té jené m, 1 dhe p tri drejtéza té njé rrafshi &. Nése drejtézat M dhe 71 jané paralele mes veti dhe nése drejtéza

p e pret njérén prej tyre, atéheré ajo e pret edhe tjetré (fig. 5.22).

lp AP Lh 14 L F]
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Né vazhdim do té shohim raportin mes drejtézave dhe rrafsheve dhe disa kuptime té kétyre objekteve né hapé-
siré. Vlejné kéto pohime:

Nése drejtézat p dbe q priten dhe jané paralele me rrafshin o, ato pércaktojné njé rrafsh té vetém B3, i cili éshté
paralel me rrafshin o (fig. 5.23).

Neépér pikén e dhéné B jashté rrafshit té dhéné & kalon saktésisht njé rrafsh f3, i cili éshté paralel me rrafshin
a (fig. 5.24).

Fig. 5.23 Fig. 5.24

Nése drejtéza D éshté paralel me rrafshin e dhéné @, atéheré ekziston njé rrafsh i vetém [, icili e pérmban

drejtézén b dhe éshté paralel me rrafshin @ (fig. 5.25).

© SHEMBULLI 3.

Sa rrafshe mé sé shumti mund té formojné dy drejtéza paralele a dhe b dhe pika M, e cila nuk i takon
asnjérés prej drejtézave?

O ZGHIDHJE

Drejtézat paralele (nése jané té ndryshme) pércaktojné njé rrafsh té vetém. Secila nga dy drejtézat a, b me
pikén M pércaktojné nga njé rrafsh, prandaj gjithsej kemi tre rrafshe.

Né vazhdim do té pérkufizojmé segmentin té pércaktuar nga dy pika té njé drejtéze t&é dhéné.

Pérkufizim 6. Segment t¢ pércaktuar nga dy pika A dhe B té njé drejtéze p quajmeé bashkésiné e té gjitha pikave
1 drejtézés p té cilat ndodhen ndérmjet pikave A dhe B duke i pérfshiré edhe pikat A e B.
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Segmentin e pércaktuar nga pikat 4 dhe B, simbolikisht e shénojmé me [ AB]. Pikat A dhe B i quajmé skaje
té segmentit (fig. 5.26). Pra:

[AB]={X:Xep dhe (A—-X-B)}U{A4,B}.

p

Fig. 5.26

Edhe segmenti, sikurse drejtéza dhe rrafshi, pérmban pafund shumé pika.Duke pasur parasysh vérejtjen e
mésipérme, pérfundojmé se segmenti éshté njé bashkési e pafundme pikash.

Me ndihmén e kétyre aksiomave, tani jemi né gjendje té pérkufizojmé relacionin: ndodhet nga e njéjta ané e
pikés, né bashkésiné e pikave té njé drejtéze, respektivisht: ndodhet nga e njéjta ané e drejtézés, né bashkésiné e
pikave t€ njé rrafshi.

Le té jeté dhéné drejtéza a dhe pika 4 € a. Marrim kété pérkufizim:
Perkufizim 7. Pér pikén C (& drejtézés a themi se ndodhet nga e njéjta ané e pikés A nga e cila ndodbet pika B,

nése nuk vlen renditja (B — 4 — C). Né té kundértén do té themi se ato ndodhen né ané & ndryshme té pikés
A (fig. 5.27).

v

A B C

Fig. 5.27

Perkufizim 8. Bashkésiné e t¢ gjitha pikave té drejtézés a té cilat ndodhen né té njéjtén ané té pikés 4, duke e
pérfshiré edhe veté pikén A, e quajmé giysmédrejtéz me fillim né pikén A (hg. 5.27).

Késhtu, me ndihmén e kétij pérkufizimi pérfundojmé se ¢do piké e drejtézés e ndané drejeézén né dy
gjysmédrejtéza té ndryshme.
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9.9. Kendet dhe llojet e tyre. drejtezat normale

Né vazhdim do té japim pérkufizimin e kéndit, qé paraqet njé tjetér figuré té réndésishme né gjeometri. Né
rrafshin o le té jené dhéné dy gjysmédrejtéza a dhe b me fillim & pérbashkét né pikén O.

Perkufizim 9. Unionin e kétyre dy gjysmédrejtézave a dbe b e quajmé vijé kéndore (kénd) me kulm né pikén O
dhe simbolikisht e shénojmé me £aOb. Gjysmédrejtézat a dhe b i quajmé krabé té vijés kéndore (fig. 5.28). Pra
ZaOb =a b

b
.(-1 -------- O a -c_l"_"___O- a
Fig. 5.28 Fig. 5.29

Shénim: Kétu dubet pasur kujdes se vija kéndore éshté figuré gicometrike. Me fjalé té tjera, vija kéndore éshté njé
bashkési e pafundme pikash dhe nuk dubet ngatérruar me masén ¢ kéndit. Po ashtu vlen:

Z aOb=/b0Oa.

ME paré kemi vérejur se ¢do piké e drejtézés e ndané drejtézén e dhéné né dy gjysmédrejtéza té cilat kané fil-
lim t& pérbashkét dhe té cilat do t'i shénojmé me @ dhe @ . Né bazé té késaj, krahas kéndit , ;p mund &
konsiderojmé edhe kéndin tjetér £ a Ob té formuar nga gjysmédrejtézata dhe b. Kété kénd e quajmé kénd ré
pérbrijéshém té kéndit Z aOb (fig. 5.28). Kurse kéndin ZaOa' do ta quajmé kénd té sheriré (fig. 5.29).

Vérejmé se ¢do kénd £ gOb < o, né rastin e pérgjithshém, e ndané bashkésiné e pikave té rrafshit o né tri
nénbashkési disjunkte:

pikat jashté pikat né vijén pikat brenda
kéndore vijés kéndore

viide kahdnre /

Fig. 5.30 Fig. 5.31

Bashkésiné e pikave té cilat ndodhen brenda vijés kéndore £ aOb,
Bashkésiné e pikave té veté vijés kéndore £ aOb dhe

Bashkésiné e pikave té cilat ndodhen jashté vijés kéndore £ aOb (fig. 5.30).
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Nga kéto tri bashkési pikash (zonash) ¢do heré bashkésia e paré éshté konvekse. Prandaj unionin e vijés kén-
dore £ aOb me bashkésiné e pikave té brendshme té tij e quajmé sipérfage kéndore (fig. 5.31).

Pérkufizim 10. Pér dy kénde, t€ t& njéjtit rrafsh, themi se jané fqinjé nése ato dy kénde kané njé krah & pér-
bashkét, ndérsa krahu tjetér i njérit nuk guxon té pérmbahet né brendiné e tjetrit (fig. 5.32).

0] a
Fig. 5.32 Fig. 5.33

Pérkufizim 11. Pér dy kénde, € cilat sherihen né € njéjtin rrafsh, themi se jané kryqézoré nése ato dy kénde
nuk jané fqinjé, kané kulm té pérbashkét dhe formohen gjaté prerjes sé dy drejtézave té po atij rrafshi (fig.
5.33).

Pérkufizim 12. Pér dy drejtéza @ dhe b qé priten themi se jané normale né njéra-tjetrén nése ato gjaté prerjes
sé tyre formojné katér kénde kongruente (té barabarta). Simbolikisht shkruajmé: @ L b (fig. 5.34a). Secilin

prej atyre kéndéve e quajmé té drejté.

i q
S
ml :
o
p
0]
Fig. 5.34a Fig. 5.34b Fig. 5.34c

Késhtu, pér masé té kéndeve merret shkalla (1°), né até ményré qé kéndit & drejté i shogérohet masa prej 90"
Né bazé té késaj, kéndet i klasifikojmé né:

Kénde t€ ngushta, masa e té ciléve éshté mé e voggél se 905 (fig. 5.34b).

Kénde t¢ drejta, masa e té ciléve éshté e barabarté me 90 (fig. 5.34a).

Kénde t€ gjera, masa e té cilévé éshté mé e madhe se 90 dhe mé e vogél se 180" (fig. 5.340).
Kénde té shtriré, masa e té cilévé éshté e barabarté me 180 O(ﬁg 5.28).

Kénde t€ plotéta, masa e té cilévé éshté e barabarté me 360 .

MU R =
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Kemi edhe njésité mé té vogla se shkalla (), minuta (') dhe sekonda (") . Raporti mes tyre éshté:
I"=60", 1'=60".
Simetrale té segmentit [AB] quajmé drejtézén s e cila éshté normale né drejtézén AB dhe e pérgjysmon  seg-

mentin [AB] (fig. 5.35). Piképrerja S e drejtézés s me segmentin [AB] e quajmé mes té segmentit. Simetralja
dhe mesi i segmentit jané té pércaktuar né ményré unike.

Fig. 5.35

5.6. Vija e thyer ne rrafshte. Shumekendeshat

Né vazhdim do té japim pérkufizimin e vijés sé thyer né rrafsh.

Pérkufizim 13. Le 6 jené A5 Ay sees Ao pér 1> 2 pika té njé rrafshi, ashtu qé asnjé treshe pikash fginje (té
njépasnjéshme) nuk i takojné njé drejtéze. Unionin e segmenteve [ 4 A,1,[ A, A, ], ....[ A, A, ] € quajmé vijé té
thyer té rrafshté (poligonale) dhe simbolikisht e shénojmé me A A, A;... A, | A, (fig. 5.36). Nésen >3 dhe A, =4,

» ndérsa pikat A | A, A,puk jané kolineare, atéheré vijén e thyer dhe té rrafshté e quajmé té mbyllur (fig. 5.37).
Cdo vijé t¢ thyer dhe & mbyl[ur e quajmé shumekéndésh.

Al An Al =An A

Fig. 5.36 Fig. 5.37

Pérkufizim 14. Unioni i njé vije té mbyllur poligonale me pikat e brendshme té saj e quajmé sipérfaqe poligonale
(fig. 5.38).
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Fig. 5.38

Varésisht nga numri i kulmeve do té dallojmé sipérfage trekéndéshe, katérkéndéshe, pesékéndéshe etj. Seg-
mentet e pércaktuara nga cilat do dy kulme fqinje i quajmé brinjé, ndérsa segmentet e pércaktuara nga cilat do
dy kulme jofqinjé i quajmé diagonale, si dhe kéndet £ 4, 4., A,,,, £ A, A, 4, (i=1,2,...,n —2) quhen
kéndet e brendshme té sipérfages poligonale. Kéndet e pérbrijshme té kéndeve té brendshme té njé sipérfage
poligonale quhen kénde té jashtme té saj. Réndésia e tyre éshté shumé e madhe, sepse né kété ményré ka kuptim
té flasim pér syprinén (nése ajo ekziston) e sipérfaqes sé njé figure té rrafshét.

9.6.1 Trekendeshi

Pérkufizim 15. Unionin e segmenteve [AB], [BC| dhe [CA] e quajmé trekéndésh. Pikat A,B dhe C i quajmé
kulme té trekéndéshit, kurse segmenter [AB], [BC] dhe [CA] i quajmé brinjé té trekendéshit. (fig. 5.39).

Fig. 5.39

Me a,b dhe ¢ kemi shénuar gjatésité e brinjéve té trekéndéshir, kurse me e, 3 dhe ¥ kemi shénuar masat e

kéndéve té brendshme té trekéndéshit ABC te kulmet A, B dhe ,C respektivisht. Unionin e trekéndéshit
(vijés trekéndéshe) me bashkésiné e pikave t€ brendshme té tij e quajmé sipérfage trekéndeéshe (fig. 5.40).
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Dallojmé trekéndésha brinjéndryshém (té gjitha brinjét jané dy nga dy té ndryshme (fig. 5.43)), barakrahés
(dy brinjé i ka té barabarta (fig. 5.41a) (JAC |=| BC|)) dhe barabrinjés (té gjitha brinjét i ka té barabarta (fig.
5.41b)), ku me |AC| kemi shénuar gjatésiné e segmentit [AC].

c

Fig. 5.41a Fig. 5.41b

Brinja [AB] e trekéndéshit barakrahés quhet bazé, kurse dy brinjét e tjera quhen Arahé. Kéndér te kulmet A
dhe B té trekéndéshit barakrahés jané té barabarté. Te trekéndéshi barabrinjés t¢ gjitha kéndet e brendshme
masén e kané 60°

Sa i pérket kéndeve té brendshme té trekéndéshit, dallojmé trekéndésha kéndngushté (fig. 5.40), kénddrejté
(fig. 5.42) dhe kéndgjeré (fig. 5.43).

| 1

| Fig. 5.42

Fig. 5.43

Te ¢do trekéndésh, shuma e gjatésive té dy brinjéve éshté mé e madhe se gjatésia e brinjés sé reté, kurse ndry-
shimi i gjatésive té cilave do dy brinjé éshté mé e vogél se gjatésia e brinjés sé treté. Po ashtu shuma e masave
té kéndéve té brendshme té ¢do trekéndéshi éshté e barabarté me 180°
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5.6.2. Katerkendeshi dhe llojet e tij

Ngjashém, sikur pér rastin e trekéndéshit, pérkufizohet katérkéndéshi i pércakeuar nga pikat A,B,C dhe D,
ashtu qé asnjé treshe prej tyre nuk i takon njé drejtéze, si union i segmenteve [AB], [BC], [CD] dhe
[DA] (fig. 5.44). Secili prej segmenteve [AB], [BC], [CD] dhe [DA] quhet brinjé e katérkéndéshit, kurse
segmentet qé formohen nga kulmet e pérballshme [AC], [BD] té katérkéndéshit quhen diagonale.

A Fia. 5.44 Fia. 5.45 Fia. 5.46

Peérkufizim 16. Katérkendéshi te i cili njé ¢ift brinjésh té pérballshme jané paralele qubet trapez (fig. 5.46).
Katérkéndeshi te i cili dy nga dy brinjét e pérballshme jané paralele qubet paralelogram (fig. 5.45). Paralelogrami,
i cili i ka té gjitha kéndet e brendshme té drejta qubet drejtékéndesh (fig. 5.47). Drejtékéndeshi, i cili i ka té gjitha

5.49).

S

Fig. 5.47 Fig. 5.48 Fig. 5.49

Veti kryesore e ¢do paralelogrami éshté se brinjét e pérballshme si dhe kéndet e pérballshme jané té barabarta,
kurse diagonalet priten dhe pérgjysmohen. Veti kryesore e drejtékéndéshit éshté se diagonalet i ka té bara-
barta, kurse katrori i ka diagonalet e barabarta dhe normale né njéra-tjetrén. Né fund, diagonalet e rombit
jané reciprokisht normale. Sipas késaj, ¢do katror éhté edhe romb, ¢do romb éshté edhe paralelogram, ¢do
paralelogram éshté trapez dhe ¢do trapez éshté katérkéndésh, por e anasjellta nuk vlen. Po ashtu, ¢do katror
éshté edhe drejtekéndésh, ¢do drejtékéndésh éshté edhe paralelogram, ¢do paralelogram éshté trapez dhe ¢do
trapez éshté katérkéndésh, por e anasjellta nuk vlen.
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9.6.3. Simetria boshtore

Le té jet¢ dhéné njé drejtéz s né rrafshin o dhe pika A € o Do té themi se pika B € a éshté piké simerrike me
pikén A ndaj drejtézés s , nése drejtéza s éshté simetrale e segmentit [4B] (fig. 5.50). Kurse pér dy figura F,
dhe F, themi se jané simetrike me njéra-tjetrén ndaj njé drejtéze s nése pér ¢do piké té njérés, pika simetrike e
saj ndaj drejtézés s i takon figurés tjetér (fig. 5.51).

A
A S _‘ B = S
| v

Fig. 5.51

Fig. 5.50

Pér njé figuré té rrafshté F themi se ka bosht té simetrisé drejtézén s nése pér ¢do piké ¢ figurés E edhe pika
simetrike ndaj drejtézés s prap i takon figurés F (fig. 5.52, fig. 5.53).

s
Fia. 5.52 Fia. 5.53

Figura e sipérfages drejtkéndéshe né fig. 5.58, tregon se kemi figura té cilat kané mé shumé se njé bosht té
simetrisé, por kemi edhe figura t¢ cilat nuk kané asnjé bosht té simetrisé, p.sh. trekéndéshi brinjéndryshém
(fig. 5.54), apo figura tjera té parregullta.

Fig. 5.54
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© SHEMBULLI 4.

Té vizatohen boshtet e simetrisé pér katrorin, trekéndéshin barabrinjés dhe rombin. Nga sa boshte té simetrisé
kané secila nga kéto figura?

Rez. Katrori ka 4 boshte té simetrisé, trekéndéshi barabrinjés ka tri, kurse rombi ka dy boshte té simetrisé té
cilat jané reciprokisht normale (diagonalet e rombic).

Nése figura e rrafshté ka sakeésisht dy boshte té simetrisé, atéheré ato jané reciprokisht normale.

9.6.4. Rrethi

Né vazhdim do té japim pérkufizimin e rrethit.

Pérkufizim 17. Bashkésiné e té gjitha pikave né rrafsh té cilat jané njésoj té larguara nga njé piké e fiksuar O e
quajmé rreth. Pikén e fiksuar O e quajmé qendeér t¢ rrethit, ndérsa largesén 1 1€ cilés do piké 1é rrethit nga qendra
e tij e quajmé rreze té rrethit (fig. 5.55).

Fig. 5.55

Nése me /(O, ) shénojmé rrethin me gendér né pikén O dhe rreze >0, kurse me |[OM]| gjatésiné e seg-
mentit [OM], atéheré:

(O,rnN=Meca =E* |OM |=r},
ku me E? kemi shénuar rrafshin OL.

Késhtu, rrethin duhet kuptuar si bashkési e pikave té rrafshit qé jané njélloj té larguara nga njé piké e fiksuar.
D.m.th. rrethi éshté njé vijé e mbyllur e rrafshit. Né kété ményré rrethi e ndané rrafshin né tri klasé disjunkte
té pikave: pikat té cilat ndodhen brenda rrethit (| OM |< r), pikat té rrethit (| QM |= ), dhe né bashkésiné
e pikave té cilat ndodhen jashté rrethit ( OM [> r). Marrim kété pérkufizim:

Pérkufizim 18. Le ¢ jeté v > O dhe O njé piké e fiksuar e rrafshit. Bashkésiné e t¢ gjitha pikave né rrafsh largesat e
1 cilave éshté mé e vogél ose e barabarté me numrin r e quajmé qark rrethor. Pikén e fiksuar O e quajmé gendér té
qarkut, ndérsa numrin pozitiv r e quajmé rreze té qarkut (fig. 5.56).
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Fia. 5.56

Me ndihmén e bashkésive, qarkun (rruzullin) do té shkruanim si:
(0,1 )={M ea=E"|OM|<r}
9.6.5. Trupat gjeometrike

NEé vijim do t& prezentojmé disa nga trupat gjeometriké dhe do ¢'i japi disa nga vetité kryesore té tyre.

5.6.5.1 Sfera

Pérkufizim 19. Bashkésiné e té gjitha pikave né hapésiré té cilat jané njésoj té larguara nga njé piké e fiksuar O e
quajmé sferé. Pikén e fiksuar O e quajmé qendér té sferés, ndérsa largesén v 1 cilés do piké té sferés nga qendra e saj
e quajmé rreze té sferés (fig. 5.57).

Fig. 5.57

Nése me S(O, ) shénojmé sferén me gendér né O dhe rreze y > (), atéheré:

S(O,r)={M €E*:|OM |=r}.

Késhtu, sferén duhet kuptuar si bashkési e pikave té hapésirés qé jané njélloj té larguara nga njé piké e fiksuar,
d.m.th. sfera éshté njé sipérfage e mbyllur e hapésirés. Né kété ményré sfera e ndané hapésirén né tri bashkési
disjunkte t¢ pikave: pikat té cilat ndodhen brenda sferés (| OM |<F), pikat té sferés (|OM |=r), dhe né
bashkésiné e pikave t cilat ndodhen jashté sferés ( OM [> r). Ngjashém, si né rastin e qarkut rrethor né rrafsh,
pérkufizojmé rruzullin né hapésiré.
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Pérkufizim 20. Le ¢ jeté v > 0 dbe O njé piké e fiksuar e hapésirés. Bashkésiné e té gjitha pikave né hapésiré,
largesat e 1 cilave prej pikés O jané mé té vogla ose t¢ barabarta me numrin v e quajmé rruzull. Piken e fiksuar O
e quajmé qendér té rruzullit, ndérsa numrin pozitiv v e quajmé rreze té rruzullir (fig. 5.58).

Fig. 5.58

Me ndihmén e bashkésive, rruzullin do té shkruanim si:

S(O,r)=[M e E’ ;| OM < r}.

9.6.5.2. Kubi dhe Kuboidi

Disa nga trupat e réndésishém gjeometriké jané edhe kubi dhe kuboidi. Secili prej tyre ka 6 faqe, 8 kulme dhe
12 tehe (brinjé) (fig. 5.59).

Fig. 5.59

Faqet e kubit jané sipérfaqe katrore, kurse faget e kuboidit jané sipérfage drejtékéndéshe. Cdo kuboid éshté
edhe kub. E anasjellta nuk vlen.

5.6.5.3. CILINDRI DHE KONI

Trup i réndésishém gjeometrik éshté edhe cilindri, i cili pérbéhet prej dy bazave qé paragesin qarqe rrethore
dhe mbéshgjellésit. Te cilindri dallojmé rrezen e bazés dhe lartésiné e cilindrit, qé paraget distancén ndérmjet

dy bazave (fig. 5.60a).
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Fig. 5.60a Fig. 5.60b

Edhe te koni, dallojmé bazén dhe mbéshtjellésin. Baza e konit paraqget njé sipérfaqe rrethore qé karakterizohet
me rrezen 7. Edhe te koni kemi lartésiné, qé paraqet distancén e kulmit K t& konit nga baza e tij (fig. 5.60b).

5.6.5.4. PIRAMIDA

Né fund, kemi edhe piramidén si trup gjeometrik. Ajo pérbéhet prej bazés dhe mbéshtjellésit. Mbéshtjellési
i piramidés sé drejté pérbéhet prej trekéndéshave barakrahésh, té cilét quhen fage té piramidés. Varésisht nga
numri i faqeve, piramida quhet trifaqésore, katérfagésore, etj. (fig. 5.61)

Baza e piramidés mund té jeté njé shumékéndésh (trekéndésh, katérkandésh, pesékéndésh, etj.). Eshté e qarté
se sa brinjé t'i keté baza e piramidés po aq fage do té keté ajo. Nése baza e piramidés éshté shumékéndésh i
rregullt (trekéndésh barabrinjés, katror, pesékéndésh i rregulls, etj.), piramida quhet e rregullt.
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VI. Puna me te dhena

NE jetén e pérditshme, né gazeta, radio, televizione, revista, etj. hasim shembuj té lloj-llojshém t€ pérfundi-
meve té nxjerra nga vrojtimet (studimet) e ndonjé dukurie shogérore, apo natyrore. Psh. nése marrim nxénésit
e njé shkolle né shqyrtim dhe jemi t€ interesuar né numrin e mungesave t€ paarsyeshme t€ nxénésve té asaj
shkolle gjaté njé gjysmévjetori, atéheré éshté shumé normale qé lidhur me kété dukuri té dégjojmé shprehjet
si vijojné: “....20% e nxénésve té shkollés kané té pakeén 15 mungesa t€ paararsyeshme”, “....40% e nxénésve
té shkollés kané prej 8 deri 14 mungesa té pararsyeshme”, “....28% e nxénésve té shkollés kané prej 4 deri 7
mungesa té pararsyeshme” dhe “....12% e nxénésve té shkollés kané mé pak se 4 mungesa té pararsyeshme”.
Po ashtu, nése marrim pér shqyrtim vjetérsiné (né vite) té veturave té Kosovés, atéheré éshté e natyrshme qé
nga ky studim, t& nxjerrim pérfundime si né vijim: “...60% e numrit té pérgjithshém té veturave té regjistruara
né Republikén e Kosovés jané mé t€ vjetra se 5 vite; 34% ndérmjet 2 e 5 vite dhe 6% mé té reja se 2 vite”.

Kéto paragesin vetém dy shembuj té thjeshté té grumbullimit té t& dhénave pér njé dukuri té caktuar, pérpun-
imit té tyre dhe nxjerrjen e pérfundimeve. I téré ky process emértohet si puna me té dhéna.

Q& njé vrojtim té jeté i sukseshém, duhet t'i respektojmé disa rregulla(parime), sipas t€ cilave kryhet vrojtimi:

1. Sé pari caktohet bashkésia e elementeve (populacioni) mbi té cilén do t€ kryhet vrojtimi.

2. Sé dyti pércaktohen vetité (vetia) té cilat do ¢'i karakterizojné elementet e bashkésisé.

3. Sé treti béhet numérimi dhe klasifikimi i elementeve té populacionit sipas vetive té elementeve té
pikés 2.

4. Rezultatet e pikés 2 paraqiten né ményré tabelare (nése njé gjé e tillé éshté e mundur).

5. Nxirren rezultate té caktuara lidhur me elmentet e bashkésisé dhe vetité té cilat elementet e bashké-
sisé i posedojné.

6. Sipas nevojés, kéto rezultate paraqiten edhe né ményré grafike (vizuele), duke pérdorur diagrame
té ndryshme.

6.1 Numerimi dhe klasifikimi i te dhenave

Gjaté njé vrojtimi t& caktuar, element té réndésishm paraget numérimi i elementeve té populacionit qé kané
njé veti té caktuar dhe klasifikimi i tyre.

Pika 2 e procedurés sé¢ mésipérme na jep mundésiné qé lidhur me elementet e njé bashkésie, njékohésisht té
shqyrtohen dy apo mé shumé veti (karakeeristika). Ta ilustrojmé kété me disa shembuj.

@ SHEMBULLI 1.

Meésuesja Vlorg, pasi pérfundoi t¢ gjitha notat e nxénésve né klasén e saj, ajo hartoi njé pasqyré mé té
pérmbledhur lidhur me numrin e nxénésve té klasés sé saj, té cilét kaluan me sukses: té shkélyeshém,
shumé miré, miré, mjaftueshém dhe té pamjaftueshém. Klasa e mésueses Vloré kishte 30 nxénés. Si veproi
mésuesja Vloré pér té zgjidhur kété vrojtim?
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S& pari ajo ndértoi njé tabelé me 6 shtylla, pesé prej té cilave ishin té rezervuara pér evidentimin e rezultat-
eve gjaté leximit té suksesit té nxénésve nga numri rendor 1, i ditarit té klasés, deri te numri 30. Psh. nése
nxénési me numrin rendor 1 ka pasé sukses té shkélqyeshém, ajo né shtyllén, sipér sé cilés éhté vendosur
numri 5, vendosi njé vizé vertikale. Nése nxénési me numrin rendor 2 ka pasé sukses shumé & miré,
né shtyllén e tabelés ku figuron numri 4 vendosi njé vizé vertikale dhe ajo vazhdoi duke vendosur viza
vertikale népér shtyllat e tabelés derisa ajo pérfundoi sé lexuari suksesin e secilit nxénés. Q& numérimi i
nxénésve té klasés t¢ klasifikuar sipas suksesit té jeté mé i lehté, ajo vendosi té formojé grupe me nga 5 viza
vertikale (ose pasi té béhen 4 viza vertikale pér njé noté té caktuar, viza e pesté (J{f) té vendoset térthorazi
sipér katér t€ parave) (tab. 6.1). Kéto grupe me nga pesé viza, pastaj u vendosén njéri prané tjetrit, por me
njé distancé té vogél ndérmjet tyre, né ményré qé numérimi i tyre té jeté mé i lehté. Grupi i fundit i vizave
nuk éshté e théné qé té pérbéhet saktésisht prej pesé vizave. Kjo ményré e numérimit té nxénésve té klasés
dhe klasifikimi i menjéhershém né tablén e suksesit éshté shumé e shpejté dhe shumé efikase, sepse vetém
njéheré duhet t'i shfletojmé faqet e ditarit ku éshté regjistruar suksesi i ¢do nxénési.

Kjo metodé e numérimit té elementeve té njé bashkésie té cilét kané njé veti té caktuar, pérdoret me té madhe
né praktiké. Psh. numérimi i votave té kandidatéve té propozuar pér njé post té caktuar gjaté njé procesi zgjed-
hor; numri i produkteve té njé prodhimi, t€ cilét nuk i plotésojné standardet, etj.

SUKSESI :° 4 3 ;2 ¥ " Giithsej
T TR 30
NUMRI | NX. : : h ; 3 E

GJITHSEJ % 5 12 6 3 T30

Tab. 6.1

Té dhénat né tablén 6.1 paraqesin njé pasqyré té pérmbledhur té susksesit t& nxénésve té klasés sé¢ mésueses

Vloré.

6.2 Paragitja e te dhenave ne menyre grafike
(me diagrame)

Paraqitja e té dhénave né ményré grafike, pra me ndihmén e diagrameve, e lehtéson dukshém leximin e rezul-
tateve té vrojtimit. Ta ilustrojmé kété me njé shembull.

© SHEMBULLI 2.

Meésuesja Vloré, nuk u ndal vetém me paraqitjen tabelare (tab. 6.1) t& suksesit té klasés sé saj, por ajo vazhdoi
edhe mé tej, duke pérdorur metodén grafike pér té pasqyruar suksesin e nxénésve té saj né ményré vizuele. Ajo
u pércaktua pér diagramin né formé té drejtkéndshave, (fig. 6.1).
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14

12

10

i

2 3 4 5

Fig.6.1

Eshté evidente se nga ky diagram mund té lexojmé né ményré té sakté se sa nxénés té klasés kané kaluar me

sukse té shkélqyeshém, sa me sukses shumé té mirg, e késhtu me radhé.

SUKSESI o 4 3 Gjithsej
GJINA M : F M F M F M F M
I Il Il I i |I||||| Il Il I
NUMRIT 2 © 2 3 2 5 7 3 3 | 2
NX. :
GJITHSEJ 4 o 12 30

Tab. 6.2

Ndonjéherg, gjaté vrojtimit nuk &hté e domosdoshme qé té fokusohemi vetém né njé veti té elementeve té

populacionit, por mund té kemi né shqyrtim mé shumé veti. Psh. nése gjaté vrojtimit té suksesit t& nxénésve

té klasés, pérvec suksesit té nxénésit jemi té intersuar qé té vrojtojmé edhe gjininé e tij, atéheré kjo gjé¢ mund

té béhet pa ndonjé véshtirési. Si? Nése marrim né shqyrtim vetém nxénésit té cilét kané kaluar me sukses té
shkélqyeshém, atéheré shtyllén e rezervuar pér kété sukses e ndajmé né dy nénshtylla M dhe E secila prej tyre
éshté e rezervuar pér té evidentuar numrin e nxénésve té shkélqyeshém sipas gjinisé. Psh. nése nga gjithsej 4
nxénés té shkélqyeshém, 2 jané djem dhe 2 jané vajza, atéheré né shtyllén me shkronjén M vendosim numrin

2. Njésoj veprojmé edhe me shtyllén me shkronjén F. Ky proces pérséritet edhe pér notat e tjera.

Késhtu, diagrami korrespondues pér kéto té dhéna do té jeté si né fig. 6.2.
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Fig.6.2
Nga ky shembull vérejmé se né njé diagram mund t€ paraqiten mé shumé se njé veti té njé populacioni.
Format e diagrameve pér té pasqyruar njé apo méshumeé veti mbi njé populacion jané té shumta. Dy diagramet

e mésipérme jané té formés sé drejtkéndshave, kurse diagrami né formé té paralelopipedeve (kuadrave) qé
pasqyron vrojtimin e njéjté si té até & mésipérmin do té duke;j:

Fig.6.3

Ose né formé té cilindrave:

Fig.6.4
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Meqenése puna me t¢ dhéna fillon qé nga klasa e treté, atéheré mjafton qé nxénésit e klasés sé treté té jené né
gjendje gé pér njé dukuri té caktuar qé ndérlidhet me njé populacion:

1. Té béjné grumbullimin dhe numérimin e t&¢ dhénave,

2. T’i ndajné ato sipas vetive (atributeve) té elementeve té populacionit dhe

3. T’i paraqesin grafikisht rezultatet e vrojtimit, duke pérdorur ndonjérin prej diagrameve qé i pér-
shkruam mé sipér.

4. Té béjné leximin e rezultateve, kur ato jané dhéné né ményré tabelare apo grafike.

© SHEMBULLI 3.

Meésuesja Vlorg, né orén e saj mésimore qé pér temé shtjellimi kishte punén me té dhéna, ajo kishte pérgatitur
30 fletéza (pytésoré) (sa numri i nxénésve né klasén e saj) dhe pér objekt studimi (vrojtimi) kishte pélgimin e
dy peméve: bananes dhe mollés nga nxénésit e saj. Né secilén fletéz ajo kishte shkruar pyetjen:

Cila nga pemét u pélgen mé sé shumti?
a. Banana
b. Molla
c. Tédy pemét

Ajo i udhézoi nxénésit gé té pérgjigjen duke rrethuar vetém njérén prej alternativave (edhe né rastin kur atyre
nuk u pélgen asnjéra nga pemét), ajo né tabelén e klasés vizatoi njé tabelé si né vijim:

PEMET GJITHSEJ

Banania Molla Banania dhe molla

Nurmi i nx.
Tab. 6.3

Dhe pastaj dy nxénés t¢ klasés béné leximin dhe numérimin e rezultateve té vrojtimit duke vendosur nga njé
vizé vertikale né secilén prej kolonave 1-3 té tabelés, varésisht nga pérgjigja.

PEMET GJITHSEJ
Banania Molla Banania dhe molla
Nurmiinx. < |[[[| [[II] | i ST : 30

Tab. 6.4

Né fund, rreshti i fundit i tabelés sé fundit plotésohet me vlerat numerike pérkatése.

PEMET GJITHSEJ

Banana Molla Banana dhe molla
Nurmi i nx. : 11 19 210 130

Tab. 6.5



MATEMATIKA DHE MESIMDHENIA E MATEMATIKES
UDHEZUES PER KLASAT 1-5

Dhe pastaj kéto t& dhéna tabelare paraqiten né formé grafike, duke pérdorur ndonjérin prej diagrameve té
pérmenduar mé sipér.

12

10 A

Banana Molla Dy pemét

Fig.6.5

Meésuesja Vloré vazhdoi me shembullin e vrojtimit té mésipérm, i cili pérve¢ numri té nxénésve té klasés té cilét
e pélqejné njé pemé té caktuar, ajo déshironte té dinte edhe gjininé e nxénsit, i cili e pelgente pemén e caktuar.
Ajo, pér té marré kéto informata hartoi pyetésoré € formés:

JU LUTEM PERGJIGJUNI DUKE RR%TFHRI.'{JAAIE XETEM NJEREN NGA PERGJIGJET E

Gjinia e te anketuarit
aM b) F

Pema e preferuar
a) Banania
b) Molla
c) Té dy pemét

Ajo u sqaroi nxénésve se né kété pyetésor jané té pérfshira dy pyetje, té cilave duhet t'u pérgjigjeni duke rre-
thuar vetém njérén nga pérgjigjet e ofruara. Né vazhdim, ajo vizatoi tabelén, e cila kishte mé shumé shreylla se
ajo e shembullit paraprak dhe pastaj filloi numérimi i rezultateve té vrojtimit (anketimit).

PEMET
Banania Molla Banania dhe molla
Gjinia M F M F M i F
Nurmi i nx. 5 6 4 5 6 4
Gjithsej 11 9 10 30

Tab. 6.6
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PEMET

Banania

Molla

Banania dhe molla

Gjinia M

F

M o F

M ! F

Numérimi Jii1 |

Nimriinx. : 5
sipas gjin. ]

6

4 i 5

6 Ly

Gjithsej 1

10

30

Tab. 6.7

12 -

10

Banana M F

Fig. 6.6

Maolla M F

Dy piermit

Eshté e qarté se duke lexuar té dhénat e paqyruara né fig. 6.6, mund té pérfundojmé se 11 nxénés té klasés
pélgejné bananen, gjashté prej té ciléve jané vajza, kurse 5 jané djem. Nénté nxénés pélqejné mollén, 5 prej té
ciléve jané vajza dhe 4 djem. Né fund, 10 nxénés pélqejné té dy pemét; 4 prej té ciléve jané vajza dhe 6 djem.

Ushtrim pér puné té pavaruar.

Té béhet njé vrojtim me nxénésit e klasés suaj, pér té nxjerrur njé pérundim se cili prej tre emisioneve tel-
evizive: Filma vizatimoré (FV); Muziké pér fémijé (MF) dhe Kuizi i diturisé (KD) u pélgen atyre. Rezultatet e
vrojtimit t& ndahen edhe sipas gjinisé sé nxénésve.
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Udhézim. Pyetésori i pérgatitur duhet té keté njérén nga format:

JU LUTEM PERGJIGJUNI DUKE RRETHUAR VETEM NJEREN NGA PERGJIGJET E

OFRUARA

Gjinia e té anketuarit
a) M b) F

Emisioni i preferuar
a) Filma vizatimoré (FV)
b) Muziké pér fémijé (MF)
c) Kuizi i diturisé (KD)
¢) FV dhe MF
d) MF dhe KD
dh) KD dhe FV
e) FV, MF dhe KD
f) Asnjéri nga kéto emisione

Ose

Gjinia e té anketuarit
aM b) F

Ju lutem peérgjigjuni duke rrethuar té pakten njerén nga pérgjigjet e ofruara

Emisioni i preferuar
a) Filma vizatimore (FV)
b) Muziké pér fémije (MF)
c) Kuizi i diturisé (KD)
d) Asnjéri nga kéto emisione

Tabela pér numérimin e rezultateve té vrojtimit duhet té jeté e formatit:

EMISIONI I PREFERUAR GJITHSEJ
Emisioni :  FV MF KD | FVEMF | MF&KD | KD&FV | FVEMF&KD | Asnjéri
M|F

Gjinia%MFMFMFMFMFMFMF

Nr.

Gjithsej

Tab. 6.8
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6.3 Moda e te dhenave

Moda paraget njé element tjetér té réndésishém gjaté punés me t€ dhéna. Moda e njé vargu té té dhénave pa-
raqet kufizén e vargut qé pérséritet mé sé shumti. Natyrisht, ky varg i té¢ dhénave &hté varg i numrave realé té
cilét u korrespondojné anétaréve té populacionit mbi té cilét béhet vrojtimi. Nése me frekuencé té njé anétari
té njé vargu té té dhénave:

x1}x2 }xSI"'Pxn (1)

kuptojmé numrin natyral qé tregon se sa heré ai term na paragitet né vargun (1), atéheré modé té vargut (1)
quajmé até vleré e cila ka frekuencén mé té larté.

© SHEMBULLI 4.

Nése suksesi i notave té pérfunduara né léndén e matematikés né njé klasé me 30 nxénés éshté dhéné me
vargun si ni vijim:

5,3,3,2,5,4,4,2,2,3,3,4,3,5,3,3,1,3,4,3,1,3,3,3,1,3,2,5,4,2, Pa noté.

atéheré pasi té béjmé grumbullimin e t& dhénave, duke llogaritur edhe frekuencén e secilit anétar t& vargut té
mésipérm, ndértojmé tabelén:

LENDA MATEMATIKE

Nota 5 4 3 2 1 Pa noté Gjithsej
Gjithsej 4 5 12 5 3 1 30
Tab. 6.9

Atéheré shihet qarté se moda éshté nota 3, sepse frekuenca e kétij anétari éshté 12.

Nése kéto t& dhéna tabelare i parqesim né formé grafike, duke pérdorur formén e drejtkéndshave, atéheré
moda e kétyre t€ dhénave pérfagésohet me drejtkéndéshin mé ¢ larté (ig.6.7).

14

12

10

4

Z‘j I

o . . : : — .
1 2 3 4 5

Panoté

Fig.6.7
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Ndonjéheré mund té ndodhé qé dy anétaré (kufiza) té vargut té t&€ dhénave té kené frekuencé té njéjté. Pér até
varg té t& dhénave themi se éhté bimodal, pra ka dy moda.

© SHEMBULLI 5.

Né njé anketé t€ klasés sé treté me 30 nxénés, & njé shkolle fillore, se cila nga tri pemét: kumbulla, molla,
dardha apo asnjéra u pélqen mé sé shumti, rezultati ishte si viojon:

Pema Kumbulla Molla Dardha Asnjéra Gjithsej
Numri i nx. 7 11 1 1 30
Tab. 6.10

Té caktojmé modén e kétyre té dhénave.

Vérejmé se kéto té dhéna jané bimodale. Edhe molla e edhe dardha kané frekuencé t€ njéjcé (11), prandaj ato
paragesin moda.

Nése pérdorim diagramin me drejtkéndésha pér té parqitur t€ rezultatet e vrojtimit té mésipérm, atéheré té
drejtkéndéshat qé pérfagésojné mollén dhe dardhén, respektivisht kané lartési té barabarta (fig.6.8).

12

10

Kumbulla Molla Dardha Asnjéra

Fig.6.8

Ngjashém kemi edhe t& dhéna trimodale, katérmodale, etj.
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6.4. Mesi aritmetik i te dhenave

Né punén me té dhéna, éshté me réndési ¢ t€ gjejmé rezultatin mesatar gjaté njé eksperimenti, i cili pérséritet

disa heré. Ta ilustrojmé kété me njé shembull.

© SHEMBULLI 6.

Né ményré qé vlerésimi pérfundimear nga lénda e matematikés té jeté mé real, mésuesja Vloré kishte organi-
zuar 3 teste nga lénda e matematikés gjaté njé gjysmévjetori. Maksimumi i pikéve né secilin test ishte 100.

Rezultatet e fituara jané dhéné né tabelén né vijim:

SUKSESI MESATAR

Nr Emri Mbiemri Testil Testi? Testi3 Mesatarja

Alba ' Berisha 56 67 72 65
- Altin ' Gashi 40 51 59 50
. Albina . Hoxha 80 65 83 76
Besa Hasani 40 51 59 50
. Bujar . Hyseni . 56 67 72 65
' Blerta  Fazliu 139 35 22 32
. Burim  Bejta 60 67 71 66
. Dritan - Musliu 34 42 35 37
' Drita ' Berisha 80 53 . 68 67
. Durim ' Gashi 40 48 35 41
 Erseka ' Hoxha 64 65 51 60
. Ermira  Mustafa 93 88 1 80 87
. Flamur ' Hoxha 28 2% 32 28
. Feriz . Hyseni 18 35 40 31
. Naim - Mugolli 56 67 72 65
 Petrit ' Gashi 130 51 2% 35
. Pajtesa . Selmani . 58 130 29 39

Zamira Selimi 72 69 81 T4

Tab. 6.11

Si e kalkuloi rezultatin mesatar mésuesja Vloré? Ta marrim rastin e nxénésit t€ paré. Ajo i mblodhi pikét e t&
tre testeve dhe pastaj shumeén e fituar e pjesétoi me tre. Pra:

Ngjashém veproi edhe me suksesin e nxénésve tjeré.

Vérejtje. Rezultatet e testeve jané zgjedhur né até ményré qé shuma e pikéve né té tre testet t€ plotépjesétohet
me tre, q¢ shumé rrallé ndodh né praktiké. Kjo éshté béré me qéllim qé kété shembull mund ta shfrytézojné

Mesoztarja=56+6i72

= 65 piké.
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mésuesit pér spjegimin e té mesmes aritmetike me nxénésit e klasave té uléta, sepse numrat decimalé nuk
parashihen me planin dhe programi mésimor té klasave I-V. Por pér mésuesit nuk duhet té paragesé ndonjé
véshtirési pér llogaritjen e mesatares edhe kur shuma e pikéve nuk plotépjesétohet me tre.

. . X 4X, + . HX,
Mes aritmetik & vargut té té dhénave X , X , X5, ..., X, quajmé numrin X= ————

© SHEMBULLI 7.

Mesi aritmetik i vargut té t& dhénave:

7

2,3,5,2,3,7,8,9,24
X+, + X, 2+43+5+2+43+8+8+9+24 63
éshté : x= P = P =5 = 7.

Pér ata qé duan té dijné mé shumé

Mediana. Tjetér kuptim me réndési te puna me té dhéna éshté edhe caktimi i medianés pér njé varg & té
dhénave. Si pérkufizohet mediana e njé vargu me n-té dhéna numerike X% X ........ x,? Até duhet kuptuar
si njé vleré numerike e cila vargun e t¢ dhénave té rirenditura nga vlera mé e vogél kah vlera mé e madhe, e
ndané né dy pjesé (dy nénvargje me gjatési té barabarta).

Algoritmi pér caktimin e medianés funksionon si vijon:
1. Sé pari vlerat renditen sipas ligjit monotono-jozvogélues (nga vlera mé e vogél kah vlera mé e

madhe) dhe me até rast fitohet vargu
Xip Xiz» Xi3o,... X, ashtu Q€ X< X,< X< | <X

2. Nése numri n éhté tek, atéheré mediana paraget até vleré numerike X. w1, e cila vargun e fundit
e ndané né dy nénvargje me gjatési té barabarta.

© SHEMBULLI 8.

Té caktojmé medianén pér vargun e t€ dhénave:

1,2,5,8,8,2,3,5,6,8,4,10,9,7,7.

O ZGHIDHJE

Pasi ¢'i rendisim kufizat e vargut té t& dhénave sipas ligjit monotono-jozvogélues, marrim vargun:
1,2,2)3’4,5,5)6’7’7,8’8’8’9, ]‘O,
Prej nga vérejmé se anétari i mesém né vargun e rirenditur éhté numri 6. Pra mediana éhté e barabarté me 6.

3. Nése numri 7 éshté ¢ift, atéheré mediana paraqet té mesmen aritmetike t¢ dy anétaréve té mesém té vargut
té rirenditur.
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© SHEMBULLI 9.

Té caktohet mediana e vargut té t&é dhénave:

a. 2,1,2,3,4,6,7,7,8,11,4
b. 3,52,1,2,8,12,4

O ZGJIDHJE

a) Vargu i rirenditur éshté: 1,2,2,3,4,4,6,7,7,11. Dy kufizat e mesme (e pesta dhe e gjashta) jané té barabarta
me 4.

Keéshtu: Mediana =%= 4,

b) Ngjashém, vargu i rirenditur sipas ligjit monotono-jozvogglues éshté: 1,2,2,3,4,5,8,12. Dy anétarét e mesém
(anétari i katért dhe ai i pesti) jané 3 dhe 4 respektivisht. Késhtu: Mediana =22=2=35  prej nga vérejmé se

mediana nuk éshté patjetér anétar i vargut t€ t&€ dhénave si¢ ndodhi né rastin a).
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VII. Matematika dhe mesimdhenia e

matematikes
‘ Matematika eshté mbretéresha e
shkencave. 99
Carl Friedrich Gauss

Gjurmét e matematikés jané té hershme. Zhvillimi i saj ka filluar né Egjiptin e lashté, ka vazhduar né Mesopo-
tami, Indi, King, Greqiné antike, vendet islamike dhe mé voné éshté pérhapur né mbaré botén. Dokumentet e
para té shkruara Rhind Mathematical Papirus datojné qé nga vitet 2000 para erés sé re, ndérsa studimi i saj si
shkencé né vete filloi né Greqi né shekullin e 6 para erés sé re. Nga kétu ka origjinén fjala “Matematiké”, e cila
né Gjuhén antike Greke ka kuptimin e dijes, t¢ studimit dhe té nxénit. Me kété shprehje né Greqiné antike
jané identifikuar dijetarét, té cilét kané fituar njohuri pér zgjidhjen e problemeve té ndryshme nga aritmetika
dhe gjeometria pérmes procesit té t& nxénit dhe studimit.

Per shkak té natyres komplekse te fusheés sé studimit té matematikés, ne kohén toné nuk ekziston nje perkufizim
i vetem per te. Disa nga perkufizimet me té njohura jane:

+  Matematika merret me studimin e sasive, strukturave, hapésirave dhe ndryshimeve. Matematikanét
shqyrtojné modelet dhe formulojné supozime té reja. (Wikipedia)

»  Matematika eéshté shkenca e numrave dhe e operacioneve, e marrédhénieve, e kombinimeve, e
pergjithesimeve dhe e abstraksioneve te tyre, si dhe e konfigurimeve hapésinore, e strukturave, e
masave, e transformimeve dhe e pérgjithésimeve té tyre. (Merriam-Webster Dictionary)

+  Matematika eshté shkenca mbi strukturen, procedurat dhe marrédheniet gé kané evoluar nga
numerimi, matjet dhe pershkrimi i formave te objekteve. Ajo merret me té kuptuarit logjik dhe
llogaritjet sasiore. Qe nga shekulli XVII ajo ka gené ndihme e domosdoshme pér shkencat fizike dhe
teknologjing, aq sa éshté konsideruar gjuha themelore e shkencés. (Enciklopedia Britannica)

Duke pasur parasysh elementet e pérbashkéta té pérkufizimeve té ndryshme pér matematikén, né shumé bur-
ime éshté dhéné njé pérkufizimi mé i pérgjithshém i saj:

“Matematika &éshté bazé e dijes, e cila ka né qendér konceptet qé kané t€ béjné me sasiné, scrukturén, hapésirén
dhe ndryshimet, si dhe disiplinat akademike qé i studiojné ato”.

Disiplina e cila merret me studimin e sasisé éshté aritmetika, ajo qé merret me studimin e strukeurés éshté al-
gjebra, ndérsa disiplinat q¢ merren me studimin e hapésirés dhe ndryshimeve jané pérkatésisht gjeometria dhe
analiza. Pér lehtési studimi, t€ gjitha kéto disiplina ndahen né néndisiplina, si¢ éshté shembulli me algjebrén,
e cila ndahet né algjebrén abstrakte qé merret me studimin e strukeurave algjebrike, né algjebrén lineare e cila
merret me studimin e hapésirave vektoriale, etj.

Gjaté shekujve, matematikanét kané analizuar konceptet matematike dhe marrédhéniet ndérmjet tyre. Duke
u bazuar né punén e trashéguar nga paraardhésit e tyre, si dhe rezultatet e punés individuale apo né grup,
matematikanét kané arritur t& formulojné supozime dhe rregulla t& ndryshme, si dhe té vértetojné ato duke
kontribuuar né zhvillimin e matematikés. Si rezultat i punés sé vazhdueshme, matematikanét arritén té vendo-
sin edhe themelet e ndértimit aksiomatik té disiplinave t¢ ndryshme matematike.
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Njé zhvillim i tillé i ndihmoi matematikanét qé duke u bazuar né aksiomatikén e cakeuar té formulojné rregul-
lat e reja dhe i vértetojné ato né ményré deduktive pérmes pérdorimit té abstraksionit dhe rezonimit logjik.
Kjo qasje pérshpejtoi zhvillimin e pérgjithshém té matematikés dhe té disiplinave té saj. Natyrén aksiomatike
€ ndértimit t¢ matematikés mé sé miri mund ta kuptojmé duke analizuar pérkufizimin qé Benjamin Pierce
e ka dhéné pér matematikén. Né shénimet e tij, ai e pérkufizon matematikén si “shkenca e cila nxjerré pér-
fundimet e nevojshme”. Pra, njohésit e matematikés arrijné qé t€ ndértojné t& kuptuarit e tyre duke u bazuar
né disa koncepte matematikore, té cilat pastaj arrijné ¢'i zgjerojné duke nxejrré pérfundime t& ndryshme
pérmes rezonimit logjik.

Po si té ndihmohen nxénésit pér ¢'i pérvetésuar kéto koncepte dhe ményrén e nxjerrjes sé pérfundimeve?

Me kété pyetje né ményré té vazhdueshme preokupohen té gjithé hartuesit e kurrikulave, té planeve dhe pro-
grameve mésimore, té teksteve shkollore té 1éndés sé matematikés, si dhe hulumtuesit e aspekteve té ndryshme
té mésimdhénies s¢ késaj lénde. Mbi té gjitha, kjo pyetje preokupon mésimdhénésit, té cilét, duke qené né
kontake té drejtpérdrejt me nxénésit, mbajné pérgjegjésiné kryesore pér aftésimin e tyre né kété [éndé.

Gjaté gjithé kohés, synim i té gjithé mésim-
dhénésve dhe ekspertéve té késaj lénde ka
qené dhe vazhdon t& jeté gjetja e metodave
mé t€ pérshtatshme pér mésimdhénien e
matematikés. Pa marré parasysh periudhén
kohore dhe metodat e pérdorura, parimet
kryesore né té cilat éhté mbéshtetur shtjel-
limi i léndés sé matematikés kané gené
thjeshtimi i prezantimit t& koncepteve,
lehtésimi i procedurave té zgjidhjes sé
problemeve, si dhe konkretizimi pérmes
shembujve nga jeta reale. Kjo éshté béré
me qéllim qé t€ lehtésohet pérvetésimi i
njohurive nga ana e nxénésve, si dhe zhvil-
limi i shkathtésive e shprehive té tyre pér
té zbatuar njohurité e fituara né zgjidhjen
e problemeve nga jeta reale. Rezonimi
logjik dhe qasja sistematike né zgjidhjen e
problemeve gé e karakterizon matematikén
éshté konsideruar si atribut i réndésishém
pér krijimin e modeleve té pérshtatshme
pér zgjidhjen e detyrave né shkencat e tjera

dhe né jetén reale né pérgjithési. Réndésia
e matematikés né zhvillimet e shkencave té

tjera éshté theksuar qé né kohén e Gausit, Carl Friedrich Gauss
i cili matematikén e quan “Mbretéresha e (1777-1855)
shkencave”.

Ekzistojné qasje té ndryshme té mésimdhénies, té cilat pérdoren né shtjellimin e 1éndés s&¢ matematikés. Ato
mund té grupohen né dy kategori té médha: né qasjen tradicionale dhe até bashkékohore. Qasja tradicionale
bazohet né metodat e mésimdhénies sé drejtpérdrejt té cilat kané né qendér mésimdhénésin, ndérsa ajo
bashkékohore mbéshtetet né metodat, strategjité dhe teknikat e mésimdhénies dhe & nxénit té cilat favorizojné
hulumtimin dhe ndértimin e informacionit pérmes pjesémarrjes aktive té nxénésve né procesin mésimor.
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Disa nga karakeeristikat e gasjes tradicionale dhe asaj bashkékohore jané:

QASJA TRADICIONALE

QASJA BASHKEKOHORE

Mésimdhenési eshte burim i vetém i informacionit.

Ka disa burime té informacionit: mésimdhénési,
nxenesit, materialet e ndryshme gé mund té pérdoren.

Mésimdhenesi fokusohet mé shumé né realizimin
e planit dhe programit mésimor se sa né nevojat,
kerkesat dhe interesimet e nxenesve.

Mesimdhenesi ka prioritet nevojat, kérkesat dhe
: interesimet e nxenesve, si dhe perfshirjen e tyre me
: rastin e reazlimit té planit dhe programit mésimor.

Fokusohet né menyren e dhénies sé informacionit
nga ana e mesimdheneésit duke i dhené rendesi
transmetimit té tij.

Fokusohet né menyre e perfitimit té informacionit
nga ana e nxenesve duke i dhéné réndési kuptimit te
informacionit nga ana e tyre.

Bazohet né té nxenit pasiv nga ana e nxeénésve duke
i dhéné rendesi riprodhimit té njohurive.

: Bazohet nég t& nxénit aktiv nga ana e nxenesve duke i

: dhéné réndési reflektimit rreth té nxénit.

Kontribuon né zhvillimin e konformitetit dhe menyrés  Kontribuon né zhvillimin e autonomisé sé nxénésve dhe
sé te nxenit e cila bazohet né miratim. menyrés sé pavarur te tyre pér te nxene.

Metodat kryesore té mésimdhénies sé drejtpérdrejt jané ligjérimi dhe demonstrimi. Edhe pse kéto metoda i tako-
jné qgasjes tradicionale t& mésimdhénies, pérdorimi i tyre me kujdes né matematiké éshté me vleré. Ligjérimet e
shkurtra, dhe, aty ku ka mundési, té pércjella me demonstrim, jané té pérshtatshme pér t'u pérdorur né matema-
tiké sidomos né rastet e prezantimit té fakteve, pérkufizimit ¢ nocioneve, mésimit té rregullave, konkretizimit té
objekteve matematikore, si dhe gjaté ndértimit té shkathtésive t& nxénésve pér té zgjidhur probleme t€ ndryshme.
Pérdorimi i kétyre metodave éshté mjaft efikas sidomos kur ato planifikohen miré, kombinohen me metodat e
qasjes bashkékohore t& mésimdhénies dhe jané né funksion té motivimit t& nxénésve pér ¢ nxéné.

Pérpjekja pér té shtuar suksesin e nxénésve né pérvetésimin e njohurive dhe zhvillimin e shkathtésive motivoi shumé
edukatoré t&¢ hulumtojné ményrén e t& mésuarit té fémijéve dhe té propozojné metoda efikase t& mésimdhénies
dhe t€ nxénit. Si rezultat i punés kérkimore t€ tyre sot ekzistojné disa teori té reja té t& nxénit, si: bihejviorizmi,
kognitivizmi, konstruktivizmi, etj. Té gjitha kéto teori sqarojné se fémijét qé nga lindja jané agjenté aktivé né
pérvetésimin e njohurive dhe zhvillimin e shkathtésive. Ato mbéshtesin idené se fémijét mé sé miri mésojné
pérmes ndérveprimit me mjedisin né té cilin jetojné. Kéto fakte duhet té shfrytézohen nga mésimdhénésit e
matematikés, té cilét me rastin e sqarimit té nocioneve &€ ndryshme duhet té kérkojné paraprakisht nga nxénésit
rikujtimin e njohurive qé kané rreth tyre, si dhe sqarimin e nocioneve ta lidhin sa mé shumé qé té jet¢ e mundur
me objektet dhe fenomenet nga jeta reale gé na rrethon.

Nijéra nga teorité mé té reja té & nxénit éshté konstruktivizmi. Kjo teori mbéshtet idené se njerézit ndértojné té
kuptuarit dhe njohurité e tyre pér botén pérmes pérxojés sé tyre dhe reflektimit mbi kéto pérvoja. Sipas kon-
struktivistéve pérftimi i njohurive té reja organizohet sipas njé spiraleje. Paranjohurité dhe pérvojat e njerézve
jané bazé e miré pér té ndértuar né ményré € qarté informacionet e reja, ndérsa reflektimi rreth informacionit
té ri ndihmon pérforcimin e tij duke i kontribuar géndrueshmérisé. Njé qasje e tillé éhté shumé funksionale
pér sqarimin e shumé nocioneve matematike, si dhe pér pérvetésimin e njohurive dhe zhvillimin e shkathtésive
né kété léndé. Rikujtimi i njohurive & méparshme rreth njé koncepti né matematiké krijon njé bazé té miré pér
té ndértuar mbi & njohurité e reja, té cilat pastaj mund té pérforcohen dhe t& béhen té qéndrueshme pérmes

zgjidhjes sé detyrave t&é ndryshme.
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E ARDHMJA

) L E KALUARA

Megg teoria konstruktiviste mbéshtet ndértimin e informacionit nga ana e nxénésve, atéheré zbatimi i saj né klasa
mund té realizohet pérmes metodave, teknikave dhe strategjive té reja té mésimdhénies dhe té nxénit té cilat kané
né gendér nxénésin. Metodat, teknikat dhe strategjité e tilla ofrojné mundésiné e pérfshirjes aktive té nxénésve
né procesin mésimor, té cilét gjaté aktiviteteve té ndryshme arrijné t€ ndértojné té kuptuarit e tyre kryesisht
pérmes formulimit t€ pyetjeve, dhénies s¢ pérgjigjeve, diskutimeve, debateve, shpjegimeve, zgjidhjes sé proble-
meve, shqyrtimit té zgjidhjeve, prezantimit t& punés sé grupeve ose té rezultateve té projekteve t& ndryshme, etj.
Té gjitha kéto aktivitete mund té zbatohen me sukses né mésimdhénien e matematikés. Pérfshirja e aktiviteteve
t tilla né procesin mésimor e bén matematikén mé dinamike, mé interesante, mé € afért me nxénésit dhe inter-
esimet e tyre, mé & pélqyeshme pér ta mésuar, si dhe mé té lehté pér ta zbatuar.

Pérveg kétyre pérparésive, hulumtimet kané treguar se metodat, teknikat dhe strategjité me nxénésin né qendér
jané superiore né krahasim me metodat e qasjes tradicionale pér sa i pérket: pérgatitjes sé nxénésve pér t'u bal-
lafaquar me informacionin e ri dhe shqyrtimin e tij nga kéndvéshtrime t€ ndryshme, gjetjes sé argumenteve,
shfrytézimit & burimeve € ndryshme  informacionit, aftésimit té tyre pér zgjidhjen e problemeve, zhvillimit
té mendimit kritik, rritjes sé besimit té nxénésve pér aftésité e tyre individuale, etj. Po ashtu, hulumtimet kané
treguar se pérdorimi i metodave, teknikave dhe strategjive té reja i kontribuon edhe formimit té géndrimit
pozitiv t& nxénésve ndaj léndéve té ndryshme, gjé shumé e nevojshme sidomos pér léndén e matematikés. Duke
u bazuar né kéto hulumtime arrijmé né pérfundimin se mésimdhénia e cila angazhon nxénésit aktivisht né
ndértimin e t€ kuptuarit éshté shumé mé efikase se cilido model i pérgatitur nga mésimdhénési, prandaj éshté
me vleré pérdorimi i tyre.
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7.1. Mesimdhenia e suksesshme

‘ Mesimdhenési medioker tregon.
Mesimdhenési i mireé shpjegon.
Mesimdhenési superior demonstron.

Mesimdhenési madhéshtor inspiron. 99
W. A Ward

Né mesin e mésimdhénésve dallohen disa, té cilét japin pérshtypjen se jané té lindur pér kété profesion.
Mésimdhénésit e tillé kané sukses jo vetém me njé gjeneraté té nxénésve, por me té gjitha. Nxénésit e tyre u
jané mirénjohés edhe pas shumé viteve té pérfundimit t& shkollimit. Ku géndron fshehtésia e suksesit té kétyre
mésimdhénésve dhe a mund ¢'ju mésohet ajo mésimdhénésve té tjeré?

Eshté mendim i pérgjithshém se faktori kryesor qé e bén njé mésimdhénés té suksesshém éshté dashuria ndaj
profesionit. Njé mésimdhénés qé e ushtron profesionin me déshiré éshté njé kérkues, i cili investon né profe-
sionalizmin e vazhdueshém té tij. Njé mésimdhénés i tillé éshté i gatshém té pércjellé me vémendje ndryshimet
e pérmbajtjeve léndore dhe t& metodologjisé sé punés, té provojé zbatimin e tyre né klasa, té reflektojé risité
e zbatuara me koleggt, si dhe t€ organizojé mésimdhénien mbi bazén e mésimeve té mésuara dhe nevojave té
nxénésve.

Sot nuk ka njé listé pérfundimtare e cila pérmban karakteristikat e njé mésimdhénési té suksesshém. Mirépo,
nga hulumtimet e ndryshme mund t€ konkludohet se disa nga ato jané: dija dhe pasioni pér léndén, komu-
nikimi i qarté, té genit kreativ, respektimi i nxénésve dhe nevojave specifike té tyre, motivimi i nxénésve pér
té nxéné, etj. Mésimdhénés i suksesshém konsiderohet personi, i cili ka besim se ¢do nxénés mund té mésojé
dhe qé inkurajon secilin prej tyre pér té nxéné. Sipas njé thénie hebraike “Njé nxénés nuk éshté njé ené pér
t'u mbushur, por njé llambé pér t'u ndezur”, mund té nxjerrim pérfundimin se mésimdhénési i suksesshém i
konsideron nxénésit si “llamba”, ndérsa veten me fat pér t'i ndezur ato.

Zhvillimet jashtézakonisht t& shumta teknike dhe teknologjike qé po ndodhin né ¢do sferé t¢ jetés kané pa-
rashtruar para mésimdhénésve kérkesa té reja. Meqé éshté e pamundur qé nxénésit té ballafagohen me fluksin
e madh t€ informacioneve, sot mésimdhénésve u kérkohet qé t'i kushtojné kujdes udhéhegjes sé nxénésve pér
té pérvetésuar njohurité e domosdoshme, ndérsa té fokusohen mé shumé né zhvillimin e kompetencave té nxé-
nésve pér té pasur sukses né puné dhe jeté. Mésimdhénésve u késhillohet qé té mos iu japin nxénésve pérgjigjet
e gatshme, por t'i aftésojné ata pér té nxéné né ményré té pavarur, pér té hulumtuar pérgjigjet, pér € provuar
rrugé € ndryshme t€ zgjidhjes sé problemeve dhe pér ¢ diskutuar rezultatet. Pra, nga mésimdhénésit sot
kérkohet q¢ “nxénésve té mos t'iu japin peshq, por qé i mésojné ata té peshkojn&”. Meqé historikisht lénda
e matematikés éhté konsideruar e véshtiré nga pjesa mé e madhe e nxénésve, mésimdhénési i matematikés
pérveg té tjerave duhet i kushtojé kujdes edhe kultivimit t& déshirés sé nxénésve pér t& mésuar kéeé léndé.
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Per ta arritur sukses né procesin mesimor, disa nga veprimet qé njé meésimdhenés duhet té nder-
marre jane:

.

Te shprehée besimin se ¢do nxeneés mund ta méesojé lenden e matematikes.
Te percaktoje ku dhe pse nxenésit kane véshtirési ne té nxene.

Te pershtate mesimdhenien e tij nevojave dhe mundésive té nxénésve, té beje diferencimin e
mésim-dhenies permes planifikimit té aktivitete pér té gjithe nxenesit.

Te inkurajoje nxenesit né perpjekjet e tyre per ta mesuar matematiken.
Té komunikojé né gjuhén (pérdorimin e terminologjis€) qé éshté e kuptueshme pér nxénésit.

Te perdoré metoda, teknika dhe strategji té ndryshme té mésimdhénies dhe té nxenit te cilat
lehtésojne pérvetesimin e njohurive dhe zhvillimin e kompetencave té nxénésve.

Te zgjedhe detyra qe jane né pérputhje me interesimet e nxenésve.

Te konkretizoje nocionet me shembuj nga jeta praktike duke mishéruar idené se matematika ka
zbatim te jashtézakonshem née jetén reale.

Te perdore teknologjiné si njé “vegel” teé réndésishme té mesimdhenies dhe té nxenit.

Te pergézojé nxenésit pér suksesin e arritur.

Kjo listé nuk éshté pérfundimtare. Ajo mund té plotésohet me shumé veprimrari té tjera té cilat jané déshmuar
té suksesshme gjaté punés praktike t& mésimdhénésve té pérkushtuar.

Pér njé mésimdhénie té suksesshme jané mé réndési jo vetém cilésité e mésimdhénésit, qéndrimet e tij ndaj
léndés dhe qasjet e pérgjithshme metodologjike, por edhe pérgatitja e mésimdhénésit pér mbajtjen prakreike
té mésimit. T& gjitha kéto karakteristika t& mésimdhénésit té suksesshém mund té pérvetésohen me vullnet
dhe puné té vazhdueshme. N& pérpjekjet e tij pér sukses, mésimdhénési duhet té jeté krenar pér punén qé
bén, sepse sipas njé autori té panjohur “Mésimdhénia éshté profesioni gé i méson té gjitha profesionet e tjera”.

Mesimdhenési
duhet té jeté
krenar pér punen
ge ben, sepse
“Mésimdhénia
eéshte profesioni
ge i meson te
gjitha profesionet
e tjera".
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7.2. Matematika ne Kornizen e Kurrikulit

Para se té fillojé procesi mésimor, mésimdhénési duhet té familjarizohet me Kornizén e Kurrikulit t&¢ Kosovés
pér & kuptuar se: Pse?, Cka?, Si? dhe Sa miré? duhet té mésojné nxénésit. Mésimdhénésit pérmes Kornizés sé
kurrikulit arrijné t& kuptojné qéllimet e sistemit té arsimit né Kosové, parimet themelore té cilat i mbéshteté
ky kurrikul, karakeeristikat e tij dhe organizimin e fushave léndore pér nivelet e ndryshme té arsimit. T€ gjitha
kéto elemente ndihmojné mésimdhénésit qé té planifikojné shtjellimin e léndés né ményré qé ajo té jeté né
funksion € arritjes sé qéllimeve té sistemit té arsimit né Kosové. Parimet thelbésore té cilat e karakterizojné
kornizén e kurrikulit jané:

+  Meésimdhénia me nxénésin né gender dhe gjithéperfshirja,
+ Qasja e bazuar neé kompetenca,

»  Meésimdhenia dhe té nxenit e integruar,

+  Fleksibiliteti dhe ndryshueshmeria,

» Transparenca dhe llogaridheénia.

Pér zbatimin e kornizés sé kurrikulit sugjerohet pérdorimi i metodave, teknikave dhe strategjive té reja té
mésimdhénies dhe té nxénit, té cilat mundésojné pérfshirjen aktive té té gjithé nxénésve né procesin mésimor,
si dhe zhvillimin e kompetencave té tyre pér jeté dhe puné né té ardhmen. Qasja e bazuar né kompetenca
kérkon zgjedhjen dhe organizimin e atyre aktiviteteve té t& nxénit, té cilat integrojné njohurité e nevojshme
me vlerat, géndrimet dhe shkathtésité. Kjo qasje ndryshon nga ajo e té nxénit ruting, e cila bazohet né memo-
rizimin dhe reproduktimin e njohurive té para-fabrikuara.

Korniza e Kurrikulit t& Kosovés éshté e bazuar né zhvillimin e gjashté kompetencave:

* Kompetencat e komunikimit dhe téshprehurit, técilat
synojné qé té rinjté t& béhen komunikues efektiv,

*  Kompetencat e té menduarit, pér t& pérgatitur té rinjté
té béhen mendimtaré kritiké dhe kreativé,

* Kompetencat e t&¢ mésuarit, q¢ aftésojné té rinjté t&
béhen nxénés té suksesshém,

*  Kompetencat pér jeté, puné dhe mjedis, té cilat synojné
qé € rinjté t€ béhen kontribuues produktiv té Kosovés
dhe vendeve t tjera,

» Kompetencat personale pér zhvillimin e shéndoshé ¢

individéve, t& cilét béjné zgjedhjet e duhura né jeté
duke u mbéshtetur né dije,

* Kompetencat gytetare pér t& béré té rinjté qytetaré ak-
tivé, pjesémarrés dhe té pérgjegjshém.

Zhvillimi i ketyre kompetencave tek nxenésit synohet té arrihet permes shtjellimit té pérmbajtjeve
te sistemuara ne 7 fusha lendore:
+  Gjuhet dhe komunikimi

e Artet
*  Matematika
«  Shkencat

+ Shogeria dhe mjedisi
+  Shendeti dhe mirégenia
+  Puna dhe jeta
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Né kornizén e kurrikulit pérshkruhet se “matematika éshté njé fushé léndore e réndésishme pér zhvillimin e
kompetencave té t¢ menduarit, té nxénit dhe atyre té punés.” Mirépo, pérvec kétyre kompetencave, matema-
tika ndihmon edhe né zhvillimin e kompetencés sé komunikimit pérmes pérdorimit t&é kodeve dhe simboleve
té ndryshme, ndérsa pérmes zhvillimit t€ té rezonuarit logjik qé éshté karakteristiké pér kété 1éndé, kontribuon
edhe né zhvillimin e kompetencés personale dhe asaj qytetare.

Sipas kurrikulit, karakteristiké e mésimdhénies sé¢ matematikés né nivelin 1 dhe 2, qé pérfshin ciklin e shko-
llimit fillor, &shté aftésimi i nxénésve pér té kuptuar konceptet kryesore, si¢ jané: numérimi, té kuptuarit
matematik dhe zgjidhja e problemeve. Né nivelin 1 mésimdhénésit duhet té pérkrahin nxénésit qé té fitojné
njohurité themelore rreth llogaritjeve, si dhe zgjidhjes sé detyrave té ndryshme, ndérsa né nivelin 2 ata duhet té
ndihmojné nxénésit pér té forcuar njohurité e tyre dhe pér té zhvilluar procesin e t&é menduarit logjik/matema-
tik. Né kété fazé nxénésit duhet té ndihmohen pér € kuptuar dhe pérdorur drejt simbolet dhe operacionet
aritmetike, pér té lidhur konceptet matematikore me probleme nga jeta praktike, si dhe pér té zhvilluar t&
menduarin e tyre pér té qené i strukturuar dhe i drejtuar nga zgjidhja e problemeve.

Rezultatet thelbésore péer léndeén e matematikés per ciklin e shkollimit fillor jané definuar per
secilén nga 8 aspektet e réndesishme té mesimdhenies sé saj, si¢ jane:

«  Zgjidhja e problemeve,

+  Arsyetimet dhe vértetimet matematike,

+  Komunikimi né/pérmes matematikés,

+ Lidhjet brenda matematikés dhe jashté saj,

+  Pérfagésimet né/pérmes matematikés,

*  Promovimi i modelimit matematik,

«  Strukturimi i té menduarit matematik,

+  Pérdorimi i TIK né/pér matematiké.

Kéto rezultate thelbésore jané edhe pér ciklet e tjera, mirépo né ciklin fillor mésimdhénésit duhet té fokusohen
né sqarimin e koncepteve themelore dhe procedurave té thjeshta té zgjidhjes sé problemeve qé jané pjesé e
kétyre rezultateve thelbésore. Né bazé té rezultateve thelbésore té t& nxénit té léndés sé matematikés do té pér-
caktohen edhe planet dhe programet e reja mésimore. Deri atéherg, fokusi i mésimdhénésve gjaté pérgatitjes
sé planeve globale, mujore dhe atyre ditore duhet té jeté né hartimin e rezultateve té té nxénit dhe pércaktimin
e aktiviteteve té ndryshme né até ményré gé ato té kontribuojné né zhvillimin e gjashté kompetencave té
Kornizés sé Kurrikulit, si dhe né arritjen e rezultateve thelbésore mésimore té 1éndés sé matematikés pér kété
cikél té shkollimit.

1.3. Pergatitja e ores mesimore

‘ Nese keni deshtuar ne planifikim,
atehere ju keni planifikuar
deshtimin 39
Michael Fullan

Mésimdhénia e suksesshme nuk ndodh rastésisht. Ajo éshté rezultat i njé procesi té planifikuar miré, i cili
kérkon kohé, energji, fleksibilitet dhe pérkushtim. Prandaj, mésimdhénésit duhet t'i gasen me kujdes hartimit
té planit vjetor, mujor dhe planifikimit ditor t& orés mésimore. Njé planifikim i suksesshém éshté atributi
kryesor qé i paraprin suksesit né mésim, ndérsa mungesa e tij bén qé mésimdhénésit t'i ekspozohen rrezikut
pér déshtim.
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Mésimdhénésit duhet té hartojné planin vjetor dhe até mujor. Planet e tilla jané t&¢ domosdoshme, sepse ato
orientojné mésimdhénésin né shtjellimin sistematik t& pérmbajtjes léndore. Mé pas, mésimdhénési duhet ¢

kushtojé kujdes planifikimit dhe pérgatitjes ditore.

Procesi i planifikimit ditor dhe zbatimit té tij éshté paraqgitur me skemén e méposhtme:

Cfaré? > Si? > Sa? > Cka?
A
< A

Analiza mbi bazén e sinjalit té kthyer

Sipas skemés s&¢ mésipérme, pér njé planifikim té suksesshém ditor, mésimdhénési duhet t€ keté pérgjigje né
kéto pyetje:

1. Cfaré do te arrihet? Pra, shkurt: Cfare?

+  Pse eshté e réndésishme njésia mesimore?

+  ('problem nga jeta reale mund te zgjidhet me pérvetésimin e pérmbajtjes se re?
« Cilat jane paranjohurité e nxenesve rreth njesise ge do té zhvillohet?

« Cilat jane nevojat e nxenésve rreth késaj njésie méesimore?

» Si lidhet njésia e re me njesiné paraprake dhe ato gé vijné me pas?

+  (fare materiale nevojiten per shtjellim dhe demonstrim té permbajtjes?

+ Cilat kompetenca mund te zhvillohen te nxenésit permes késaj njésie?

2. Si do té arrihet? Shkurtimisht: Si?
«  Cilat metoda, strategji, teknika, procedura do té pérdoren pér té arritur suksesin né shtjellimin
e per-mbajtjes?

3. Sa synohet té arrihet? Shkurtimisht: Sa?
«  Si te vlerésohet ajo qé kane mésuar nxénésit?

Ndérsa pas zbatimit t€ planit, ai duhet té reflektojé rreth pyegjes:

4. Cka u arrit? Shkurtimisht: Cka?
+  Cka shkoi mire?
+  (Cka duhet te ndryshohet per té pasur mé shume sukses heréen tjeter?

Dy pyetjet e fundit ndihmojné mésimdhénésin té analizojé punén e tij, té reflektojé pér sukseset dhe pro-
blemet eventuale. Informacionet qé fitohen gjaté reflektimit (sinjalet e kthyera) e ndihmojné mésimdhénésin
qé té pérmirésojé praktikén e tij, duke ia pérshtatur até nevojave dhe interesimeve té nxénésve.

Ndérsa, pérgjigjet né té gjitha pyetjet, ndihmojné pérgatitjen ditore, e cila zakonisht pérmban: njésiné mési-
more, rezultatet e té nxénit, mjetet dhe materialet e nevojshme, strukturén e organizimit € orés mésimore,
aktivitetet dhe procedurat e t€ nxénit, si dhe detyrat e shtépisé pér nxénésit. Pér té ndihmuar mésimdhénésit
qé t'iu adresohen me sukses kétyre elementeve, mé poshté jané dhéné sqarimet pér secilén prej tyre.

VAl
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7.4. Rezultatet e te nxenit

Meqé Korniza e Kurrikulit t& Kosovés bazohet né qasjen e bazuar né kompetenca, atéheré mésimdhénési né
pérgatitjen e vet ditore duhet té hartojé rezultatet e té nxénit, arritja e té cilave i kontribuon zhvillimit t& kom-
petencave t€ nxénésve.

Cfaré éshté rezultati i té nxénit dhe ¢ka e dallon até nga objektiva mésimore?

Sipas UNESCOs, rezultati i té nxénit paraqet até ¢faré njé nxénés pritet té dijé, té kuptojé dhe/ose té jeté né
gjendje t& demonstrojé pas pérfundimit t€ njé procesi t€ t& nxénit, si dhe shkathtésité e caktuara intelektuale
dhe praktike té fituara dhe té demonstruara me pérfundimin e suksesshém té njé njésie mésimore, kursi apo
programi. Théné shkurt, "Rezultati i té nxénit éshté formulim gé tregon se ¢faré njé nxénés pritet té jeté né
gjendje té béjé né pérfundim t€ njé njésie, moduli apo kursi.” (Stephen Adam, 2004). Adam shkruan se “ekzis-
ton njé konfuzion i shpeshté né mes té rezultateve té € nxénit dhe géllimeve e objektivave dhe shumé persona i
referohen rezultateve t¢ té nxénit dhe objektivave si sinonime. Qéllimet jané té lidhura pér mésimdhénien dhe
synimet e mésimdhénésit, derisa rezultatet e té nxénit jané té lidhura me procesin e t€ nxénit”. Pra, objektivat
jané formulime gé tregojné se ¢faré mésimdhénési synon pér nxénésit e tij dhe jané zakonisht pjesé e qasjeve
me mésimdhénésin né qendér, derisa rezultatet e té nxénit jané formulime gé tregojné se ¢faré nxénésit jané né
gjendje té béjné ose demonstrojné si rezultat i té nxénit dhe né kété ményré ato jané pjesé e gasjes me nxénésin
né gendér.

Per té gartésuar me mire dallimin né mes té objektives mésimore dhe rezultatit té té nxenit po
japim mé poshté dy shembu;j.

+ Neé fund té orés mesimore nxenésit do té kené njohuri pér katerkéndeshat.

+ Neé fund té orés mesimore nxénésit do té jene te afte te perkufizojné katérkendeshat .

NE rastin e paré éshté dhéné njé objektivé mésimore, sepse ajo shpreh se ¢faré njé mésimdhénés synon qé
nxénésit e tij té€ diné, ndérsa né rastin e dyté éshté dhéné njé rezultat i t€ nxénit, sepse ai tregon se ¢faré jané né
gjendje t€ béjné nxénésit pas pérfudimit té procesit té t&é nxénit.

Njé sqarim i tillé ndihmon shumé mésimdhénésit né hartimin e rezultateve té t& nxénit.
Pérpilimi i rezultateve té t€ nxénit

Me rastin e pérpilimit té rezultateve té t& nxénit, mésimdhénésit duhet té kené kujdes qé ato té jené né pajtim
me kérkesat e Kornizés s¢ Kurrikulit pér zhvillimin e kompetencave, rezultatet thelbésore té klasés pérkatése,
si dhe planet dhe programet e matematikés pér até klasé. Pérveg késaj, mésimdhénésit duhet té kené kujdes
qé pérpilimin e rezultateve té t& nxénit ta béjné né varési t&é pérmbajtjes mésimore, niveleve té ndryshme té
té nxénit t& nxénésve, si dhe ményrés sé vlerésimit. Psh nése njésia mésimore éshté konstrukeimi i katrorit,
atéheré njé rezultat i té nxénit do € dukej késhtu: Nxénésit:

- pérdorin vizoren dhe kompasin pér konstruktimin e sakté té katrorit, né varési t€ brinjés s¢ dhéné.
ose mé shkurt:

- konstruktojné sakté katrorin, né varési té brinjés sé dhéné.
Né formulimin e rezultatit té mésipérm t€ té nxénit éhté marré parasysh pérmbajtja e njésisé mésimore dhe

€ nxénit e nxénésve (konstruktimi i katrorit), si dhe ményra e vlerésimit (konstruktimi i sakté - respektimi i
procedurés).
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Pér té shkruar njé rezultat té t& nxénit, mésimdhénési duhet t'i pérgjigjet pyetjes: Cfaré mund dhe ¢faré duhet
té arrihet nga nxénési? Fjala “mund” paraget pikénisjen e bazuar né paranjohurité e nxénésve, ndérsa fjala
“duhet” shpreh kriterin e suksesit qé nxénésit e arrijné si rezultat i t&€ nxénit. Né rezultatin e té nxénit té pér-
shkruar mé sipér nxénésit mund té konstruktojné (pérmes pérdorimit té vizores dhe kompasit qé kané mésuar
mé herét) katrorin, si dhe duhet té konstruktojné sakté até né varési t€ brinjés sé dhéné.

Me rastin e perpilimit té rezultateve té té nxenit, mesimdhenésit duhet te kené parasysh elementet
perbérése té tyre, sig jané: sjellja/veprimi, kushti dhe kriteri. Té gjitha kéto elemente duhet té ndér-
thuren né perpilimin e rezultatit te té nxenit né menyre gé teé plotésojné karakteristikat e tyre per
té gené (SMART):

«  Specifike: té garta dhe te fokusuara.

+ Té matshme/té vézhgueshme: té vlerésohet shkalla e arritjes sé tyre.

« Te arritshme: digka qé duhet ta béjne nxénésit si rezultat i té nxenit.

+ Te realizueshme: digka gé mund ta béjné nxénésit.

« Te percaktuara né kohe: té realizueshme brenda nje kohe te caktuar.

NEé rezultatin e t& nxénit té pérshkruar mé sipér, sjellja/veprimi éshté “pérdorin”/”konstruktojné”, kushti éshté
“katrorin”, ndérsa kriteri éshté “saktésia” e konstruktimit té katrorit. Té gjitha kéto elemente jané té harmoni-
zuara né ményré qé rezultati i t& nxénit té plotésojé karakteristikat SMART.

Sjellja né rezultatin e t& nxénit shprehet me foljet vepruese. Pér t¢ caktuar foljen e duhur, mésimdhénési
duhet té identifikojé se ¢faré mund té demonstrojé nxénési si rezultat i t& nxénit. Me qéllim t& shmangies sé
paqartésive qé shogérojné fjalét: di, njeh, kupton, méson, familjarizohet me, ambientohet me, etj. propozohet
pérdorimi i foljeve té cilat mund té vézhgohen. Pra, né vend té rezultatit t& t&€ nxénit “kupton konstruktimin
e katrorit” késhillohet té shénohet “pérdorin vizoren dhe kompasin pér konstruktimin e sakté té katrorit”, gjé
e cila demonstron se nxénésit arrijné té konstruktojné katrorin.

A jané t&¢ domosdoshme tri elementet me rastin e formulimit té rezultateve té t&€ nxénit?

Aty ku ka mundési sugjerohet pérpilimi i rezultateve té t& nxénit me tri elementet, sepse njé gjé e tillé ndihmon
mésimdhénésin té vlerésojé mé miré shkallén e pérfitimit té njohurive nga nxénésit. Mirépo, éshté i pranueshém
dhe formulimi i rezultatit té té nxénit me dy elemente, me sjelljen dhe kushtin. Ekzistojné dhe shembuj t&
rezultateve té té nxénit me dy elemente p.sh. nxénésit:

- mbledhin thyesat me emérues té ndryshém.
- zgjidhin ekuacione lineare me njé t& panjohur.

Mege rezultatet e té nxenit perfshijné njohurite, shkathtésite, gendrimet dhe vlerat, ateherée perpilimi
i tyre mund te realizohet permes njohjes sé tri fushave te té nxenit:

+  Fushes sé njohjes, e cila ka té beje me njohuriteé dhe proceset.

+  Fushes emaocionale, e cila ka teé béjée me gendrimet dhe vlerat.

+  Fushes psikomotore, e cila ka té beje me shkathtésité fizike.

Né hartimin e rezultateve té té nxénit né matematiké ka réndési sidomos kuptimi i fushés sé njohjes dhe
klasifikimi i niveleve t& té nxénit né kété fushé sipas Taksonomisé sé¢ Bloom-it. Sipas késaj taksonomie, né
fushén e njohjes ekzistojné 6 nivele té t& nxénit, té klasifikuara sipas hierarkisé nga niveli mé i ulté deri te niveli
mé i larté i té nxénit: njohja, té kuptuarit, zbatimi, analiza, sinteza dhe vlerésimi. Pérkufizimi i secilit nivel,
shkathtésité qé i karakterizojné kéto nivele, caktimi i foljeve pér té pérpiluar rezultatet e té nxénit sipas kétyre
niveleve, si dhe nga njé shembull pér ¢do nivel jané dhéné né tabelé:
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PERKUFIZIMI DHE

NIVELI SHKATHTESITE FOLJET SHEMBUJ
Njohja Rikujtim i njohurive. Shkathtéesite qé e liston, pérkufizon, Identifikon

karakterizojné kété nivel jané:

o Vrojtimi dhe rikujtimi i njohurive.
o Njohja e formulave, simboleve, pér-
kufizimeve.

tregon, lidh, pérshkru-
an, vizaton, identifikon,
emerton, numeéron, et;j.

elementet kryesore
té trekéndeshit.

Te kuptuarit : Aftesi per te zoteruar kuptimin. Shkath- : klasifikon, shpjegon, Klasifikon
tesite e kétij niveli jane: krahason, dallon, dis- : trekendéshat
o Interpretimi i fakteve, krahasimi, l;;xjton, Gl S e} lsjlr;i):jsévgéatemse se
kontrastet. ’ ’
o Rregullimi, grupimi dhe klasifikimi i
njohurive.

Zbatimi Aftésia per te pérdorur rregullat, meto- : njehson, konstrukton, : Njehson perimetrin
dat, konceptet, principet dhe formulat e : zbaton, zgjidh, pérdor, :e trekéndéshit
mésuara né situata té reja. Shkathtésite : plotéson, ilustron, etj. : kur jané dhéné tri
e kéetij niveli jane: brinjét e tij.

o Perdorimi i rregullave, formulave,
metodave, koncepteve, etj. né
situata té reja.

e Zgjidhja e problemeve qé kéerkojné
zbatimin e formulave té mésuara.

Analiza Aftésia per te zberthyer informacionin analizon, kategorizon, : Analizon per-
né pjesé pérberése dhe identifikimin e provon, paraget né shtatjen e for-
lidhjeve né mes tyre. Shkathtésite jané: : diagram, zbérthen, etj. : mulés pér gjetjen

. e perimetrit te

e Gjetja e modeleve. R

o |dentifikimi i pjeséve pérberése. barabrinjés

¢ Njohja e kuptimeve té fshehta. ’

Sinteza Aftésia per te lidhur né menyre kreative : formulon, gjeneralizon, | Formulon rregullén
pjesét né njé terési. Shkathtesite qé e integron, modelon, pér njehsimin
karakterizojné kété jane: strukturon, konstruk- : e perimetrit te

Pérdorimi i ideve t& vietra pér té ton, et;. trekendéshit

e Pérdorimi i ideve té vjetra pér té barabrinjés.
krijuar ide té reja.

o Pérgjithésimet nga faktet e dhéna.

o Lidhja e njohurive nga lémi té ndry-
shme.

o Parashikimet dhe nxjerrja e pérfun-

: dimeve. :
Vlerésimi - Gjykimi mbi vlerén e njohurive. Shkath- : vleréson, gjykon, . Gjen shembu;j

- tesité jané:

o Vlerésimi mbi kritere té caktuara te

rezultateve.

o |Interpretimet origjinale té bazuara

mbi argumente.

o Shfrytézimi i burimeve té ndryshme.

- vendos, rangon,

: permbledh, konkludon,
: gjen shembuj nga jeta,
“etj.

“ nga jeta né

- té cilét duhet

i zbatuar formula
- pér njehsimin

. e perimetrit té

- trekéndéshave.

Mésimdhénésit duhet té diné se foljet e dhéna né tabelé mund té pércaktojné rezultate té t&é nxénit té nivelit

mé t€ larté ose mé té ulté se qé éshté shénuar mé tabelé, varésisht nga kérkesa gé vjen pas foljes. Késhtu p.sh.

nése kérkojmé qé nxénésit té gjejné zbatimin e logaritmeve né jetén praktike, kjo éshté njé rezultat i t& nxénit
té nivelit té larté edhe pse folja té gjejé éshté e nivelit té té kuptuarit.
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7.5. Struktura ERR e organizimit te ores méesimore

Struktura ERR (Evokimi, Realizimi i kuptimit dhe
Reflektimi) éshté modeli mé i pérshtatshém pér € or-
ganizuar procesin e mésimdhénies dhe té nxénit né klasé, |/
sepse ajo korrespondon me aktivitet e té nxénit qé Piazhe J R

dhe pasuesit e tij i kané identifikuar gjaté hulumtimeve:
fazén e parashikimit, t& ndértimit té njohurive dhe até &
konsolidimit té tyre. Kjo strukturé ofron mundésiné e R
zhvillimit & procesit té té nxénit sipas njé spiraleje, e cila

fillon me rikujtimin e njohurive né fazén e evokimit

(parashikimi), zgjerohet me informacion t ri gjaté fazés
sé realizmit t& kuptimit (ndértimi i njohurive) dhe pas
pérforcimit té njohurive té fituara gjaté fazés sé reflek-

timit, ofron mundési pér zgjerimin e tyre né t&é ardhmen
edhe pas pérfundimit té orés mésimore.

Struktura ERR &shté edhe njé model tri shkallésh i organizimit t& procesit mésimor, e cila respekton hierarkiné
e niveleve t€ t& nxénit dhe té menduarit. Ajo fillon me evokimin e njohurive té nxénésve qé paraget nivelin e
paré, vazhdon me pérvetésimin e njohurive qé konsiderohet nivel i dyté i té nxénit dhe pérfundon né reflektim,
me sintetizimin dhe vlerésimin e informacionit té fituar, qé paraget nivelin mé t¢ larté té t¢ menduarit.

Né fazén e paré té evokimit, mésimdhénési udhéheqé nxénésit drejt rikujtimit t€ njohurive me qéllim qé
té vendosé njé bazé t& miré mbi té cilén né ményré t&é natyrshme do té vendoset informacioni i ri. Né kété
ményré, mésimdhénési arrin té jetésojé thénien e njohur se:

"Njohurité qé njé njeri zotéron jané kushti i paré pér ato gé mund té mésojé.”

Kjo fazé éshté shumé e réndésishme né procesin e t& nxénit, sepse pérmes rikujtimit té njohurive ofrohet
mundésia e pérfshirjes aktive té t& gjithé nxénésve né procesin mésimor. Njohurité qé prezantojné té tjerét
gjaté fazés sé evokimit, si dhe déshira pér té marré pjesé né proces, zgjojné kureshtjen e nxénésve dhe nxisin
motivimin e brendshém té tyre pér t& nxéné. Kéto elemente jané shumé té réndésishme pér mbarévajtjen e
procesit té té nxénit, sepse ndikojné né ruajtjen e interesimit té nxénésve pér té nxéné edhe gjaté fazave té tjera
té orés mésimore.

Gjaté fazés sé dyté, asaj té realizimit té kuptimit, nxénésit ballafagohen me informacionin e ri, qofté pérmes
leximit t& njé materiali, dégjimit té njé prezantimi, realizimit t& njé eksperimenti, shfrytézimit t& uebfageve,
etj. Kjo éshté faza né té cilén arrihet “té nxénit” e njohurive té reja. Duke vendosur lidhje né mes té njohurive
qé diné dhe atyre me € cilat jané duke u ballafaquar, nxénésit arrijné té ndértojné “t¢ kuptuarit” e tyre rreth
informacionit € ri.

Qéllimi i fazés sé treté éshté pérforcimi i informacionit té fituar. Njé gjé e tillé mund t€ arrihet pérmes zgjidhjes
sé detyrave, gjetjes sé shembujve nga jeta praktike né té cilat mund té zbatohen njohurité e fituara, ndértimit té
ndonjé modeli praktik, diskutimeve té ndryshme, etj. Mésimdhénési né kété fazé duhet té inkurajojé nxénésit
qé té€ jené sa mé té shkathté né zgjidhjen e problemeve, sa mé kreativé né prezantimin e rezultateve t€ punés sé
tyre, sa mé krijues né punimin e modeleve, dhe té jené bindés gjaté diskutimeve qé organizohen rreth ¢éshtjeve
té caktuara. Po ashtu, ai duhet té kontrollojé edhe arritjen e rezultateve té té nxénit dhe té béjé intervenimet e
duhura né rast nevoje.
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7.6. Aktivitetet dhe procedurat e mésimdhenies dhe te nxenit

Pas pérpilimit té rezultateve t€ t&é nxénit, mésimdhénési né pérgatitjen e tij ditore duhet té shénojé edhe akti-
vitetet dhe procedurat né bazé té cilave do té udhéheqé nxénésit né pérvetésimin e njohurive dhe zhvillimin e
shkathtésive t€ tyre.

Qasja me nxénésin né qendér ofron mundésiné e zgjedhjes sé metodave, strategjive dhe teknikave efikase
té mésimdhénies dhe t& nxénit & cilat mundésojné pérfshirjen aktive té nxénésve né procesin mésimor,
ndértimin e njohurive nga ana e tyre, si dhe zhvillimin e kompetencave € nxénésve té parapara me Kornizén
e Kurrikulit t& Kosovés. Meqé numri i metodave, strategjive dhe teknikave mésimore éshté mjaft i madh,
emértimi i tyre mund té ndryshojé né programe t¢ ndryshme, si dhe né léndén e matematikés disa nga ato
duhet t& modifikohen, atéheré éshté e késhillueshme qé mésimdhénési né pérgatitjen e tij ditore té pérshkruajé
aktivitetet dhe procedurat e mésimdhénies dhe t& nxénit, t€ cilat planifikon ¢’i realizojé me nxénés. Ai mund
té shénojé edhe metodat/strategjité/teknikat mésimore gé do té pérdoré, por éshté miré qé né kuadér ¢é tyre té
pérshkruajé aktivitetet dhe procedurat qé do té realizojé. Né kété ményré planifikimi i tij do té jeté mé i ploté,
mé i qarté dhe mé i kuptueshém pér njé numér mé t€ gjeré t& mésimdhénésve. Njé pérgatitje e tillé mund ju
shérbejé edhe mésimdhénésve té tjeré, té cilér déshirojné té zbatojné gasjen bashkékohore t& mésimdhénies dhe
té nxénit, mirépo nuk kané pasur rastin té marrin pjesé né programe pér zhvillim profesional t€ tyre.

Mésimdhénési mund té zgjedhé aktivitete té ndryshme pér t'i realizuar né klasé me nxénésit. Mirépo, zgje-
dhja e tyre duhet té bazohet né rezultatet e té nxénit qé planifikohen té arrihen, aftésité e nxénésve, géllimet e
fazave té ndryshme té strukturés ERR, si dhe kohén qé éshté né dispozicion. Spektri i gjeré i aktiviteteve ofron
mundési q¢ mésimdhénésit t€ jené kreativ né zgjedhjen e tyre. Pér té zgjuar interesimin e nxénésve pér té nxéné,
mésimdhénési duhet té zgjedhé aktivitete t& larmishme, t€ cilat jané t& pélqyeshme nga nxénésit dhe sjellin
kénaqési dhe entuziazém né klasé. Ndérsa, pér té lehtésuar t€ nxénit e té gjithé nxénésve, mésimdhénési duhet
té planifikojé aktivitete qé kané karakter vizual, auditiv dhe kinestetik. Kjo éshté me réndési, sepse nxénésit e
kané mé té lehté t& mésojné, nése pérfshihen né aktiviteteve qé u pérshtaten stileve té tyre té t€ nxénit.

Po ashtu, mésimdhénésit duhet té kujdesen qé té zgjedhin aktivitete t& pérshtatshme pér nxénésit qé kané nivel
té ndryshém t€ aftésive pér té nxéné. Dhe mbi té gjitha, mésimdhénésit duhet té zgjedhin aktivitete q¢ moti-
vojné té€ nxénit e nxénésve, qé kultivojné kérshériné dhe interesin e tyre pér té mésuar, si dhe qé kontribuojné
qé nxénésit ta duan dhe ta mésojné léndén e matematikés.

Pér té arritur synimet e mésipérme, mésimdhénésit duhet té zgjedhin aktivitete té cilat kané nxénésin né
gendér dhe t€ nxénit e tij. Pra, aktivitetet t& cilat mundésojné té nxénit aktiv, té nxénit né bashképunim, té
nxénit té bazuar né probleme, pérmes projekteve, rastet e studimit, etj.

1.7. Te nxenit aktiv

‘ E degjoj dhe e harroj. E shoh dhe
e mbaj né mend. E bej dhe nuk e

harroj 99
Proverb kinez

Né parim ekzistojné dy forma t€ t€ nxénit: & nxénit pasiv dhe ai akv. Té nxénit pasiv realizohet gjaté zbatimit té
mésimdhénies sé drejtpérdrejté, e cila kérkon qé nxénésit né ményré pasive € pranojné informacionin pérmes dégjimit
t€ njé ligjérate, shikimit & ndonjé materiali, ose marrjes sé shénimeve. Né anén tjetér, té nxénit aktiv éhté njé proces, i
cili kérkon pjesémarrjen aktive té nxénésve né leximin apo shikimin e ndonjé materiali, realizimin e ndonjé eksperimen-
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ti, kérkimin e informacioneve né internet, zgjidhjen e detyrave, reflektimin me shkrim rreth ¢éshgeve ¢ ndryshme, etj.
Pérfshirja aktive e nxénésve né aktivitetet e mésipérme mund té realizohet né forma € ndryshme, disa prej &€ cilave jané:

* Inkurajimi i nxénésve pér ¢ formuluar pyetje, pér té hulumtuar dhe gjetur pérgjigje, pér t& provuar
zgjidhjen e detyrave, si dhe pér té shqyrtuar natyrén e zgjidhjeve.

*  Motivimi i nxénésve pér t€ marré pjesé né diskutime, debate, dramatizime, etj.

* DPérkrahja e nxénésve pér té realizuar eksperimente apo projekte t&€ ndryshme, pér t€ ndértuar modele
té objekteve, etj.

Té nxénit aktiv mé sé miri sqarohet pérmes thénies kineze € shénuar né fillim, e cila thekson faktin se nése
nxénésit pérfshihen aktivisht né procesin e t& nxénit, atéheré ajo njohuri éshté e qéndrueshme dhe mund
shfrytézohet né rast nevoje.

Aktivitetet q¢ promovojné té nxénit aktiv kérkojné qé mésimdhénési té aftésojé nxénésit pér t'u ballafaquar né

ményré t€ drejtpérdrejté me informatén, pér ta shqyrtuar até nga kéndvéshtrime té ndryshme, pér té kérkuar
informacione shtesé né rast nevoje, pér té ndértuar t€ kuptuarit mbi informacionin e pranuar dhe pér té gjetur
mundésiné e zbatimit € informacionit t€ fituar. Meqé té nxénit né matematiké éshté njé proces né té cilin
“ndértohet” njohuria dhe kérkohet zbatimi i njohurisé sé fituar né zgjidhjen e detyrave té ndryshme, atéheré
organizimi i procesit mésimor pérmes aktiviteteve qé promovojné té nxénit aktiv e ndihmojné kété proces.

Né léndén e matematikés mund té realizohen me sukses shumé aktivitete qé kané pér qéllim pérfshirjen
aktive t& nxénésve né procesin e t€ nxénit. Disa prej tyre jané: leximi i njésive mésimore nga ana e nxénésve,
diskutimi rreth informacionit té lexuar, formulimi i hipotezave dhe vértetimi i tyre, kérkimi i informacionit
shtesé, zbatimi i njohurisé sé fituar né zgjidhjen e detyrave, konstruktimi i figurave t€ ndryshme, vizatimi dhe
ndértimi i modelit t& objekteve gjeometrike, realizimi i projekteve té caktuara, matjet e ndryshme, puna me
té dhéna, etj. Kéto aktivitete mund té realizohen pérmes metodave, strategjive dhe teknikave té ndryshme qé
promovojné té nxénit aktiv, disa prej té cilave jané:

INSERT-i apo leximi me anén e shenjave. Nxénésit lexojné materialin dhe né paragrafe varésisht nga njohurité
e tyre vendosin 4 shenjat:

< pér informacionin qé diné,
“+” pér informacionin qé mésojné,
“_‘(

pér informacionin qé diné ndryshe,

“?” pér informacionin e paqarté ose pér té kérkuar mé shumé informacion.

DRTA apo lexim i drejtuar. Njésia ndahet né pjesé. Pas leximit té pjeséve mésimdhénési parashtron pyetjet pér
té kontrolluar t& kuptuarit e nxénésve.

Ditari dypjesésh. Eshté njé tabelé e pérbéré nga dy shrylla. Nxénésit né anén e majté té tabelés kané pyetjet
dhe detyrat, ndérsa pas leximit & pjesés, né anén e djathté ata duhet t& shénojné pérgjigjet dhe té zgjidhin
detyrat.

Di/Dua té di/Mésova. Eshté tabelé e pérbéré nga tri kolona. Né kolonén e paré nxénésit shénojné até qé diné
ose qé mendojné se ding, né shtyllén e dyté shénojné pyetjet rreth informatave qé ju interesojné rreth njé teme
té caktuar, ndérsa pas leximit t&é materialit nxénésit né shtyllén e treté shénojné até q¢ mésuan, si dhe pérgjigjet
e atyre pyetjeve, té cilat kané mundur t'i gjejné né material.
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Nése né procesin e té nxénit aktiv marrin pjesé 2 apo mé shumé nxénés, atéheré kemi t€ béjmé me té nxénit
né bashképunim. Kjo formé e té nxénit éshté shumé e pérshratshme pér ta pérdorur né mésimdhénien e
matematikés, sepse nxénésit shpeshheré kané nevojé té bashképunojné pér té kuptuar njé problem apo pér té
analizuar ményrén e zgjidhjes sé tij. Matematika éshté 1éndé e ndértuar né ményré sistematike, ku njohurité
e reja vendosen mbi ato gé jané mésuar mé paré, prandaj zgjidhja e shumé detyrave kérkon rikujtimin e
formulave, rregullave apo procedurave té mésuara mé paré dhe jo té gjitha mund ¢i kujtohen individit né
cast. Bashképunimi i kontribuon edhe zgjidhjes sé sakté t€ detyrave. Si rezultat i punés né grup shumé gabime
individuale mund t€ evitohen me kohé.

Ekzistojné forma té ndryshme me ané té cilave realizohet t€ nxénit né bashképunim, por secila prej tyre ndjek
pothuajse té njéjtén proceduré si mé poshté:
*  Mésimdhénési prezanton njé material € ri, diskuton njé ¢éshtje q¢ duhet t& hulumtohet, parashtron
disa pyetje ose njé problem.
* Ndan klasén né grupe té vogla me nga 2-6 anétaré.
* Jep detyrén pér grupet.
*  Ofron materialet e nevojshme ose adresat né internet, t€ cilat do té shfrytézohen nga nxénésit.
*  Keérkon qé nxénésit té bashképunojné pér té gjetur informacionet e kérkuara, qofté pérgjigjet né pyetjet
e parashtruara ose zgjidhjen e problemit.
*  Nxénésit duhet té sigurohen qé t€ gjithé anétarét e grupit jané familjarizuar me pérgjigjet dhe zgjidhjen
e problemit.
* Prezantohet puna e grupeve né forma té ndryshme.

Nxénésit gjaté bashképunimit né grup diskutojné ideté e ndryshme matematikore, analizojné ményrat e
zgjidhjes sé problemeve, rikujtojné njohurité apo modelet e nevojshme pér zgjidhjen e tyre, ndértojné hipoteza
dhe gjejné rrugé pér vértetimin e tyre, identifikojné rastet nga jeta e pérditshme ku mund té zbatohet njohuria
e fituar, etj. Derisa nxénésit bashképunojné né grup, mésimdhénési monitoron punén e tyre. Ai/ajo inkurajon
punén e grupeve, ofron pérkrahje, sqaron paqartésité eventuale, dhe né rast nevoje ofron ndihmén e tij/saj.

Motoja e t€ nxénit né bashképunim éshté “pérgjegjési e pérbashkét, llogaridhénie individuale”. Kjo shprehje
do té thoté se veprimtarité e té nxénit né bashképunim kérkojné nga nxénésit qé té ndjejné pérgjegjési pér
njéri-tjetrin dhe & ndihmojné shokét/shoqet t& mésojné, sidomos ata qé kané véshtirési né té nxéné, mirépo
né anén tjetér ata japin llogari individuale pér t& nxénit e tyre personal.

Sipas David and Roger Johnson ekzistojné 5 tipare qé karakterizojné té nxénit né bashképunim:

*  Pér mbarévajtje t& punés né grup mésimdhénési duhet té zhvillojé te nxénésit ndérvarésiné pozitive.
Kjo mund € arrihet duke iu caktuar nxénésve synimet e pérbashkéta dhe né anén tjetér detyra dhe
role t& ndryshme né zgjidhjen e tyre. Mésimdhénési “mbjell” te nxénésit ndérvarésiné pozitive duke
iu sqaruar se zgjidhja e detyrave kérkon bashképunim dhe si rezultat i punés né grup ata mund “té
fundosen ose t€ notojné s¢ bashku”.

* Nxénésit duhet t& ndérveprojné né mes vete pér t€ realizuar me sukses detyrat e ndryshme né
matematiké. Gjaté ndérveprimit ata ndajné njohurité e tyre, ndihmojné, plotésojné dhe inkurajojné
njéri-tjetrin pér té arritur sukses. Sa mé shumé qé nxénésit kujdesen pér njéri-jetrin aq mé shumé ata
punojné pér té arritur géllimet e pérbashkéta.

*  Mésimdhénési duhet t& kultivojé te nxénésit pérgjegjésiné vetjake dhe né grup. Secili nxénés éshté
pérgjegjés pér realizimin e detyrés sé tij brenda grupit, por né anén tjetér ai éshté pérgjegjés edhe pér
suksesin e anétaréve té tjeré té grupit.

*  Gjaté té nxénit né grup nxénésit pérdorin shkathtésité individuale dhe shprehité sociale. Me géllim qé
té koordinohet puna brenda grupit dhe t€ arrihen synimet, nxénésit duhet té pérdorin disa shkathtési,
si¢ jané: udhéhegja, marrja e vendimeve, ndértimi i besimit, komunikimi dhe menaxhimi i konflikteve.

*  Mésimdhénési duhet té inkurajojé nxénésic té diskutojné pér veprimet e grupit, pra pér sukseset e
arritura ose pér “déshtimet”. Po ashtu nxénésit duhet t¢ diskutojné se ¢faré veprime duhet té ndérmarrin
né t€ ardhemn pér € arritur mé shumé sukses.
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Hulumtimet e shumta evidentojné shumé pérparési té t&¢ nxénit né bashképunim, si:
* Pérmiréson t€ kuptuarit e nxénésve
*  Rrit vetébesimin dhe qasjen pozitive ndaj t€ nxénit
*  Rrit pérgjegjésiné individuale
* Zhvillon shkathtésité sociale, etj.

Aktivitetet q¢ promovojné té nxénit né bashképunim mund té realizohen né kuadér té disa strategjive dhe
teknikave bashkékohore t& mésimdhénies dhe té nxénit, si p.sh.

Mendo/Puno né dyshe/Thuaja grupit. Nxénésit mendojné né ményré individuale rreth njé ¢éshgje,
bashkébisedojné me shokun/shogen dhe né fund prezantojné informacionet para grupit.

Mésimdhénia e ndérsjellé. Njésia ndahet né pjesé. Secili nxénés brenda grupit lexon pjesén e paré, ndérsa

nxénési me numér 1 ka rolin e “mésimdhénésit” pér ta sqaruar até pér té tjerét. Procedura vazhdon ngjashém
pér pjesét e tjera.

Ndérthurja (Jigsaw). Njésia ndahet né pjesé. Secili nxénés brenda grupit béhet ekspert pér pjesén e tij dhe
ka obligim t& sqarojé até pér té gjerét. Secili nxénés duhet & dégjojé me kujdes pjesén e shoku/shoqes pér té
kuptuar téré njésiné mésimore.

Tryeza e rrumbullakét. Njé letér dhe njé laps pasohen né ményré sistematike te anétarét e grupit, té cilét
shkruajné ide rreth njé ¢éshtje té caktuar.

Té nxénit e bazuar né projekte éshté njéra nga format e t& nxénit aktiv. Kjo formé e té nxénit ka filluar té zbato-
het kohéve té fundit dhe zakonisht nga mésimdhénésit, té cilét synojné té pajisin nxénésit me njohuri té thella,
si dhe t€ avancojné zhvillimin e shkathtésive té tyre. Zbatimi i késaj forme té t& nxénit kérkon qé mésimdhénési
sé bashku me nxénésit té identifikojné njé temé ose njé problematiké, e cila éshté me interes t& hulumtohet.
ME pas, hartohet projekti dhe nxénésit né ményré individuale ose né grup hulumtojné informacionet rreth
temés ose problematikés sé caktuar. Pas njé periudhe té caktuar kohore, rezultatet e projektit prezantohen dhe
nxénésit pjesémarrés vlerésohen né bazé té kontributit qé kané dhéné dhe suksesit qé ka arritur projekti si
térési. Disa nga temat té cilat mund té zhvillohen né projekte né léndén e matematikés mund té jené:

* Figurat gjeometrike dhe trupat gjeometriké
* Matematika e aplikuar
* Rrethi si element integrimi i Matematikés, Gjuhés shqipe dhe Edukatés Fizike, etj.

Gjaté realizimit t& projekteve nxénésit pérficojné njohuri t€ reja dhe zhvillojné shkathtési t¢ ndryshme, sig
jané: shkathtésité pér prezantim dhe komunikim, pér organizim dhe menaxhim t€ kohés, pér hulumtim dhe
kérkim, pér vetvlerésim dhe reflektim, pér pjesémarrje té grupit dhe udhéhegje. Té gjitha kéto jané shumé té
nevojshme pér té pérgatitur njé nxénés sipas kérkesave t¢ shekullit 21.

1.8. Pyetjet, detyrat, problemet matematikore

Matematika éshté 1éndé e cila nuk mund & mésohet, nése informacioni i fituar nuk zbatohet né zgjidhjen e
detyrave dhe problemeve té ndryshme. Pér kété arsye, formulimi i pyetjeve, si dhe pérzgjedhja e detyrave dhe
e problemeve ka réndési t¢ jashtézakonshme me rastin e planifikimit ditor t€ njé njésie mésimore.

Pyetjet dhe teknikat e t&é pyeturit kané vleré t& shuméfishté né orén e matematikés. Njé mésimdhénés i

kujdesshém me anén e pyetjeve arrin té kontrollojé té kuptuarit e nxénésve, pérkatésisht saktésiné e pérvetésimit
té informacioneve, shkallén e pérvetésimit té tyre, si dhe té identifikojé problemet eventuale me t€ cilat mund
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té ballafagohen nxénésit gjaté t&é nxénit. Duke parashtruar pyetje té niveleve té ndryshme, mésimdhénési arrin
té keté informacion pér shkallén e pérparimit t& nxénésve, e cila i ndihmon t€ kontrollojé arritjen e rezultateve
té té€ nxénit.

Mésimdhénési duhet té béjé vetém njé numér t€ kufizuar té pyetjeve t€ nivelit té ulté dhe ato kryesisht pér
té verifikuar nése nxénésit arrijné t& pérvetésojné formulat, rregullat apo konceptet e reja. Edhe pse pyetjet
riprodhuese jané t€ thjeshta, ato kané réndésiné e tyre né matematiké, sepse ato ndihmojné mésimdhénésin
té verifikojé saktésiné e pérvetésimit té informacionit nga ana e nxénésve. Po ashtu, pyetjet e nivelit t€ tillé
mundésojné pérfshirjen aktive né procesin mésimor té nxénésve qé kané véshtirési né té nxéné. Kéto pyetje
nxisin pérfshirjen e nxénésve té tillé dhe hapin “rrugén” pér pérparimin gradual té tyre né matematiké. Pyetjet
e nivelit té larté qé zakonisht fillojné me “Si ...2”, “Pse...?”, dhe “Cfaré” jané pyetje gé kérkojné nga nxénésit té
mendojné dhe té reflektojné pér até qé kané mésuar. Pérgjigjet né kéto pyetje tregojné shkallén e pérvetésimit
té njohurive nga ana e nxénésve.

Disa mésimdhénés béjné shumé pyetje té nivelit té ulté duke u kénaqur me faktin se nxénésit e tyre riprodhojné
sakté informacionin e mésuar. Meqenése hulumtimet e shumta kané treguar se njé qasje e tillé nuk éshté e
mjaftueshme pér t& zhvilluar kompetencat e nevojshme tek nxénésit, atéheré mésimdhénésit e tillé duhet
ta ndryshojné até. Ndryshimi mund té realizohet né forma té ndryshme, njéra prej té cilave éhté edhe
riformulimi i pyetjeve p.sh.

PYETJET E NIVELIT TE ULTE PYETJET E NIVELIT TE LARTE

Sa béjné 4.67? - Si mund t& shprehet numri 24 si prodhim i dy
: numrave?

Sa dshté perimetri | drejtkéndéshit me brinjé a=4cm  Sa mund té jené brinjét e drejtkéndéshit, nése diet se
dhe b=2 cm? © perimetri i tij éshté 24cm?

Si¢ shihet nga tabela e mésipérme, pyetjet e nivelit té ulté kérkojné nga nxénésit rikujtim dhe zbatim t&
njohurive, ndérsa ato té nivelit té larté kérkojné qé nxénésit té analizojné, zbatojné, sintetizojné dhe vlerésojné
informacionin para se té japin pérgjigje. Pyetjet e nivelit té larté ofrojné mundésiné qé mésimdhénési té zhvillojé
te nxénésit shkathtésiné e t& menduarit kritik, sepse pér Cu pérgjegjur sakté nxénésit duhet t&¢ mendojné né
ményré té thelluar dhe té marrin parasysh shumé faktoré dhe informacione té tjera.

Mésimdhénési duhet t€ keté kujdes me rastin e pérgatitjes sé pyetjeve. Ato duhet té jené t€ qarta, té plota dhe
té formuluara drejt. Té gjitha kéto elemente ndikojné qé njé numér mé i madh i nxénésve & pérfshihen né
procesin mésimor dhe té kontribuojné me pérgjigjet e tyre.

Té nxénit e koncepteve té reja né matematiké shogérohet me zgjidhjen e shembujve apo detyrave té ndryshme.
Zakonisht mésimdhénésit zgjidhin shembuj t¢ ngjashém duke béré ndryshime té vogla p.sh. duke ndryshuar
vetém numrat nga ata natyralé, né numra racionalé, dhjetorg, etj. Njé gjé e tillé nuk zgjon interesimin e nxénésve
pér té nxéné, sepse procedurat jané t€ njéjta. Pér ta nxitur kureshtjen e nxénésve pér té nxéné, mésimdhénési
duhet té jeté kreativ dhe t& zgjedhé shembuj dhe detyra sa mé térheqése, pikérisht ato qé jané né pérputhje
me interesimet e nxénésve dhe qé kané zbatim né jetén e pérdicshme. Mésimdhénési duhet té shfrytézojé dhe
teknologjiné informative dhe té kérkojé nga nxénésit t€ zgjidhin shembuj dhe detyra pérmes shfrytézimit té
faqeve té ndryshme né internet apo softveréve té caktuar, etj. Té gjitha kéto elemente e lehtésojné procesin e té
nxénit té nxénésve dhe e béjné matematikén mé atraktive pér ta.

Mésimdhénési duhet té sqarojé para nxénésve se zgjidhja e detyrave/problemeve matematikore éshté njé proces,
i cili fillon me kuptimin e informacioneve qé ofrohen né detyré, me identifikimin e kérkesés qé parashtrohet
né & dhe me pérpjekjen pér té shfrytézuar ato qé dimé pér té arritur deri te ajo qé kérkohet. Nxénésit duhet
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té kuptojné se zgjidhja e detyrave éshté njé proces i vazhdueshém i kérkimit t& ményrave té zgjidhjes, té
té provuarit té tyre, té reflektimit ndaj asaj qé arrihet, dhe se né kété proces pérveg sukseseve ata mund té
ballafagohen edhe me “ngecje” ose “déshtime”. Eshté detyré e mésimdhénésit qé té vetédijésojé nxénésit se
“pengesat” e tilla mund t€ tejkalohen dhe qé t€ pérkrahé nxénésit né pérpjekjet e tyre pér té pasur sukses.

Né matematiké ka edhe detyra problemore t¢ cilat mund té zgjidhen né disa ményra. Késhtu p.sh. nése
kérkohet nga nxénésit té njehsojné perimetrin e shumékéndéshit t& dhéné né figuré, atéheré mésimdhénési
duhet té inkurajojé nxénésit té provojné ményrat e ndryshme pér gjetjen e tij, si p.sh.

Ményra 1 Ményra 2 Ményra 3 Ményra 4
3 3 3 3
1 —l 1 1 1
1 1 1 1
5 5 5 5
[/ T | 1 e 1
, 4 4 4 4

Ményra 1: P=4+1+24+3+1+143+5=20cm_

Meényra 2: P=2-2+5-2+2-2+2-1=20cm

Ményra3:  P=2-3+2-54+2-1+2-1=20cm

Ményra4: P=2-4+2-5+2=20cm

Gjetja e ményrave té ndryshme pér zgjidhjen e problemeve inkurajon t& menduarit e nivelit té larté t& nxénésve,
sepse detyrat e tilla i sfidojné ata pér té analizuar marrédhéniet ndérmjet elementeve té dhéna né problem dhe

pér té “hulumtuar” modelet e pérshtatshme pér zgjidhjen e tij.

Né kuadér té detyrave mésimdhénési mund té pérfshijé edhe aktivitete praktike té

cilat e konkretizojné njé informacion té ri, p.sh. nése mésimdhénési duhet t& Y }
sqarojé simetriné lidhur me njé drejtéz, atéheré ai mund t& kérkojé qé nxénésit té f

hedhin pak ngjyré né njé letér dhe ta palosin letrén né dysh. Mé pas ta hapin

letrén dhe té diskutojné ato qé kané vérejtur. Vizualizimi ndihmon jashtézakonisht P | S »)

shumé nxénésit qé t& kuptojné nocionin e simetrisé lidhur me njé drejtéz dhe qé
ta mbajné né mend até pér njé kohé té gjaté.

Pér té lehtésuar procesin e zgjidhjes sé detyrave, mésimdhénési duhet té shfrytézojé mundésiné e ilustrimit té
detyrés, skicimit té saj apo shfrytézimit t&¢ modeleve té ndryshme qé e konkretizojné até. Kohéve & fundit,
shtimin e interesimit té nxénésve pér té zgjidhur detyrat e ka forcuar edhe pérdorimi i teknologjisé informative
né zgjidhjen e tyre. Kjo éshté njé pérparési q¢ mésimdhénésit duhet ta shfrytézojné né ményré efikase.
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7.9. Vleresimi i te nxenit te nxenesve

Pjesa mé e véshtiré dhe mé delikate e procesit mésimor éshté vlerésimi. Vlerésimi éshté i véshtiré, sepse gjaté
realizimit ¢é tij mésimdhénési duhet t€ shqyrtojé jo vetém pérfitimin e njohurive nga ana e nxénésve, por edhe
shkallén e pérgjithshme té zhvillimit té kompetencave té tyre. Eshté delikat, sepse me anén e vlerésimit mund
té ndikojmé né anén emocionale té nxénésve dhe né “gatishméring” e tyre pér ta mésuar matematikén, sidomos
né kété moshé kur ata jané ende né fazén fillestare té krijimit t& personalitetit té tyre. Pérkundér kétyre fakteve,
mésimdhénésit duhet ta béjné vlerésimin e nxénésve gjaté procesit mésimor.

Ekzistojné lloje té ndryshme t€ vlerésimit té nxénésve, té cilat mund té klasifikohen né dy kategori t&
médha: vlerésimi formues (formativ) qé realizohet gjaté oréve mésimore dhe ai pérmbledhés (sumativ), i cili
organizohet pas njé periudhe té caktuar kohore. Pérdorimi i llojit t& paré té vlerésimit ka pér géllim pércjelljen
e vazhdueshme té zhvillimit t¢ kompetencave té nxénésve. Pérmes tij synohet té identifikohen anét e forta té
nxénésve, si dhe véshtirésité me t€ cilac mund t¢ ballafaqohen ata gjaté procesit mésimor. Nése identifikohen
véshtirésité, atéheré mésimdhénési mund té béjé ndryshimet e nevojshme pér i tejkaluar ato. Ndérsa vlerésimi
pérmbledhés ka pér géllim té japé informacion té pérgjithshém mbi suksesin e nxénésve gjaté njé periudhe té
caktuar kohore.

Mésimdhénésit né 1éndén e matematikés pérveg vlerésimit pérmbledhés kané pérdoré edhe vlerésimin formues
té nxénésve. Natyra dinamike e zhvillimit & léndés, kryesisht e bazuar né bashkéveprimin e mésimdhénésit
dhe nxénésve né zgjidhjen e shembujve dhe detyrave t¢ ndryshme ka béré qé mésimdhénésic né ményré
té vazhdueshme té pércjellin pérparimin e nxénésve né matematiké. Mirépo, vlerésimi i béré brenda orés
mésimore ka qené kryesisht rutinor dhe mésimdhénési ka qené i vetmi vlerésues.

Sot, pér té zbatuar kornizén e kurrikulit & Kosovés, kérkohet qé¢ mésimdhénésit té fokusohen né zhvillimin
e kompetencave té té gjithé nxénésve. Pér té arritur kété, mésimdhénésit duhet té jené té kujdesshém qé né
planin ditor & pérfshijné edhe ményra té ndryshme té vlerésimi, té cilat do ¢'i ndihmojné pér té vlerésuar jo
vetém njohurité, por edhe shkathtésité dhe shprehité e nxénésve.

Derisa vlerésimi i njohurive éhté mé i lehté, dhe mund t€ realizohet pérmes parashtrimit t€ pyetjeve,
angazhimit né zgjidhjen e detyrave, organizimit té testeve dhe detyrave kontrolluese, mbetet detyré mé e
véshtiré pér mésimdhénésit té gjejné ményra té pérshtatshme pér té vlerésuar shkathtésité e nxénésve, si p.sh.
aftésiné e nxénésve pér té menduar né ményré kritike, pér té zgjidhur detyra, pér t¢ hulumtuar informacione,
pér té pérdorur teknologjiné informative, si dhe té shprehive t€ ndryshme pér kryerjen e detyrave individuale,
né dyshe dhe né grup. Vlerésimi i kétyre elementeve te nxénésit do t& ndihmojé mésimdhénésin t gjykojé pér
shkallén e zhvillimit té kompetencave t€ nxénésve dhe t€ orientojé punén e tij né drejtim té avancimit té tyre.

Mésimdhénésit duhet té jené kreativ né gjetjen e formave té ndryshme té vlerésimit brenda orés mésimore, té
pérdorin instrumente té ndryshme pér vlerésim, si dhe & pérfshijné nxénésit né procesin e vlerésimit. Pérveg
formave standarde t€ vlerésimit té pérmendura mé sipér, mésimdhénésit mund té pérdorin edhe kéto forma:
angazhimin e nxénésve né krijimin e modeleve (maketeve), né hulumtimin e informacionit né internet, né
identifikimin dhe formulimin e shembujve nga jeta praktike né té cilat zbatohen konceptet dhe rregullat
matematikore, prezantimi i zgjidhjes sé detyrave, pjesémarrja né diskutime, angazhimi i nxénésve pér té
ndihmuar shokét/shoqet gé kané véshtirési né té nxéné, etj.

Pér té vleresuar nxénésit né ményré sa mé objektive, mésimdhénésit duhet té pérdorin instrumente té ndryshme
té vlerésimit. Pérveg instrumenteve standarde gé jané testet dhe detyrat kontrolluese, mésimdhénésit éshté
miré & praktikojné edhe vlerésimin e dosjes sé pérgatitur nga nxénési, vlerésimin e modeleve té pérgatitura
nga ata (p.sh. ndértimi i trupave gjeometriké), realizimi i projekteve dhe prezantimet e tyre, kryerja e detyrave
té shtépisé, etj.
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Mésimdhénési duhet ¢é jeté i kujdesshém pér té vézhguar ¢do angazhim t& nxénésve né aktivitete té ndryshme,
pa marré parasysh nése nxénési éshté i pérfshiré né to né ményré individuale, né dyshe apo né grup. Pér té
realizuar kété né ményré objektive éhté miré qé mésimdhénési té pérfshijé nxénésit né procesin e vlerésimit.
Kjo mund € realizohet pérmes aftésimit té nxénésve pér té béré vetévlerésim, vlerésim objektiv té punés sé
kryer nga shoku/shogja, vlerésimin e punés sé béré né grup, etj. Pérfshirja e nxénésve né procesin e vlerésimit
ndihmon aftésimin e tyre pér té reflektuar rreth punés individuale dhe punés sé té tjeréve. Reflektimi ndaj
rezultateve té arritura u ndihmon nxénésve qé té kené kujdes né realizimin me sukses té detyrave né té ardhmen.

Realizimi i vlerésimit formues brenda orés mésimore kérkon puné dhe angazhim. Kryerja e tij né ményré té
vazhdueshme i shérben jashtézakonish shumé vlerésimit pérmbledhés, sepse gjaté vlerésimit formues nxénésit
pérforcojné njohurité dhe evidentojné “zbrazétirat”, té cilat duhet ¢i plotésojné. Kjo ndihmon qé ata t& mos
jené té befasuar gjaté vlerésimit pérmbledhés.

DPér té realizuar njé vlerésim formues sa mé efikas, mésimdhénési duhet qé né planin ditor té shénojé pyetjet
qé do t’ju parashtrojé nxénésve, shembujt dhe detyrat problemore. Njé gjé e tillé e ndihmon até té parashikojé
sasiné e pyetjeve, nivelin e tyre dhe momentet e pérshtatshme pér ¢'i drejtuar ato. Pérmes pyetjeve mésimdhénési
arrin té kontrollojé t& kuptuarit e nxénésve, shkallén e pérvetésimit té njohurive nga ana e tyre, si dhe té
identifikojé problemet e ndryshme me té cilat mund té ballafaqohen nxénésit gjaté procesit mésimor. Varésisht
nga pérgjigjet, mésimdhénési mund & ndryshojé procesin e mésimdhénies né ményré qé t’ia pérshtaté até
mundésive té nxénésve dhe nevojave té tyre. Po ashtu, éshté me réndési q¢ mésimdhénési té inkurajojé nxénésit
pér té béré pyetje. Aftésia e nxénésve pér té béré pyetje “t¢ mira” ofron shumé informacion pér nivelin e té
menduarit & tyre. Pér méimdhénésit &hté e njohur shprehja “mé miré njé pyetje e miré, se 10 pérgjigje té
sakta”. Po ashtu, zgjedhja e shembujve té pérshtatshém ndihmon konretizimin e koncepteve té ndryshme, gjé
e cila lehtéson & kuptuarit dhe t& nxénit e informacionit nga ana e nxénésve. Ndérsa, me rastin e planifikimit
té detyrave pér t'u zgjidhur né klasé, mésimdhénési duhet t€ keté parasysh t€ caktojé ato detyra té cilat do té
jené né funksion té ndértimit gradual t€ njohurive t€ nxénésve dhe zhvillimit té shkathtésive t€ tyre.

Pér té pércjellur angazhimin e vazhdueshém t€ nxénésve né procesin mésimor, mésimdhénési duhet & pérdoré
rubrikat e ndryshme, né € cilat shénon aspektet e ndryshme t€ vlerésimit té punés sé nxénésve brenda orés
dhe né periudha té caktuara kohore. Mbajtja me rregull e tyre ndihmon jashtézakonisht shumé né zbugjen e
“stresit” qé krijohet me rastin e vlerésimit pérfundimtar t€ nxénésve, sepse mésimdhénésit kané njé pasqyré mé
€ qarté rreth procesit té pérfitimit t€ njohurive nga ana e nxénésve, si dhe zhvilimit té kompetencave té tyre.

Planifikimi i njé ore mésimore fillon me hartimin e rezultateve t¢ té nxénit dhe pérfundon me zgjedhjen e
ményrave té ndryshme té vlerésimit. Pér té béré njé gjé té tillé nuk ka njé formulé standarde. Pérvoja né pung,
bashképunimi me kolegg, pjesémarrja né programe pér zhvillim profesional né vend dhe jashté, hulumtimi
i literaturés jané disa nga elementet qé ndihmojné mésimdhénésin té béhet “mjeshtér” né profesionin e tij.

7.10. Testi - Instrument vleresimi

Testimi éshté njéra nga format mé t& pérhapura té vlerésimit t€ nxénésve. Né praktikén e tyre, mésimdhénésit
e pérdorin shumé shpesh testimin, sepse njé gjé e tillé ofron mundésiné e vlerésimit objektiv té njohurive té
nxénésve, si dhe pér njé kohé t& shkurté mund t& béhet vlerésimi i t¢ gjithé nxénésve pér disa tema, njé kapitull
apo edhe mé shumé. Testimi &shté formé e vlerésimit objektiv, sepse mésimdhénési né test ofron detyrat e
caktuara pér njé grup t€ nxénésve, pikat pér vlerésimin e zgjidhjeve té detyrave, si dhe legjendén pér rezultatin
e arritur. Kjo ofron mundésiné qé mésimdhénési té jeté objektiv né vlerésimin e nxénésve, sepse pérmes testit
mésimdhénési vleréson punén e béré duke e bazuar né kriteret e vlerésimit té caktuara paraprakisht. Nése njé
test &shté i pérpiluar miré dhe ka té caktuara té gjitha elementet e tij, atéheré llogaritjen e rezultatit mund ta
béjé edhe veté nxénési. Testi ofron mundési qé puna e nxénésve té vlerésohet edhe nga mésimdhénésit e geré
& matematikés duke ofruar objektivitet maksimal né vlerésimin e punés sé tyre.
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Pér té hartuar njé test, mésimdhénési duhet té keté kujdes qé sé pari té pérgatisé matricén e testit. Kjo matricé
pérmban temat, pérmbajtja e té cilave do té testohet, si dhe numrin e pyetjeve dhe detyrave sipas niveleve té
té nxénit dhe temave. Pérgatitja e matricés sé testit varet nga shumé faktoré, si p.sh. volumi i pérmbajgjes qé
testohet, réndésia e temave té pérfshira né vlerésim, pérmbajtja e temave, koha né dispozicion, etj. Njé matricé
e testit mund té keté formén:

NIVELI | ULTE NIVELI | LARTE PYE"'f'\lJJyVREI |IJHE
. (67 % TE . (33 % TE DETYRAVE
PERMBAJTJES) PERMBAJTJES) (SIPAS TEMAVE)
Tema 1 3 1 K
Tema 2 P 1 3
Tema 3 2 1 3
Numri i pyetjeve dhe 7 3 10

detyrave
(sipas niveleve)

Matrica e testit i orienton mésimdhénésit né hartimin e tij. Caktimi i numrit té pyetjeve dhe detyrave sipas
njésive mésimore dhe niveleve té té nxénit e lehtéson jashtézakonisht shumé punén e mésimdhénésve né
pérpilimin e testit. Kjo pér arsye se, né vend qé mésimdhénési té shqyrtojé njékohésisht 3 njési mésimore
pér té hartuar pyetje dhe zgjedhur detyra té ndryshme, té cilat duhet klasifikuar sipas réndésisé dhe nivelit
té té nxénit, ai fokusohet né hartimin e pyetjeve dhe detyrave sipas njésive mésimore. Dhe pas caktimit
té pyetjeve dhe detyrave sipas njésive mésimore, mésimdhénési duhet té shqyrtojé edhe njéheré testin si
térési dhe té sigurohet se pyetjet e nivelit té ulté pérfshijné péraférsisht 67% té pérmbajtjes sé njésive qé
testohen, ndérsa pyetjet e nivelit té larté pérfshijné pjesén tjetér té pérmbajtjes.

Pas pérgatitjes sé matricés sé testit, mésimdhénésit duhet té kené kujdes né pérpilimin e testit dhe até jo
vetém nga ana pérmbajtésore, por edhe nga ana vizuale. Me rastin e shkrimit t€ pyetjeve dhe detyrave
duhet té pérdoren fontet dhe madhésia standarde e shkronjave. Po ashtu, éshté e késhillueshme qé testi
té mos jeté i mbingarkuar me tekst dhe mundésisht té pérfshihen né té vizatime/ilustrime/grafiké té
ndryshém, té cilat pérve¢ qé jané né funksion té sqarimit té problemit i kontribuojné edhe anés vizuale
té testit.

Mésimdhénésit duhet té jené kreativ né pérpilimin e njé testi. Ata duhet té pérfshijné né test pyetje dhe
detyra té llojeve té ndryshme, té cilat zgjojné interesimin e nxénésve pér t'u pérfshiré né realizimin me
sukses té kérkesave té testit. Disa nga llojet e pyetjeve dhe detyrave mund té jené:

1) Detyra ku kérkohet renditja e fjaléve né fjali, psh.

a
e formés, ku 2 dhe &, numrat, jané, — natyroré, numra, thyesa, i quajmé.

b
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2) Detyra me plotésim, p.sh.

Numérues i thyesés 3 éshté numri , ndérsa eméruesi i saj éhté numri .

ose

Kur krahasohen me pjesén e ploté, thyesat ndahen né thyesa:

3) Detyra ku kérkohet té shkruhet njé pérkufizim, p.sh.

Pér té fituar njé thyesé t€ barabarté me thyesén e dhéné

4) Detyra me shogérim, p.sh.

Né anén e majté jané dhéné disa thyesa. Shogéroni ato me thyesat né anén e djathté qé kané t€ njéjtén vleré.

a) 2 1) 4
3 g
b) 2 2) 3
21 6
15 14
c) 13 3) 2
! 3
a1 3
2 45

5) Detyra me rrumbullaksim (me alternativa), ku kérkohet rrumbullaksimi i pérgjigjes sé sakté, p.sh.

Cila nga thyesat e méposhtme &shté e barabarté me thyesén 185

6 36 3
=, b) —, 2.
V3 ) s 9%
6) Detyra me plotésim té tabelés, p.sh.

Duke njehsuar plotésoni tabelén

185
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njé e ploté

1880

=k

njé e ploté

7) Detyra me vizatim, p.sh.

Ngjyrosni % e figurés sé dhéné

8) Detyra me vizatim/konstruktim, p.sh.

Eshté dhéné segmenti AB me gjatési 6 cm.

A

Vizatoni segmentin me gjatési sa:
5 e segmentit AB,

2

5 e segmentit AB,

g e segmentit AB.

9) Detyra ku kérkohen njehsime t& ndryshme, p.sh.

Gjeni vlerén e shkronjave né barazim né ményré qé té fitojmé barazi té sakté

'8
y

Y=__ dhe VT

X
27 ’
ose

Njehsoni shumén e thyesave

35
4=
g8 8



MATEMATIKA DHE MESIMDHENIA E MATEMATIKES
UDHEZUES PER KLASAT 1-5

Llojet e detyrave t€ mésipérme jané pérpiluar pér t€ vlerésuar njohurité e nxénésve rreth thyesave. Kéto lloje té
detyrave mund té pérdoren edhe né vlerésimin e njohurive t€ nxénésve rreth temave dhe koncepteve té gera.

Kjo listé e detyrave nuk éshté pérfundimtare. Mésimdhénésit mund € gjejné edhe detyra té llojeve t€ gera.
Varésisht nga temat qé pérfshihen né test, mésimdhénésit mund t¢ kérkojné qé nxénésit té vizatojné grafiké té
ndryshém, té zgjidhin detyra me ndihmén e diagrameve, té transformojné detyrat problemore né “gjuhén al-
gjebrike” dhe té zgjidhin ato, té gjejné shembuj nga jeta ku zbatohen konceptet e ndryshme matematikore, etj.

Pas pérpilimit té detyrave, mésimdhénésit duhet té caktojné pikét pér secilén detyré dhe t'i shénojné ato anash
detyrés. Pikét duhet té caktohen varésisht nga véshtirésia e detyrés pér 'u zgjidhur. Eshté e késhillueshme qé
né kété nivel pikét pér detyra té klasifikohen sipas dy niveleve té té nxénit. Po ashtu, éshté miré qé detyrat e
nivelit t& njéjté té kené piké té njéjta.

Né fund caktohet edhe legjenda e testit, pra notat né varési té pérqindjes sé pikéve qé kané ficuar nxénésit.
Nuk ka rregull qé pércakton lidhshmériné e notave me pérqindjen e pikéve té ficuara. Kjo mé shumé varet
nga synimi qé ka mésimdhénési né testimin e nxénésve dhe detyrat qé ka pérzgjedhur pér test. Njé legjendé e
mundshme e testit mund & jeté p.sh.

IR meemw

0-45 g[]—Q 1
46 - 95 51[]—11 2
56 - 75 %12—15 3
76 - 90 %16—18 4
91 -100 %19—2[] 5

Pikét e caktuara pér secilén detyré si dhe legjenda e testit jané elementet themelore té cilat e béjné testin té jeté
instrument pér vlerésimin objektiv dhe trasparent té nxénésve. Ky objektivitet dhe kjo transparencé vlen pér
nxénésit, prindérit, strukturat e ndryshme arismore, si dhe palét e tjera me interes.
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7.11 Keshilla per mesimdhenés per te inkurajuar nxenesit per te mésuar
lenden e matematikes

Secila klasé né shkollé pérbéhet nga nxénés té cilét kané aftési dhe prirje té ndryshme pér té mésuar léndét e
caktuara. Dallimet e nxénésve né pérvetésimin e njohurive dhe shkathtésive t&€ ndryshme jané sidomos té theksuara
né léndén e matematikés. Né secilén klasé ka njé numér shumé ¢ kufizuar € nxénésve té cilét kané talent né kété
léndé, njé pjesé relativisht e madhe e tyre kané aftési mesatare né pérvetésimin e saj, ndérsa po ashtu ka edhe
shumé nxénés té cilét kané véshtirési né té mésuarit e matematikés. Duke gené klasat me njé pérbérje t tillg,
atéheré mésimdhénésit e matematikés kané qené & fokusuar q¢ mésimdhénien e tyre ta koncentrojné kryesisht
né zhvillimin e aftésive t€ nxénésve me aftési mesatare, duke 1éné pak anash punén me nxénésit e tjeré. Derisa
zhvillimin e talenteve mésimdhénésit jané munduar ta pérkrahin me angazhimin e heré pas hershém t€ nxénésve
té tillé né zgjidhjen e detyrave té véshtira gjaté orés sé mésimit ose dhénien e detyrave té tilla pér t'u zgjidhur né
shtépi, mésimdhénésit e kané pasur shumé t& véshtiré té pérfshijné né procesin mésimor nxénésit qé kané pasur
véshtirési né & nxéné. Organizimi i orés mésimore sipas metodologjisé tradicionale ka ofruar shumé pak hapésiré
pér mésimdhénésin qé té pérfshijé né procesin mésimor té gjithé nxénésit. Zakonisht jané pérfshiré nxénésit e
talentuar dhe ata me aftési relativisht t¢ mira né pérvetésimin e njohurive dhe shkathtésive né matematiké, ndérsa
té jerét kané qené “nxénésit e heshtur”.

Njé heterogjenitet i aftésive t& nxénésve té njé klase pér té pérvetésuar léndén e matematikés ekziston edhe sot.
Edhe pse njé gjé e tillé e véshtiréson punén e mésimdhénésit, ajo nuk duhet t'i dekurajojé ata. Pérkundrazi pér t&
arritur sukses né punén e tyre mésimdhénésit duhet & mobilizohen pér té kuptuar mé miré aftésité e nxénésve,
stilet e tyre té nxénit, pritjet dhe interesimet e tyre. Njohja e kétyre elementeve dhe organizimi i mésimdhénies
dhe té nxénit duke respektuar kéto vecori té nxénésve e ndihmojné mésimdhénésin gé ta béjé matematikén sa
mé atraktive dhe mé té lehté pér ta mésuar nga ana e nxénésve.

Njé mésimdhénés i kujdesshém arrin t€ gjejé ményra té pérshtatshme pér t& ndihmuar zhvillimin e potencialit té
té gjithé nxénésve pér té pérparuar né té mésuarit e matematikés. Njé planifikim i kujdesshém i orés mésimore,
pérdorimi i formave té ndryshme t& punés, si dhe zbatimi i metodave, teknikave dhe strategjive bashkékohore
té mésimdhénies dhe té nxénit ofron mundési, ¢ mésimdhénési:

* (€ nxité nxénésit e talentuar té zgjerojné njohurité e tyre né matematiké,

* & pérkrahé nxénésit me aftési mesatare té zhvillojné njohurité dhe shkathtésité e tyre né kété léndg,

* & ndihmojé nxénésit g¢ kané véshtiré né té nxéné té béjné pérparim gradual né pérvetésimin e koncepteve
themelore dhe mé pas t& motivojné ata pér t€ vazhduar mé tutje me té mésuarit e késaj lénde.

Pérvoja né puné éshté “késhilltari” mé i miré pér t¢ udhézuar mésimdhénésit si té ofrojé ndihmé nxénésve me aftési
t€ ndryshme pér té pasur sukses né té nxénit e matematikés. Meqé mésimdhénésit kané mé shumé njohuri pér
puné me nxénés qé kané aftési mesatare, atéheré éshté paré e arsyeshme qé né kété material t€ ofrohen disa késhilla
pér mésimdhénés se si t& punohet me nxénés té talentuar dhe me nxénés qé kané véshtirési né té nxéné.

Pér & inkurajuar & nxénit e nxénésve qé kané talent né matematiké, mésimdhénésit duhet:

* (& pérgatisin detyra té veganta, té cilat sfidojné nxénésit né zgjidhjen e tyre,

* & kérkojné nga nxénésit qé aty ku ka mundési t€ zgjidhin t€ njé&jtén detyré né ményra ¢ ndryshme,

* & udhézojné nxénésit q¢ aty ku ka mundési té paragesin zgjidhjen e detyrés né forma té ndryshme,

* & motivojné nxénésit pér t& béré pyetje rreth temave té ndryshme,

* (& nxisin nxénésit pér té diskutuar rreth koncepteve € ndryshme matematikore dhe pér t€ gjetur argumentet
e duhura,

*  éangazhojné nxénésit né krijimin e mjeteve € ndryshme t€ punés, té cilat ndihmojné konkretizimin e 1éndés,
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* & ndihmojné nxénésit ¢ & pérdorin fjalorin e tyre né formulimin e sakté té pérkufizimeve, rregullave, etj.

* & inkurajojné nxénésit q¢ pérmes shembujve & formulojné hipoteza rreth proceseve té ndryshme dhe t&
gjejné ményrat e vértetimit t€ tyre,

* & inkurajojné nxénésit né gjetjen dhe formulimin e shembujve ku kané zbatim né jeté konceptet dhe rregullat
e ndryshme matematikore,

* & nxisin nxénésit pér & kérkuar informacione shtesé,

* & késhillojné nxénésit qé & pérdorin uebfaqe t€ ndryshme, té cilat ndihmojné pérforcimin dhe zgjerimin e
njohurive t fituara,

* & kérkojné nga nxénésit realizimin e projekteve té ndryshme nga matematika, si dhe projekteve shumé
dimensionale né té cilat sé bashku me léndét e tjera éhté e integruar edhe lénda e matematikés,

* (& angazhojné ata né rolin e mésimdhénésit pér & ndihmuar nxénésit qé kané véshtirési né té nxéné,

* & kérkojné dhe té ndihmojné nxénésit qé € zgjidhin detyra qé kané qené pjesé e garave e ndryshme,

* (& pérgatisé nxénésit pér pjesémartje né gara t¢ ndryshme.

Pér & pérkrahur té nxénit e nxénésve qé kané véshtirési né té nxénit e matematikés, mésimdhénési duhet:

* & ofrojé detyra té lehta, té cilat do t& motivonin pérfshirjen e kétyre nxénésve né procesin mésimor,

* (& pérgatisin detyra té cilat u pérgjigjen aftésive individuale té kétyre nxénésve,

* & pérgjellin pérparimin gradual té kétyre nxénésve dhe té inkurajojné ciléndo pérpjekje t& tyre pér té
pérparuar né matematiké,

* & praktikojné metoda, teknika dhe strategji té reja t&¢ mésimdhénies € cilat mundésojné pérfshirjen e té
gjithé nxénésve né procesin mésimor,

* & pérdorin formén e punés né dyshe, ku ekipi formohet nga njé nxénés i suksesshém dhe njé me véshtirési
né t€ nxéné,

* & caktojné role t& ndryshme pér kéta nxénés pér ¢ dhéné kontributin e tyre né realizimin e detyrave né
grup (kryerjen e vizatimeve, prezantimin, mbajtjen e shénimeve, etj).

* (& pérfshijné nxénésit né diskutime & ndryshme dhe té inkurajojné ata né dhénien e mendimeve té tyre,

* & inkurajojé kéta nxénés pér té béré pyetje pér mésimdhénésin ose shokét dhe shoget e tyre,

* ¢ angazhohen né krijimin e modeleve t¢ thjeshta q¢ mund t& pérdoren pér konkretizimin e koncepteve té
ndryshme,

* & pérdorin vizualizimin me rastin e konkretizimit t&€ koncepteve dhe rregullave té ndryshme,

* & kérkojé qé nxénésit pér detyré shtépie té zgjidhin detyra té lehta,

* & angazhojné nxénésit né hulumtimin e informacioneve té thjeshta né internet,

* (& pérgézojné nxénésit pér ¢do sukses t€ arritur,

* & bashképunojné me prindérit dhe profesionistét e caktuar pér t€ kuptuar psikologjiné e fémijés dhe pér té
diskutuar ményrat mé té pérshtatshme pér ta ndihmuar pérparimin e tij né matematiké.

Me siguri qé ka edhe shumé késhilla t& tjera, & cilat ndihmojné mésimdhénésit si té punojné me nxénés qé
kané aftési t& ndryshme t€ nxénit. Si dhe né ¢do profesion tjetér, edhe né profesionin e mésimdhénésic pérvoja
éshté “mésuesi” mé i miré. Gjaté pérvojés arrijmé & kuptojmé mé miré individualitetin e nxénésve tané dhe ta
organizojmé procesin mésimor né até ményré qé ta pérshtatim até nevojave dhe interesimeve té tyre.

Pér t& udhézuar mésimdhénésit se si t¢ planifikojné realizimin e njésive mésimore pér klasat 1-5 jané dhéné né

vazhdim disa mésime model. Pérve¢ mésimeve model éshté dhéné edhe njé test model pér klasén e V. Mé pas éshté
dhéné dhe forma e gatshme pér pérgatitjen e mésimeve model.
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7.12 Nje forme e komunikimit efektiv

Mundésia pér ta shprehur njé qéndrim, mendim, pér té dhéné apo pranuar porosiné realizohet pérmes komu-

nikimit.

Komunikimi efektiv né shkollg, si njé element i réndésishém i kulturés s¢ komunikimit ndérmjet mésimdhé-
nésve dhe nxénésve pérfshin tri elemente:

1. Kanalet, mjetet, ményrat dhe stilet efektive te komunikimit;

2. Komunikimi efektiv i cili ndihmon né zgjidhjen e problemeve dhe mosmarréveshjeve né shkollg,
dhe i fundit, por jo me mé pak rendési

3. Te degjuarit aktiv té komunikuesit, né rastin toné té degjuarit aktiv té mesimdhenésve ndaj nxenesve,
si dhe te degjuarit aktiv te drejtoréve dhe personelit tjetér te shkollés.

Komunikimi efektiv pérmiréson dhe avancon téré ambientin e nxénies pér nxénésit dhe avancon potencia-
lin mésimor qé ka ¢do nxénés. Njé aftési e réndésishme pér mésimdhénésit pér ta zotéruar komunikimin
éshté “t¢ dégjuarit aktiv’. Kur mésimdhénésit dégjojné né ményré aktive, fémijéc mund té ndiejné qé jané
té réndésishém dhe né kété ményré do té kené vémendjen e ploté tek procesi i té nxénit. Shumé probleme
mund té zgjidhen dhe té parandalohen nése mésimdhénésit ndajné kohén qé té dégjojné né ményré aktive. E
réndésishme éshté kur mésimdhénési éshté njé dégjues aktiv, kur ai éhté i gatshém qé ¢'i udhézojé nxénésit
pér zgjidhjen e problemeve pér veten e tyre. Jané katér hapa pér ta zotéruar kété aftési: Ndalo, Shiko, Dégjo

dhe Pérgjigju.

NDALO

Kur njé mésimdhénés/nxeénés ju afrohet me digka, ndalo dhe kushtoji vémendije. Duke i kushtuar
vémendje, madje edhe shkurtimisht, i bén folésit te kuptoje qé po e dégjoni dhe qé ai éshte i
rendesishem.

SHIKO

Sigurohuni gé té beni kontakt me sy me ate gqé komunikoni. Kjo mund té kérkoje rénien né nivelin
e tyre dhe pérballje direkte me ta. Nje shprehje e fytyrés mund ti nxise femijet qe t'i ndajne
ndjenjat dhe shqetésimet e tyre.

DEGJO

Pergendroni vémendjen tuaj né ate se gfaré thoné njerezit me té cilét ju komunikoni, duke

i dégjuar fjalét dhe tonet e tyre. Dégjoni me kujdes até ¢faré thoné femijet né té vertet, e
gjithashtu edhe ate gfare perpigen té thoné. Shprehjet e fytyres dhe gjuha trupore japin informata
teé mjaftueshme rreth fjaléve qe ju dégjoni.

PERGJIGJU

Pasi qé jeni ndalur, keni shikuar dhe degjuar éshté koha qé té pérgjigjeni varésisht nga ajo se
¢faré ka theéné nxenési, njé pergjigje aktive do te ishte...

Pastaj vazhdoni me hapat e tjeré té komunikimit.

PARAFRAZO

Cfaré keni dégjuar (kjo mund té pérfshijé ndihmén pér nxénésin qé té emértojé ndjenjén e tij/
saj ose té pérshkruajé njé situaté). Kjo e bén folésin té ndihet se éshté dégjuar garté dhe qé
ndjenjat gé i ka shprehur jané té pranueshme.

Kur éshté e pérshtatshme, béj njé pyetje gé do té shtyje nxenesin té mendoje vete per nje
zgjidhje ose per hapin e ardhshem.
“Si mund té na siguroni se ju nuk do t'i harroni prapé detyrat e shtepise?”’, “ Cka keni mesuar

JEP SHEMBUJ g2 kjo pérvoje?, “ Si do ta ndryshonit kété nése do ta benit prape?”, " Cfaré ju pélgen mé

shumé né shkrimin tuaj? Na trego pse?”

“Si mund té na siguroni se ju nuk do t'i harroni prapé detyrat e shtepise?”, “ Cka keni mesuar
nga kjo pervoje?, “ Si do ta ndryshonit kete nése do ta benit prape?”’, “ Gfare ju pélgen me
shumeé né shkrimin tuaj? Na trego pse?”




7.13 Forma pér pergatitjen e mesimit model

MATEMATIKA DHE MESIMDHENIA E MATEMATIKES
UDHEZUES PER KLASAT 1-5

Data: Lenda: Klasa: - ________
Njésia mésimore (Tema):

Tipi i orés (Rretho ):  a) Zhvillim  b) Pérsérite  c) Ushtrime  ¢) Vlerésim  d) Testim
Mjetet mésimore:

Rezultatet e te nxenit :

1.

2.

3.

Fjalét kyge:
Zhvillimi i mesimit

EVOKIMI - E:

REALIZIMI | KUPTIMIT - R:

REFLEKTIMI - R:

Vetevlersimi - Analizé e orés sé mbajtur: a) Plotésisht i kénaqur b) | Kénagur

c) Nuk jam i kénagur. Nése nuk jeni i kénaqur, tregoni dy - tri arsye

1.

2 3.
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VIII. Modele mesimi per matematike per klasat 1-5

Klasa: |

Njésia mésimore: Mbledhja e numrave deri né 5 (pesé)

Rezultatet e t€ nxénit: Né fund t€ orés mésimore, nxénésit duhet té jené té afté té:

+ mbledhin dy numra deri né pese,
+  zgjidhin detyra té ndryshme lidhur me mbledhjen e numrave deri né pesg,

Fjalét kyce: Numri pesé, mbledhja e dy numrave.
Materialet dhe burimet: Libri, fletoret e nxénésve, tabela, ilustrimet, shkumsat me ngjyra, etj.
Evokimi - 10 min

Mésimdhénési/sja pyet nxénésit:

¢ Cilét numra kemi mésuar deri tash?

Njé nxénés pérgjigjet dhe shénon numrat 1, 2, 3, 4 dhe 5 né tabelé.

ME pas, mésimdhénési/sja kérkon qé nxénésit né dyshe té gjejné objekte dhe gjésende € cilat paragiten me
kéta numra. Pérgjigjet e mundshme € nxénésve mund t jené:

*  Cdo nxénés ka njé emér.
*  Cdo fémijé ka dy duar.
*  Cdo stiné ka tre muaj.

*  Cdo vit ka katér stiné.

* Dora ka pesé gishta.

Mésimdhénési/sja pyet nxénésit:

*  Sa duhet shtuar numrit 1 pér té fituar numrin 2? Si mund ta shénojmé kété?

Njé nxénés shénon né tabelé 1+1 = 2.

Mésimdhénési/sja paraqet para nxénésve ilustrimin e njé dore dhe pyet nxénésit:

* Né njérén doré jané ngritur 3 gishta. Nése i ngrejmé dhe dy gishtat e tjeré, sa gishta té ngritur
kemi gjithsej? Si mund ta shénojmé kécé fake?

Njé nxénés shénon né tabelé 3+2 = 5.

Mésimdhénési/sja pyet nxénésit:

* Cilin veprim kemi zbatuar né dy shembujt e fundit?

Njéri nga nxénésit pérgjigjet: Veprimin e mbledhjes sé dy numrave.



MATEMATIKA DHE MESIMDHENIA E MATEMATIKES
UDHEZUES PER KLASAT 1-5

Realizimi i kuptimit - 25 min

Mésimdhénési/sja kérkon qé njé nxénés té dalé para tabelés. Mé pas kérkon qé para tabelés t¢ dalin dhe tre
nxénés té tjeré. Ai/ajo pyet nxénésit:
*  Sa nxénés jané para tabelés?

Njé nxénés pérgjigjet: “Para tabelés jané katér nxénés”. Mésimdhénési/sja kérkon qé ky nxénés té shénojé né
tabelé shprehjen pér mbledhjen e numrave 1 dhe 3, pra

1+3 = 4.

Kérkohet gé tre nga nxénésit té shkojné né vend dhe mé pas edhe nxénési qé ka mbetur te tabela. Mésimdhé-
nési/sja kérkon qé njé nxénés té shénojé shprehjen gé tregon se sa veta shkuan né vend, pra

3+1 = 4.

MEé pas, mésimdhénési/sja vizaton né tabelé tre rreshta me katroré si mé poshté dhe kérkon gé nxénésit me
anén e shkumsave me ngjyré té gjelbér dhe té kuq té ngjyrosin aq katroré sa paragesin mbledhorét.

3+2 =

1+4 =

5+0 =

Meésimdhénési/sja kérkon gé nxénésit né ményré té ngjashme si mé larté té ngjyrosin katrorét dhe té plotésojné
katrorét e detyrés 2 né fagen 37 t€ librit té matematikés pér klasén e paré.

Pas pérfundimit t& detyrés, mésimdhénési/sja kérkon qé nxénésit té plotésojné fushat e méposhtme sipas
lévizjes né drejtéz,

Kérkohet qé nxénésit né ményré € ngjashme té plotésojné katrorét né detyrén 3 né fagen 37 té librit, € cilat
kané té béjné me lévizjen népér drejtéz.
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Reflektimi — 10 min

Mésimdhénési/sja ka pérgatitur pér secilin grup té nxénésve nga njé tabelé si mé poshté. Ai/ajo kérkon qé
nxénésit né grup té shénojné né sheyllén e treté shumén e dy numrave né sheyllat e para.

3
3
1
2
0

HSNININ (O N

Pas pérfundimit té detyrés, disa nxénés do té shénojné né tabelén e klasés shumat né shtyllén e treté. Disa prej
tyre do té paragesin rastet e mbledhjes sé numrave t& mésipérm prémes ushtrimeve me gishtat e duarve.

Detyré shtépie: Nxénésit do té zgjidhin detyrén 4 né faqen 37 ¢ librit t¢ matematikés pér klasén e I. Pérveg
késaj detyre, nxénésit do t&€ formojné sipas déshirés detyra pér mbledhjen e numrave deri né pesé dhe do ¢
zgjidhin ato.

Reflektimi nga pérvoja: Né klasén e paré nxénésit fillojné & ndértojné & kuptuarit matematik, prandaj
éshté me réndési qé mésimdhénési/sja té kujdeset qé t& motivojé té gjithé nxénésit pér té marré pjesé aktive
né procesin mésimor. Pér & pérfshiré té gjithé nxénésit né procesin mésimor, mésimdhénési/sja duhet té
planifikojé aktivitete t€ cilat kérkojné lévizje né klasé, vizualizim t& koncepteve té paragitura, si dhe té pérdoré
njé fjalor té pérshratshém pér nxénésit. Pra, ai/ajo duhet t€ organizojé aktivitete té cilat respektojné stilet
e ndryshme t& té nxénit t& nxénésve (kinestetik, vizual dhe auditiv). N&é kuadér & késaj njésie mésimore,
nxénésit mund té mésojné:

* né ményré kinestetike duke ngjyrosur katrorét, duke realizuar mbledhjet me lévizjen e nxénésve para
tabelés, si dhe duke mbledhur me anén e gishtave t¢ dorés,

* né ményré vizuale pérmes ilustrimeve té figurave t€ ndryshme,

* né ményré auditive me anén e dégjimit t& pérgjigjeve né pyetjet e parashtruara.

Pér t&¢ ndihmuar nxénésit né ndértimin e koncepteve abstrakte né matematiké, mésimdhénési/sja duhet té
pérdoré ilustrime té shumta. Kjo ndihmon t€ kuptuarit e matematikés dhe qéndrueshmériné e informacioneve
té fituara, sepse nxénésit pérveg qé i dégjojné informacionet ata i lidhin edhe me objekte konkrete. Pér té sjellur
freski né té nxénit e nxénésve éshté e késhillueshme qé mésimdhénési/sja t&¢ mos punojé vetém me libér, por
té jeté kreativ dhe té pérgatisé ilustrime t&é ndryshme. Ilustrimet mund té shérbejné pér té sqaruar konceptet,
ndérsa puna me libér do t€ shfrytézohej pér té kontrolluar suksesin e nxénésve né pérfitimin e njohurive.

Aktivitetet e planifikuara pér kété njési mésimore synojné zhvillimin e kompetencave té nxénésve qé né klasén
e paré. Aktivitetet mundésojné gé te nxénésit té zhvillohen:

* kompetenca e komunikimit duke dhéné pérgjigje né pyetjet e béra,

* kompetenca e té menduarit pérmes zgjidhjes s¢ detyrave,

*  kompetenca e t& mésuarit duke zbatuar njohurité e fituara né zgjidhjen e detyrave € ngjashme,
* kompetenca individuale pérmes zgjidhjes s¢ detyrave né librat e tyre,

* kompetenca qytetare duke i organizuar pér t€ punuar né grup.
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Klasa: |

Njésia mésimore: Cilindri, koni dhe sfera

B Rezultatet e te nxenit:

Ne fund te ores mesimore, nxenesit duhet te jene te afte te:

+ dallojné cilindrin, konin dhe sferen,

+ te identifikojne objekte nga jeta qe kane formen e cilindrit, te konit apo te
sferes.

Fjalét kyce: Cilindri, koni, sfera.

Materialet dhe burimet: Libri, fletoret e nxénésve, tabela, ilustrimet, markerat me ngjyra, modelet e cilindrit,
konit dhe sferés, etj.

Zhvillimi i mesimit
Evokimi - 10 min

Mésimdhénési/sja paraget para nxénésve modelin e cilindrit. Ai/ajo kérkon gé nxénésit né grup té gjejné
objekte qé kané formén e modelit té paragqitur?

Pas disa minutave, mésimdhénési/sja kérkon qé disa nxénés té tregojné objektet qé kané identifikuar né formén
e cilindrit, si p.sh. disa lloje t& gotave, disa lloje té vazove té luleve, tubat e ujésjellésit, drurét e preré, téholluesi
i petéve, shtypési i asfaltit, shtyllat elektrike, mbajtéset e shenjave té komunikacionit,tapat

e shisheve, baterité, shishet e disa léngjeve, etj. Mé pas, mésimdhénési/sja pyet:

* Ae dinisi quhet ky objeke?

Nése ka nxénés qé e diné pérgjigjen, atéheré njéri nga ata do ta thoté. Né & kundértén,
mésimdhénési/sja tregon se objekti i paraqitur quhet cilindér.

Realizimi i kuptimit - 25 min

Mésimdhénési/sja vizaton njé cilindér né tabelé. Ai/ajo tregon se cilindri éshté njé trup gjeometrik dhe se
shumé objekte né natyré kané formén e tij. Mésimdhénési/sja sqaron se cilindri dallon nga kubi dhe kuboidi
qé kané mésuar mé herét, sepse ai éhté trup rrotullues. Né kété moment mésimdhénési/sja kérkon qé té gjithé
nxénésit t€ shqiptojné emrin e cilindrit sé bashku.

MEé pas, mésimdhénési/sja paraqet para nxénésve modelin e konit dhe kérkon qé nxénésit
né grup té gjejné objekte né formén e konit.

Pas disa minutave, mésimdhénési/sja kérkon qé disa nxénés té tregojné objektet qé kané
identifikuar né formén e konit, si p.sh. kaushi i akullores, kapugi i babadimrit, bogat e
pishés, karrota, minarja e xhamisé, etj. Mé pas, mésimdhénési/sja pyet:

*  Si quhet ky objeke?
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Nése ka nxénés qé e diné pérgjigjen, atéheré njéri nga ata do ta thoté. Né té kundértén, mésimdhénési/sja
tregon se objekti i paraqitur quhet kon. Méimdhénési/sja vizaton njé kon né tabelé dhe kérkon gé t& gjithé
nxénésit sé bashku ta pérsérisin emrin e kétij trupi gjeometrik. Né fund tregon se edhe ky trup gjeometrik
éshté trup rrotullues.

ME pas mésimdhénési/sja paraqet modelin e sferés dhe kérkon gé nxénésit né grup té gjejné objekte né formén
e sferés. Disa nxénés do té tregojné se cilat elemente i kané identifikuar, si p.sh. topi, globi, dielli, balonat,
koka e njeriut, etj.

Pérséritet i njéjti proces si né rastet e cilindrit dhe konit. N& fund nxénésit shqiptojné s¢ bashku emrin e kétij
trupi gjeometrik.

Mésimdhénési/sja paraget njé vizatim né té cilin jané tre trupat gjeometriké dhe kérkon qé njé nxénés té
ngjyrosé me marker té kuq konin, njé gjetér té ngjyrosé me té kaltér sferén dhe i treti té ngjyrosé me té verdhé
cilindrin.

QL

Reflektimi — 10 min

Meésimdhénési/sja kérkon qé nxénésit té zgjidhin detyrén 3 né faqen 83 té librit té matematikés pér klasén e
I dhe té identifikojné me té kuqe trupat né formén e sferés, ndérsa mé ngjyré té gjelbér trupat né formén e
cilindrit.

Né fund, mésimdhénési/sja i késhillon nxénésit:

© MBANI NE MEND

O Trupa gjeometriké rrotullues jané: cilindri, koni dhe sfera.

Detyré shtépie: Nxénésit do té zgjidhin detyrén 4 né faqen 83 ¢ librit té matematikés pér klasén e I. Ata do
té ngjyrosin me ngjyra té ndryshme figurat né libér qé kané formén e cilindrit, té konit dhe sferés.

Reflektimi nga pérvoja: Aktivitetet e planifikuara mundésojné pérfshirjen e t€ gjithé nxénésve né procesin mési-
mor. Secili nxénés ka mundési t€ identifikojé objekte nga jeta reale té cilat kané formén e cilindrit, konit dhe sferés.
Lidhja e trupave gjeometriké me objekte nga jeta reale mundéson kuptimin mé & miré t€ informacionin nga ana e
nxénésve, si dhe géndrueshmériné e tij. Paraqitja e trupave gjeometriké me anén e modeleve, vizatimi i tyre, ngjy-
rosja dhe identifikimi i tyre né grumbullin e objekteve qé jané dhéné né libér e béjné njésiné mésimore interesante
dhe té lehté pér ta pérvetésuar.

Megenése kjo njési zhvillohet né klasén e paré dhe emértimet e kétyre trupave mund té mos jené t€ njohur pér disa
nxénés, atéheré &shté e preferueshme q¢ Mésimdhénési/sja té kérkojé qé emrat e tyre té pérsériten nga té gjithé nxé-
nésit né té njéjtén kohé. Kjo do té ndihmojé nxénésit ¢ t& mbajné né mend emrat e tyre pér njé kohé mé té gjaté.



MATEMATIKA DHE MESIMDHENIA E MATEMATIKES
UDHEZUES PER KLASAT 1-5

Klasa: Il

Njésia mésimore: Zgjidhja e jobarazimeve té formés x +a >0

M Rezultatet e te nxenit:

Ne fund te ores mesimore, nxenesit duhet te jene te afte te:

+ identifikojne numrat e nje bashkesie qe jane zgjidhje te jobarazimit,
+ shkruajné bashkesine e zgjidhjeve té jobarazimit,

* tregoje se jobarazimet mund te kene meé shume se njé zgjidhje,

+ zbatojne jobarazimet e formes zgjidhjen e detyrave nga jeta praktike.

Fjalét kyce: Jobarazim, jobarazim i sakté, bashkési e zgjidhjeve té jobarazimit.

Materialet dhe burimet: Libri, fletoret e nxénésve, tabela, njé pako me bonbone, etj.

Zhvillimi i mesimit
Evokimi - 10 min

Meésimdhénési/sjakérkon qé njé nxénés té tregojé numrin e nxénésve né klasé. Njé nxénés M
pérgjigjet p.sh. “Né klasé jané 30 nxénés”. Mé pas, mésimdhénési/sja paraqet para

nxénésve njé pako me bonbone dhe tregon se ajo ka 24 bonbone. Ai/ajo kérkon qé& %
nxénésit t€ pérgjigjen né pyetjen:

* Edhe sabonbone duhet t¢ marrim nga pakoja e dyté ashtu qé 'iu ndajmeé secilit

nxénés nga njé bonbon? W
Njé nxénés pérgjigjet né pyetjen e dhéné. %

Mésimdhénési/sja shénon detyrén né formén e ekuacionit 24 + x = 30 dhe kérkon
qé njé nxénés té zgjidhé detyrén né tabelé. Mé pas, mésimdhénési/sja pyet nxénésit:
*  Nése ai/ajo merré mé shumé se 6 bonbone nga pakoja e dytg, a do t€ mund t'iu ndajé t€ gjithé nxénésve
nga njé bonbon?

Pérgjigjet njé nxénés se nga pakoja e dyté mund té mirren 7, 8, 9, ... ,24 bonbone.

Realizimi i kuptimit — 25 min

Né kété rast, mésimdhénési/sja bén pérmbledhjen e aktivitetit duke sqaruar para nxénésve, se: “Nése pakoja
pérman 24 bonbone, atéheré nga pakoja e dyté duhet t& merren x bonbone ashtu qé t€ kemi mé shumé se 29

bonbone, né ményré qé t€ kemi bonbone t& mjaftueshme pér t'iu shpérndaré secilit prej 30 nxénésve. Mé pas,
mésimdhénési shénon shprehjen pér kété detyré

24+ x>29.

Ai/ajo tregon se shprehja e mésipérme quhet jobarazim.
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© MESIMDHENESI/SJA TREGON SE NGA PAKOJA E DYTE:

o
o
o
o
o
o

Nuk mjafton te marré njé bonbon, sepse 24 +1> 29 nuk éshte jobarazim i sakte.

Nuk mjafton te marré 2 bonbona, sepse 24 + 2 > 29nuk eshté jobarazim i sakte.

Mjafton te marre 6 bonbona, sepse 24 + 6 >29 éshté jobarazim i sakte.

Mund té marré 7 bonbona, sepse 24 +7>29 eshté jobarazim i sakté.

Mund té marre 8, 9, 10 bonbona, sepse pérseéri jobarazimi 24 + x > 29 éshte i sakte.

Mund té marré deri né 24 bonbona té pakos sé dyté, sepse 24 + 24 > 29 éshté jobarazim i sakté.

Prandaj, zgjidhja e jobarazimit t&é mésipérm éshté x € {6,7.8,...,24}. Pas sqarimit & bashkésisé s¢ zgjidhjes sé
jobarazimit, mésimdhénési/sja bén provén duke shpérndaré nga njé bonbon pér secilin nxénés. Pér té verifikuar
té kuptuarit e nxénésve, mésimdhénési/sja kérkon qé nxénésit né dyshe té gjejné zgjidhjen e detyrés:

Detyré: Nése njé nxénés éshté 7 vjec, atéheré edhe sa vite duhet té presé ai gé té keté mé shumé se 10 vjeté dhe
mé pak se 182

Mésimdhénési/sja kontrollon punén e dysheve dhe ofron ndihmé né rast nevoje. Pas zgjidhjes sé detyrés nga
ana e nxénésve, Mésimdhénési/sja kérkon qé njéri prej tyre té shénojé jobarazimin, ndérsa njé nxénés tjetér té
shénojé bashkésiné e zgjidhjeve. Pra,

7+ x>10

x>10-7
x>3

Bashkésia e zgjidhjeve &hté x € {4,5,6,...,10}.

Mésimdhénési/sja kérkon qé nxénésit té zgjidhin rreshtin e paré dhe té treté € detyrés 1 dhe pjesén e dyté té
detyrés 2 né fagen 73 té librit té matematikés. Né fund, nxénésit do t€ krahasojné rezultatet brenda grupit.

Detyra 1. Ngjyrosni me té kuge numrat pér té cilét jobarazimi éshté i sakté:

1) x>72-29 40, 41,42, 43, 44, 45, 46, 47, 48, 49, 50.
J) x>55-38: 10, 11, 12, 13, 14, 15, 16, 17, 18, 19, 20.

Detyra 2. Drejtkéndéshat e zbrazét plotésoni me ata numra nga bashkésia e dhéné pér té cilét do té fitoni
jobarazi t¢ sakté. Cilét jané ata numra? Zgjidhjet shénoni brenda rrathéve.

{1,2,4,5} 14+ >17. O O

Reflektimi — 10 min

Mésimdhénési/sja formon para tabelés dy grupe me nga 6 nxénés, ndérsa nxénésve té tjeré u thoté té qéndrojné
né fund € klasés. Mésimdhénési/sja u sqaron nxénésve, se secili grup ka té drejté té pérmendé emrin e njé
nxénési qé éshté né fund té klasés dhe té béjé pérshkrimin e tij. p.sh. Luani éhté i sjellshém, Teuta éshté shoge
e miré etj. Nése nxénésit qé i pérmendet emri i pélqen pérshkrimi, atéheré ai bashkohet me até grup, nése jo
pret pérshkrimin gé i béjné herén tjetér. Grupet duhet t& kené mé shumé se 10 nxénés né mesin e tyre. Fitues
éshté grupi gé ka mbledhur mé shumé nxénés.
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Né fund, mésimdhénési/sja shénon se shprehja pér lojén éshté:
6+x>10
x>10-6

x>5

Pra, grupet éhté dashur té bindin té paktén 6 nxénés pér t¢é qené né mesin e tyre.
Detyré shtépie: Pér puné té pavarur nxénésit do té zgjidhin detyrén 3 né fagen 73 té librit t¢ matematikés pér
klasén e IL

Reflektimi nga pérvoja: Meqé nocioni i jobarazimeve éshté kuptim mjaft i véshtiré pér t'u sqaruar pér nxénésit
e klasés sé dyté, éshté e késhillueshme q& mésimdhénési/sja ta ndajé njésiné e jobarazimeve té formés x + a > b
dhe x + a < b né dy njési mésimore. Kjo ofron mundési qé nxénésit t& kuptojné miré jobarazimet e formés
sé paré dhe pastaj shumé lehté té arrijné té zgjidhin edhe jobarazime t& formés sé dyté. Nése synohet qé t& dy
format t& sqarohen né té njéjtén dité, atéheré ekziston rreziku se nxénésit nuk do t'i kuptojné miré dhe se do
té kené problem pér té béré dallimin e formave t¢ kétyre jobarazimeve.

Pér ta lehtésuar pérvetésimin e njohurive pér jobarazimet, mésimdhénési/sja duhet t€ jeté kreative dhe t€ gjejé
shembuj sa mé praktik nga jeta reale, t¢ cilét mundésojné qé ky nocion té paraqitet si pjesé e njé problemi,
zgjidhjen e té cilin nxénésit mund ta gjejné edhe me hamendésime. Kjo e bén njésiné mésimore mé interesante
pér nxénés dhe ofron mundési pér pérfshirje té gjithé nxénésve né procesin mésimor. Né kété njési mésimore
paraqitja e nocionit té jobarazimit té formés x + a > b éshté béré pérmes njé shembulli praktik té sigurimit té
bonboneve pér nxénésit e klasés. Nxénésit, duke qené té pérfshiré né njé situaté me té cilén jané ballafaquar né
jeté e kané mé té lehté € gjejné zgjidhjen e problemit dhe pastaj t€ jené té pérgatitur pér té kuptuar se situata
e tillé paraqet njé jobarazim. Po ashtu, aktiviteti me bonbone ofron mundési pér té sqaruar edhe nocionin
e bashkésisé sé zgjidhjeve té jobarazimit. Ndarja e bonboneve pér nxénit éhté njé motivim pér puné té mé-
tutjeshme pér nxénésit.

Megenése kuptimi i jobarazimit paraget problem pér disa nxénés, atéheré éshté miré qé¢ mésimdhénési/sja té
vazhdojé pérséri me njé shembull konkret nga jeta, si p.sh. aktiviteti i cili ka té béjé me vitet e nxénésve dhe
nevojén pér té pritur pér € arritur né moshén mé shumé se 10 vite. Shembulli i dyté u shérben disa nxénésve
pér té pérforcuar njohurité, ndérsa pér ata qé kané véshtirési né té nxéné éhté mundésia e dyté qé iu ofrohet
pér té kuptuar jobarazimet.

ME pas, mésimdhénési/sja kérkon qé nxénésit té punojné dy detyra né libér. Kontrollimi i sakeésisé sé zgjidhjeve
té detyrave nga anétarét e grupit, ofron mundési qé nxénésit e talentuar t'iu ofrojné ndihmé nxénésve qé kané
véshtirési né té nxéné pér té korrigjuar ndonjé detyré qé kané zgjidhur gabim.

Né kété moshé fémijét mé sé miri mésojné pérmes lojés. Prandaj, kulminacioni i kuptimit té jobarazimeve
arrihet né fazén e fundit & orés kur loja e fémijéve éshté organizuar né até ményré qé ajo té paraqitet me njé
shprehje té jobarazimit. Nuk ka situaté mé pérfituese se loja pér té sqaruar kuptimet e ndryshme né kété fazé té
zhvillimit psiko-social t€ fémijéve. Ky fakt duhet t& pérdoret sidomos me rastin e sqarimit té temave té véshtira,
si¢ &shté rasti me jobarazimet né klasén e dyté.

Pérzgjedhja e aktiviteteve éshté béré me géllim qé te nxénésit té zhvillohen shumé kompetenca, si:
*  Kompetenca e komunikimit, pérmes pérshkrimit t& shokéve dhe shoqeve,
*  Kompetenca e té menduarit duke u pérfshiré né zgjidhjen e problemeve,
*  Kompetenca e t&é mésuarit me anén e zbatimit t€ njohurive né situata té reja, etj.
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Klasa: I

Njésia mésimore: Simetria ndaj drejtézés

M Rezultatet e te nxenit:

Ne fund te ores mesimore, nxenesit duhet te jene te afte te:

+ gjejne piken simetrike me piken e dhene ne lidhje me nje drejtez te dhene.

* ngjyrosin figuren simetrike me nje figure te dhene ne lidhje me nje drejtez te
dhene.

+ vizatojne drejtezen e simetrise se figurave té dhena.

+ identifikojne profesionet ne te cilat perdoret simetria né lidhje me nje drejtez.

Fjalét kyge: Piké simetrike, figuré simetrike, drejtéz e simetrisé.
Materialet dhe burimet: Libri, fletoret e nxénésve, tabela, dy shirita € kuq t¢ gjatésisé, péraférsisht 3 metra, njé
metér dhe fleta té pérgaditura me figura simetrike.

Zhvillimi | mesimit
Evokimi - 10 min

Mésimdhénési/sja ka vizatuar njé drejtéz né dyshemené e klasés. Kérkon qé 3 nxénés
té qéndrojné nga njéra ané e vijés dhe t& mbajné né duar njé shirit t& kuq duke
formuar njé trekéndésh. Mé pas kérkon qé 3 nxénés t€ tjeré t€ qéndrojné pérballé
nxénésve té paré né anén tjetér té vijés, té larguar njéjté nga vija. Pér c'u siguruar
se nxénésit jané njéjté té larguar nga vija pérdoret njé metér. Edhe 3 nxénésit e
dyté mbajné njé shirit t€ kuq né duar. Né fund nxénésit léshojné shiritat né toké
né formén e trekéndéshave me kulme né vendet gé kané géndruar.

Mésimdhénési/sja kérkon qé nxénésit té pérgjigjen né pyetjet:
*  Ajané trekéndéshat e njgje?
*  Ajané trekéndéshat njésoj té larguar nga drejtéza?

Pas pérgjigjeve té nxénésve, mésimdhénési/sja sqaron se figurat e tilla ndryshe quhen figura simetrike, ndérsa
vija e baraslarguar nga dy figurat quhet drejtéza e simetrisé.

Realizimi i kuptimit — 25 min

Meésimdhénési/sja kérkon qé nxénésit t&€ vendosin lapsin mbi tavoliné dhe té shtrijné duart mbi banké ashtu
qé lapsi té jeté ndérmjet tyre dhe njésoj i larguar nga to.

Ai/ajo pyet nxénésit:
* A jané simetrike duart né lidhje me lapsin?
*  Cka paraqet lapsi né kété rast?
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Mésimdhénési/sja kérkon qé nxénésit té kryejné detyrén 1 né faqen 75 té librit. Ata duhet té vizatojné dhe té
ngjyrosin figurén simetrike me figurén e dhéné né detyré. Mésimdhénési/sja kontrollon punén e nxénésve dhe
ndihmon ata qé kané nevojé. Pas pérfundimit t€ detyrés, mésimdhénési/sja pyet nxénésit:

* A jané simetrike fotografité né detyrén 22

MEé pas mésimdhénési/sja kérkon qé secili nxénés t&€ hedhé pak ngjyré né njé letér dhe ta palosé letrén né dysh. Pasi

ta hapin letrén, mésimdhénési/sja pyet nxénésit: \ )
*  (Cfaré figura fitcuam? Si i quajmé kéto figura? f
* A jané figurat & larguara njésoj nga vija e palosjes?
* Sie quajmé vijén palosjes né kété rast? )| S y)

Pasi té japin pérgjigje, nénésit do té kryejné detyrén 3 né faqen 77 té librit. Nxénésit duke ngjyrosur duhet t fitojné
figurat simetrike me ato qé jané dhéné né libér.

Meésimdhénési/sja ka pérgatitur pér secilin nxénés nga njé fleté me figurat e méposhtme dhe kérkon qé nxénésit té
vizatojné drejtézén e simetrisé pér figurat e méposhtme, apo vijén sipas sé cilés kéto figura mund t¢ palosen ashtu qé

pjesét e tyre té pérputhen.

Pas pérfundimit & detyrés, mésimdhénési/sja paraqet para klasés shtépiné e ilustruar mé poshté dhe pyet nxénésit

nése mund té vizatojné drejtézén e simetrisé népér figuré. (m

Reflektimi — 10 min
Meésimdhénési/sja pyet nxénésit:
*  Cilat shkronja té alfabetit toné kané drejtéz t€ simetrisé?

Pas pérgjigjes, mésimdhénési/sja u shpérndan nxénésve € njé grupi nga njé fleté né té cilén ka vizatuar gjysmat e
shkronjave q¢ kané drejtéz t€ siemtrisé. Ai/ajo kérkon gé nxénésit ta plotésojné gjysmén tjetér. Pas pérfundimit &
punés, nxénésit shkémbejné fletoret dhe shénojné njé koment né fletoren e shokut/shoges.

i )

Meésimdhénési/sja kérkon qé nxénésit té gjejné objekte té cilat kané drejtéz t& simetrisé. Né fund, ai/ajo kérkon qé
nxénésit né grup té diskutojné dhe t€ gjejné se né cilat profesione éshté me réndési njohja e simetrisé lidhur me njé
drejtéz. Njé anétar i grupit tregon profesionet qé ka gjetur grupi.

Detyré shtépie: Nxénésit duhet & zgjidhin detyrén 3 né libér né fagen 75, si dhe té gjejné tri objekte né sheépi &
cilat kané drejtéz t& simetrisé.

Reflektimi nga pérvoja: Aktivitetet praktike jané shumé té pérshtatshme pér té sqaruar nocionet e ndryshme né
matematiké, sidomos né gjeometri. Prandaj, lévizja e nxénésve pér t€ sqaruar simetriné duke pérdoré shiritin e
kug, me anén e pozicionimit t€ duarve, si dhe ilustrimet e gatshme pér t€ vizatuar drejtézén e simetrisé ndihmojné
jashtézakonisht shumé qé nxénésit t€ pérvetésojné kuptimin e simetrisé dhe disa nga fakeet kryesore lidhur me t&, si¢
jané: figurat e njéjta, largésia e njéjé nga drejtéza e simetrisé, etj.
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Inkurajimi i nxénésve pér t¢ identifikuar profesione né t cilat zbatohet simetria nxit interesimin e tyre pér té
pérvetésuar njohuri lidhur me simetring, sepse ata vetém kané filluar ¢ imagjinojné rreth profesioneve té ndryshme
né kété moshé.

Klasa: Il

Njésia mésimore: Matja e gjatésisé (metri, decimetri, centimetri, milimetri)
Rezultatet e t€ nxénit: Né fund té orés mésimore, nxénésit duhet té jené té afté té:

B Rezultatet e te nxenit:

Ne fund te ores mesimore, nxenesit duhet te jene te afte te:
« matin gjatesite e segmenteve,

+ transformojné njéren njesi matese ne tjetren.

+ zgjidhin detyra té ndryshme lidhur me matjen e gjatesive.

Fjalét kyce: Gjatési, metér, decimetér, centimetér dhe milimetér.
Materialet dhe burimet: Libri, tabela, fletoret e nxénésve, njé metér dhe njé vizore.

Zhvillimi i mesimit
Evokimi - 10 min

Mésimdhénési/sja ka pérgatitur pér ¢do dyshe té nxénésve nga njé tabelé si mé
poshté. Ai/ajo kérkon qé nxénésit né dyshe té plotésojné tabelén e méposhtme
duke béré matjet e duhura me vizore ose metér.

OBJEKTI GJATESIA

Lapsi

Gishti i madh i dores

Pellemba e dores

Banka e nxenéesve

Derisa nxénésit béjné matjet, mésimdhénési/sja vizaton njé tabelé té tillé né tabelén e klasés. Pasi nxénésit té
kryejné matjet, mésimdhénési/sja kérkon qé disa nga ata té shénojné rezultatet e matjes né tabelén e klasés.
Mésimdhénési/sja pyet nxénésit:

* Cilén piké keni zgjedhur si piké té fillimit pér té béré matjen?
*  Cfaré rezultati do té fitoni, nése si piké té fillimit pér matje do té zgjedhni pikén tjetér?

Me anén e pérgjigjeve arrihet deri te pérfundimet se pér t& matur njé gjatési nuk ka réndési se cila éhté pika
e fillimit e matjes dhe cila éshté piké e pérfundimit, si dhe rezultati éshté i njéjté pa marré parasysh se cila nga
skajet e segmentit zgjidhet si piké e paré e matjes.
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Realizimi i kuptimit - 25 min

Mésimdhénési/sja fokusohet né gjatésiné e lapsit dhe bankés. Rezultatet e matjes p.sh. pér lapsin 15 cm dhe
pér gjatésiné e bankés 125 cm, mésimdhénési/sja kérkon qé nxénésit (duke kujtuar njohurité e njésisé sé
kaluar) ta shénojné né formén e zgjeruar duke plotésuar vijat e méposhtme

15cm=__dm  cm.
125cm=__m__dm___ cm.

Mé pas mésimdhénési/sja kérkon qé nxénési té shénojé né cm gjatésiné e njé nxénési, i cili éshté 1 m e 20 cm,
si dhe gjatésiné e péllémbés sé dorés sé tij, e cila éshté 1 dme 2 cm:

1m 20cm = cm.
1m 2cm= cm.

Mésimdhénési/sja tregon se né njésiné e méparshme mésimore kané ndértuar “shkallét”

m

dm

cm

Mésimdhénési/sja kérkon qé nxénésit té bashképunojné né grup pér t¢ dhéné pérgjigje né pytejen:
* Po qe se zbresim nga njé shkallg, atéheré pér sa heré duhet rritur numrin gjaté transferimit né njésiné
jetér? Jepni njé shembull.

Njé nxénés do té pérgjigjet dhe do té shénojé shembullin né tabelé. E njéjta proceduré do té pérséritet edhe
kur mésimdhénési/sja pyet nxénésit:

*  Po qe se zbresim dy shkallg, atéheré pér sa heré duhet rritur numrin gjaté transferimit né njésiné tjetér?
Jepni njé shembull.

* Po qe se ngjitemi nga njé shkallg, atéheré si duhet té zbérthehet numri ashtu gé ta shprehim até me
njésiné tjetér? Jepni njé shembull.

* Po ge se ngjitemi dy shkallg, atéheré si duhet té zbérthehet numri ashtu qé ta shprehim até me njésité
e tjera? Jepni njé shembull.

MEé pas, mésimdhénési/sja kérkon gé nxénésit té numeérojné vijat qé ekzistojné né vizore
né mes té numrave 0 dhe 1. Pérgjigjen e njé nxénési se “ekzistojné 10 vija” méimdhénési/
sja e shfrytézon pér té paraqitur njésiné e matjes — milimetrin. Ai/ajo tregon se

1 cm =10 mm.

Né kété ményré mésimdhénési/sja tregon se né “shkallét” e mésipérme mund té shtohet né fund dhe njé
shkallé e re mm pér té cilén vlejné té njéjtat rregulla si kur zbresim nga shkallét ose ngjitemi né shkallét e tjera.

Né fund mésimdhénési/sja kérkon qé nxénésit té plotésojné nga dy rreshta té detyrave 2 dhe 3 né fagen 61 t&
librit t¢ matematikés pér klasén e III (nga njé rresht éshté dhéné mé poshte).
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Detyra2. 7cm=___ mm, 38mm=___ cm___mm, 8cm 3 mm=__ mm.
Detyra3.486 mm=__dm___cm___mm, 3cm-5mm-= cm___mm.

Nxénésit né grup kontrollojné detyrat e njéri — tjetrit.
Reflektimi — 10 min

Mésimdhénési/sja kérkon qé nxénésit né grupe té béjné matjet e disa objekteve né klasé dhe t'i shprehin
gjatésité e tyre me anén e njésive pérkatése.

Grupi I: Do té matin njérén ané té tabelés.

Grupi II: Do té matin gjatésiné e klasés.

Grupi IIT: Do té matin gjerésiné e klasés.

Grupi IV: Do té matin gjerésiné e dritareve té klasés.
Grupi V: Do t€ matin gjerésiné e derés sé klasés.

Rezultatet do té shénohen né tabelé.

Né fund mésimdhénési/sja kérkon qé nxénésit té pérdorin adresén htep://www.convert-me.com/en/convert/

length pér té béré shndérrimin e njérés njési né tjetrén.

Mésimdhénési/sja pyet nxénésit se cilat jané profesionet né té cilat kérkohet té béhen matje € gjatésive
vazhdimisht. Nxénésit mund té pérgjigjen: “Profesionet né té cilat kryhen vazhdimisht matje jané: ndértimearia,
arkitekeura, rrobaqepésia, etj.” Né fund, mésimdhénési/sja i késhillon nxénésit:

B Mbani né mend

ITm = 10dm; 1dm = 10cm; 1cm = 10mm.

Detyré shtépie: Nxénésit do té vazhdojné zgjidhjen e detyrave 2 dhe 3 né libér. Ata po ashtu do té matin dhe
dimensionet e dhomés sé dités ose té ndonjé dhome tjetér qé éshté né formén e drejtkéndéshit.

Reflektimi nga pérvoja: Informacioni i paraqitur né libér te kjo njési mésimore éshté shumé “i varfér”.
Detyrat, me pérjashtim té detyrés sé katére, jané shumé mekanike dhe kérkojné vetém llogaritje dhe plotésim
té katroréve té zbrazét. Ato jané shumé té ngjashme dhe mund € sjellin monotoni tek nxénésit, sidomos
duke pasur parasysh se njésité paraprake jané té shtjelluara né té njéjtén ményré. Duke pasur parasysh se
informacion i ri pér nxénésit né kété njési mésimore éhté vetém kuptimi i milimetrit dhe lidhja e tij me njésité
e tjera matése, atéheré éshté e késhillueshme qé mésimdhénési/sja té mos fokusohet vetém né informacionin
qé éshté né libér, por té jeté kreativ dhe t& organizojé aktivitete me ané té cilave béhet pérforcimi i njohurive
té mésuara mé herét, si dhe sqarimi shumé i natyrshém i njésisé sé gjatésisé - milimetrit dhe lidhjes sé tij
me gjatésité e tjera. Mésimdhénési/sja duhet té kujdeset qé nxénésit té kuptojné miré njésité e gjatésisé dhe
tranferimin e tyre, sepse kéto informacione do t€ pérdoren me rastin e njehsimit té syprinés sé sipérfaqeve sé
figurave dhe véllimit té trupave gjeometriké.

Organizimi i aktiviteteve praktike té cilat kérkojné matjen e gjatésive t¢ ndryshme mundésojné pérfshirjen e
té gjithé nxénésve né procesin mésimor. Ato zgjojné kérshériné e nxénésve pér t'u pérfshiré dhe pér té dhéné
kontributin e tyre né realizimin e detyrés. Po ashtu, aktivitetet praktike ndihmojné qé nxénésit té kuptojné
se njohurité matematikore jané té vlefshme dhe kané zbatim né jetén e pérditshme. Kérkesa qé nxénésit té
identifikojné profesione né t€ cilat béhen matje té vazhdueshme synon qé te nxénésit té zgjojé interesimin
pér t€ kuptuar mé miré njésité e gjatésisé, sepse ato jané shumé té nevojshme pér t& pasur sukses né shumé
profesione, si p.sh. né arkitekturé, ndértimeari, rrobaqepési, etj. Meqenése pjesa mé e madhe e informacionit
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né kété njési mésimore &shté e njohur nga orét e méparshme, atéheré éshté miré q¢ mésimdhénési/sja té
kérkojé qé nxénésit té zgjidhin detyrat dhe té béjné matjet duke punuar né dyshe dhe né grupe. Kjo mundéson
qé nxénésit té mésojné dhe té pérforcojné njohurité pérmes bashképunimit me t€ tjerét.

Klasa: Ill

Njésia mésimore: Katérkéndéshi.

M Rezultatet e te nxenit:

Ne fund te ores mesimore, nxenesit duhet te jene te afte te:

+ vizatojné nje katerkendesh kur jané dhené kulmet e tij A,B,C dhe D;
« emertojne elementet e katerkendeshit te vizatuar;

« identifikojné kulmet (brinjét) e pérballshme;

+ identifikojne diagonalet e katerkendeshit.

Fjalét kyce: Katérkéndésh, brinjé, kulm, diaoganale, brinjé té pérballshme.
Materialet dhe burimet: Libri, tabela, fletoret e nxénésve, njé vizore dhe markera (shkumsa).

Zhvillimi | mesimit
Evokimi - 10 min.

Né fillim té orés, mésimdhénési/sja kérkon nga njé nxénés gé té vizatojé njé trekéndésh né tabelé, duke shénuar
kulmet e tij. Pastaj nga njé nxénés tjetér do té kérkojé qé té tregojé se sa kulme dhe sa brinjé ka trekéndéshi.
Njé gjetér do té tregojé sa kénde té brendshme ka trekéndéshi.

C

Fig. 1

Pastaj ai/ajo vizaton katér pika né tabelé né ményré qé asnjé nga tri pikat t& mos i takojné njé drejtéze. Nga njé

nxénés ai/ajo kérkon qé né tabelé t¢ konstruktojé segmentet [AB],[BC],[CD] dhe [DA] qé pércatokohen nga

pikat. Né kété ményré do té fitojmé figurén e katérkéndéshit.

ME pas nxénésve u drejtohem me pyetjen:

e (Cfaré figure fituam? Shumica prej nxénésve do té pérgjigjen pozitivisht, sepse ata edhe mé paré e kané
hasur figurén e katérkéndéshit.

205




MATEMATIKA DHE MESIMDHENIA E MATEMATIKES
UDHEZUES PER KLASAT 1-5

206

Né kété ményré arrihet deri te paraqitja e qéllimit té orés.

D

Fig. 2
Realizimi i kuptimit - 30 min.

Pastaj, mésimdhénési/sja sé bashku me nxénésit konstatojné se katérkéndéshi éshté njé figuré gjeometrike, e cila

ka katér kulme A,B,C dhe D, katér brinjé [AB],[BC],[CD] dhe [DA], dhe katér kénde £ZABC £BCD £CDA
dhe £DAB, gjithnjé duke ju kujtuar nxénésve se ZDAB ~ £BAD (shih kuptimin e kéndit).

Né vazhdim, mésimdhénési/sja e jep pérkufizimin e katérkéndéshit si union té segmenteve [AB],[BC],[CD]
dhe [DA]. Pra kétrkéndshi i pércaktuar me pikat A,B,C dhe D éshté:

[AB]JU[BCJU[CD]U[DA]= ABCD

Pastaj, mésimdhénési/sja vazhdon me njoftimin e nxénésve lidhur me emértimet qé i kemi te katérkéndéshi:

Pikat A, B, C dhe D quhen kulme té katérkéndéshit;
Segmentet [AB], [BC], [CD] dhe [DA] quhen brinjé té katérkéndéshit;
KéndetABC, £ BCD, £ CDAdhe £ DAB quhen kénde té brendshme té katérkéndéshit;

Brinjét [AB] dhe [CD] ([AD] dhe [BC]) quhen brinjé & pérballshme té katérkéndéshit;

Kulmet 4 dhe C ( B dhe D ) quhen kulme t€ pérballshme té katérkéndéshit;
Né vazhdim, mésimdhénési/sja nga nxénésit kérkon qé té vizatojné segmentet qé pércaktojné kulmet e

pérballshme té katérkéndéshit (fig. 3).
D

{ A B

I Fig. 3 _
Pastaj, ai/ajo i njofton nxénésit se kéto dy segmente [AC] dhe [BD] quhen diagonale t¢ katérkéndéshit dhe
kérkon qé nxénésit té shprehen me shkrim né fletoret e tyre se ¢ka paraqesin diagonalet e njé katérkéndéshi
(3-4 min). Pas késaj kohe, ai/ajo kérkon qé 2 nxénés té lexojné até qé kané shkruajtur né fletoret e tyre, né
ményré qé mendimet e tyre té krahasohen. Késhtu, né klasé do té béhet njé debat i shkurtér rreth saktésisé sé
té shprehurit t& nxénésve. Natyrisht, né fund do té riformulojmé pérkufizimin e diagonales si segment gé éshté

i pércaktuar (bashkon) nga dy kulme té pérballshme té katérkéndéshit (fig. 3).
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Reflektimi — 5 min.
Pér té pérséritur materien lidhur me katékéndéshin, mésimdhénési/sja mund ta pérdoré teknikén klaster.

Katér kénde Katér brinjé
Dy diagonale

Katérkéndéshi

Fia. 5.71

Klasa: |l

Njésia mésimore: Paraqitja e t&é dhénave me diagram

M Rezultatet e te nxenit:

Ne fund te ores mesimore, nxenesit duhet te jene te afte te:

+ klasifikojne te dhenat sipas vetive te elementeve te populacionit,

+ paragesin me diagram te dhenat e klasifikuara, duke péerdorur diagrame te
ndryshme.

+ bejne leximin e rezultateve duke shfrytezuar diagramet.

Fjalét kyce: diagram.
Materialet dhe burimet: Libri, fletoret e nxénésve, tabela, njé vizore, 5 markera (shkumésa) me ngjyra t€ ndryshme.

Zhvillimi | mesimit
Evokimi - 10 min

Né fillim té orés mésimore mésimdhénési/sja i pyet dy prej nxénésve se sa fémijé jané né familjen e tyre. Pasi
ta marr pérgjigjen né kété pyetje, rezultatin e shénon né tabelé dhe do t&€ vazhdoj me pyetjen tjetér: sa jané
djem dhe sa jané vajza dhe pérséri rezultatin e shénon né tabelé. Né kété ményré ai/ajo u bén me dije nxénésve
se pyetjet e drejtuara kané pér qéllim studimin e numrit té fémijéve dhe gjinisé sé tyre né familjet e nxénésve.
Késhtu arrihet deri te paragitja e géllimit té orés dhe i njofton nxénésit se gjaté késaj ore do té mésojné para-
gitjen e rezultateve t€ njé hulumtimi (pra t¢ dhénave) me ndihmén e diagrameve.

Realizimi i kuptimit — 25 min

Paraprakisht, ai/ajo i ndané nxénésit né grupe me nga 6-7 nxénés dhe né secilin grup cakton nga njé nxénés i
cili do ta udhéheq hulumtin pér grupin e vet. Ai/ajo, nga secili grup kérkon qé rezultatet e hulumtimit ¢'i pa-
raqesin né formé tabelare. Po ashtu ai/ajo cakton edhe njé koordinator t& hulumtimit. Udhéheqgésve té grupeve
dhe koordinatorit u jepen nga njé tabelé si tabela. 1, t€ cilat ai/ajo i ka pérgatitur mé paré (né shtépi). Derisa
nxénésit punojné né grupe, ai/ajo vizaton njé tabelé si tabela 1 né tabelén e klasés.
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Numri i

Me shume
se &

Gjithsej

Gjinia

M F

Nurmi i nx.

Gjithsej

30

Tab. 1

Pastaj udhéheqésit e grupeve i grumbullojné rezultatet ¢ hulumtimit dhe pasi ¢'i kené mbledhur rezultatet,

koordinatori i hulumtimit del né tabelé dhe e plotéson tabelén me té dhéna. Psh. tabela e plotésuar do té dukej

si tab. 2.

Numri i
femijéve

Me shume se 4

Gjithsej

Gjinia

M F

Nurmi i nx.

16 14 6 6

Gjithsej

15 4 2

30

Tab. 2

Kéto rezultate jané té shkruara edhe né formularin (tabelén) té cilén e ka plotésuar koordinatori i hulumtimit.
Mésimdhénési/sja fillon t'i paraqes kéto rezultate né formén e diagramit, p.sh. me drejtkéndésha (fig. 1).

16

14

12

10

1 | 1.

1 Fémijé 2 Fémijé 3 Fémijé 4 Fémijé >4 Fémijé

Fig. 1

Pastaj, vazhdon me pyetjen se ¢ka pasqyron ky diagram? Si éhté ndértuar ai? A mundemi té shfrytézojmé
edhe ndonjé formé tjetér t& diagrameve? Ai/ajo vazhdon duke vizatuar edhe njé formé tjetér té diagramit si né
figurén e méposhtéme, duke theksuar se ngjyra e kuqe pérfaqéson numrin e familjeve me nga dy fémijé, ngjyra
e kaltér numrin e familjeve me nga njé fémijé e késhtu me radhé.
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Fig. 2

Né fund, ai/ajo vazhdon dhe e paraqet diagramin edhe pér té dhénat e tabelés 2.

18

16

1 Fém. M F 2 Fém.M F 3 Fém.M F 4 FEem.M F  >4Fém.M F

Fig. 3

Né vazhdim, mésimdhénési/sja sé bashku me nxénésit i interpretojné shtyllat e diagramit té fundit, qé éshté
mé kompleks se ai i pari, sepse kétu kemi grupe me nga tri sheylla. Psh. nése e marrim né konsiderim grupin
e paré me tri sheylla, pérfundojmé se ky grup tregon se kemi gjithsej 8 familje me nga njé fémijé, prej t€ ciléve
3 jané djem dhe pesé vajza; grupi i dyté i shtyllave: kemi gjithsej 15 familje me nga dy fémijé, prej té ciléve 16
jané djem dhe 14 vajza, e késhtu me radhé.

Reflektim -10 min

Puné né grupe-zgjidhja e detyrés 3, £.124 nga libri i matematikés. Kjo detyré kérkon gé nxénésit t&€ ndértojné
tabelén dhe diagramin pér shratlartésiné e disa nxénésve, té cilat jané dhéné me fjalé.
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Klasa: IV

Njésia mésimore: Zbatimi i shumézimit — ushtrime

M Rezultatet e te nxenit:

Ne fund te ores mesimore, nxenesit duhet te jene te afte te:
* njehsojné prodhimin e dy numrave,
+ zgjidhin detyra té ndryshme nga jeta ne te cilat zbatohet veprimi i shumezimit.

Fjalét kyce: Faktorét e shumézimit, prodhimi i dy numrave.

Materialet dhe burimet: Libri, fletoret e nxénésve, tabela, disa ilustrime, detyra té pérgatitura, etj.
Zhvillimi i mésimit

Evokimi - 5 min

Mésimdhénési/sja kérkon qé nxénésit duke pérdoré veprimet e mbledhjes, zbritjes
dhe té shumézimit té gjejné lartésiné e Gjeravicés, majés mé té larté né Kosové.

-178 +299 -4
543

A 4

A 4

Njé nxénés do té zgjidhé detyrén né tabelé. Ai/ajo do té tregojé lartésiné e majés sé Gjeravicés.
Realizimi i kuptimit - 30 min

Né fillim mésimdhénési/sja kérkon qé nxénésit té béjné dallimin ndérmjet kuptimeve “... ka 3 mé shumé se
... dhe “... ka 3 heré mé shumé se...”.

ME pas, mésimdhénési/sja ndan klasén né 6 grupe. Ai/ajo ka pérgatitur njé kub né té cilin ka shénuar numrat
1 deri né 6. Secili pérfaqésues i grupit do té rrotullojé kubin. Nése numri qé bie éshté nga 1 deri né 5, atéheré
ai grup do té zgjidhé detyrén me até numér. Nése numri qé bie éshté 6, atéheré secili nga anétarét e kétij grupi
do t€ zgjedhé njérin nga grupet 1-5 pér ta monitoruar gjaté zgjidhjes sé¢ detyrés. Nése njérit grup i bie i njgjti
numér (nga 1-5) si ndonjérit nga grupet e méparshme, atéheré pérfaqésuesi i grupit e rrotullon pérséri kubin.

Detyrat qé do té zgjidhin nxénésit jané:
Detyra 1. Arbéri ka 75 fotografi té gyteteve té ndryshme té botés. Linda ka 5 fotograf

mé shumé se Arbéri, ndérsa Fisi 5 heré mé shumé se Arbéri. Sa figura t€ qyteteve ka
Linda? Sa figura t& qyteteve ka Fisi? Sa figura kané ata sé bashku?

Detyra 2. Nga revistat e ndryshme Teuta ka koleksionuar 134 portrete té kénggtaréve té fam-
shém. Besniku ka koleksionuar 6 portrete mé pak se Teuta, ndérsa Flamuri 6 heré mé shumé se
Teuta. Sa portrete ka mbledhur Besniku? Sa portrete ka Flamuri? Sa portrete kané ata sé bashku?
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Detyra 3. Njé kamion béné furnizimin e 5 shitoreve me qumésht. Cdo dité t& javés
shoferi I€ né secilén nga kéto shitore 10 kuti, secila prej té cilave ka nga 12 litra qumésht.
Sa litra qumésht shpérndan shoferi brenda javés?

Detyra 4. Besa sapo i ka mbushur tri vjet. Pas dy viteve, néna e Besés do té jeté 7 heré mé e vjetér se vajza. Sa
vjet ka néna? Sa vjet do té kené néné e bijé sé bashku pas dy viteve?

Detyra 5. Nxénésit e njé klase planifikojné té shkojé né njé shfaqje pér fémijé. Nése bileta
pér shfagje kushton 2 euro dhe secili nxénés duhet té paguajé transportin urban 50 centé,
atéheré sa té holla duhet t& mbledhé mésimdhénési/sja pér 30 nxénésit e tij/saj?

Kur grupet pérfundojné zgjidhjen e detyrés, pérfaqésuesi i grupit ngrit dorén pér € njoftuar mésimdhénésin/
sen. Pasi té gjitha grupet té zgjidhin detyrat e tyre, mésimdhénési/sja kérkon qé njé pérfaqésues i grupit qé
ka zgjidhur detyrén e paré, té shénojé zgjidhjen né tabelé. Né fund, nxénési qé ka monitoruar punén e grupit
tregon pér atmosferén qé ka ekzistuar né grup gjaté zgjidhjes sé detyrés.

E njéjta proceduré do té pérséritet edhe pér grupet e tjera.
Reflektimi — 10 min
Mésimdhénési/sja kérkon qé nxénésit né grup t€ gjejné prodhimet dhe & plotésojné tabelén e méposhtme

né até ményré qé nén kolonén e rezultatit t& prodhimit té shénohet shkronja e paré e figurés e cila éshté e
shoqéruar me até rezultat.

. *}rﬁ\ QQY

245 ¢ 54 = 31811 = 80621 = 11517 = 54294 = 902¢ 33 =

50948 3498 113230 - 29766 1955 - 16926

Grupi gé e gjen i pari zgjidhjen do ta prezantojé até para té jeréve. Zgjidhja e detyrés éshté¢ KOSOVA.

Detyré shtépie: Nxénésit do té zgjidhin detyrén 1 dhe 2 né faqen 108 ¢ librit t¢ matematikés pér klasén e IV.
Pérveg detyrés sé mésipérme, nxénésit e talentuar do té formulojné njé detyré me fjalé nga jeta e pérditshme ku
zbatohet shumézimi dhe do té zgjidhin até.

Reflektimi nga pérvoja: Aftésimi i nxénésve pér té zgjidhur detyrat problemore té cilat jané t&é dhéna me tekst
éshté sfidé pér secilin mésimdhénés. Pér té lehtésuar kété proces, mésimdhénési/sja duhet té keté kujdes gé
gjaté ushtrimeve t€ zgjedhé detyra kreative nga jeta praktike té cilat jané né pajtim me interesimet e nxénésve.
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Zgjedhja e detyrave té tilla i ndihmon nxénésit né pérvetésimin e njohurive dhe zhvillimin e shkathtésive pér
t'i zgjidhur ato, sepse paraqesin situata me té cilat ata ose jané ballafaquar né té kaluarén ose situata qé ata i
vlerésojné qé do té jené me interes pér té ardhmen e tyre. Pikérisht pér kété arsye, detyrat e planifikuara pér
kété oré mésimore jané té fokusuara né zgjidhjen e problemeve nga jeta reale. Eshté e réndésishme té theksohet
se pérmes detyrave té ndryshme mésimdhénési/sja mund té béjé dhe integrimin e matematikés me léndét e
tjera. Detyra e dhéné né fazén e evokimit mundéson ndérlidhjen e matematikés me léndén Njeriu dhe natyra.

Aktivitetet e planifikuara gjaté orés mésimore mundésojné pérfshirjen e té gjithé nxénésve né procesin mésimor.
Nxénésit e talentuar kané mundési té sfidohen pérmes sherimit té detyrave dhe zgjidhjes sé tyre, ndérsa ata
qé kané véshtirési né té nxéné mund té pérfshihen né llogaritje t¢ ndryshme. Po ashtu, plotésimi i tabelés né
fund me fjalén e kérkuar mund t€ zgjojé interesimin e kétyre nxénésve pér t'u pérfshiré né procesin mésimor.
Caktimi i nxénésve té njé grupi pér t¢ monitoruar punén e grupeve té tjera mobilizon t€ gjithé nxénésit pér
té qené aktiv. Nxénésit qé jané né grupe zgjidhin detyra, ndérsa monitoruesit pérve¢ kuptimit té detyrave e
ndijné veten té réndésishém, sepse raportojné pér angazhimin e té tjeréve.

Té gjitha aktivitetet e planifikuara synojné té zhvillojné te nxénésit disa kompetenca, si:
*  Kompetencén e té menduarit pérmes shtrimit té detyrave,
»  Kompetencén e té mésuarit duke kérkuar zbatimin e njohurive né zgjidhjen e detyrave té shtruara,
* Kompetencén gytetare duke realizuar punén né grupe.
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Klasa: IV

Njésia mésimore: Thyesat qé tregojné té njejtén pjesé té njé térésie.

M Rezultatet e te nxenit:

Ne fund te ores mesimore, nxenesit duhet te jene te afte te:

+ dallojné pjesét e barabarta te nje teresie.

+ gjejne thyesa té barabarta me nje thyese te dhene duke shumeézuar si numeru-
esin ashtu edhe emeruesin me te njejtin numer te ndryshem nga zero.

+ gjejne thyesa te barabarta me nje thyese te dhene duke pjesetuar si numeruesin
edhe emeruesin me té te njéjtin numér te ndryshém nga zero.

Fjalét kyce: E téra (e plota), thyesa, eméruesi, numéruesi.

Materialet dhe burimet: Libri, fletoret e nxénésve, tabela, katér sipérfage drejtkéndéshe té njéjta prej kartoni,
katér palé gérshéré etj.

Zhvillimi i ores
Evokimi - 10 min.

Mésimdhénési/sja paraqet garkun e vizatuar mé poshté dhe i béné kéto pyetje:

*  C’pjesé e figurés éshté e hijezuar ?

*  C’pjesé e figurés éshté e pahijezuar?

*  (faré paraqesin té dy pjesét sé bashku?

* C'thyesa paraqesin pjesa e hijezuar dhe ajo e pahijezuar? Shénoni ato thyesa ? |
*  Cilét jané numéruesit e cilét eméruesit e atyre thyesave?

Pas késaj ai/ajo, sé bashku me nxénésit, pérfundojné gé:

o Eshté hijezuar tri té tetat e figurés.

* E pahijezuar &shté pesé té tetat e figurés.

* Té dy pjesét sé bashku paraqgesin garkun i cili &shté marré si njési, d.m.th. paragesin njé t€ téré (njé té
ploté).

* DPjesa e hijezuar paraget thyesén tri té tetat, kurse pjesa e pahijezuar paraget thyesén pesé té tetat; thye-
sat e tilla shénohen me = dhe P pérkatésisht.

* 3 dhe>5 jané numeruesu e thyesave t€ mésipérme kurse 8 &shté eméruesi i t€ dy thyesave.

Realizimi i kuptimit - 20 min.
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Nxénésit e klasés ndahen né katér grupe. Secilit grup i jepet nga njé sipérfage drejtkéndéshe (e njejté) prej
kartoni dhe nga:

*  Grupi i paré kérkohet té hijezoj (ngjyros) % e sipérfaqes.

*  Grupi i dyté kérkohet ¢ hijezoj (ngjyros) % e sipérfaqes.

*  Grupi i dyté kérkohet té hijezoj (ngjyros) % e sipérfaqges.

*  Grupi i dyté kérkohet té hijezoj (ngjyros) % e sipérfaqes.

Gjaté punés, mésimdhénési/sja i kontrollon, ndihmon, udhézon dhe i késhillon nxénésit (p.sh. qé pjesét
ndarése t€ jené té barabarta).

Pas puné sé kryer, mésimdhénési/sja kérkon nga t& katér grupet qé té presin me gérshéré pjesén e hijezuar té
sipérfaqes drejtkéndéshe. Mésimdhénési/sja vendos njérén sipér tjetrés pjesét e prera té secilit grup. Bén pyetjet :
*  Cfaré jané kéto pjesé?
*  Ctregojné thyesat e pércaktuara me ato pjesé dhe ¢faré jané ato?

Duhet té marré kéto pérgjigje:

* Djesét e fituara jané t& puthitshme (kongruente) dhe, si té tilla, kané syprina té barabarta.
*  Ato tregojné té njejtén pjesé (gjysmén) € njé térésie (sipérfaqes drejtkéndéshe) dhe, si té tilla, paragesin
thyesa té barabarta.

Mésimdhénési/sja kérkon nga njé nxénés/e qé té shkruaj né tabelé (dérrasén e zezé) barazimin e thysave té
pércaktuara nga pjesét e hijezuara té sipérfaqeve drejtkéndéshe té secilit grup; nxénési do t€ shkruaj barazimet

1 2 3 4

2 4 6 8
Tash ai/ajo kérkon nga nxénésit qé té shiqojné eméruesit dhe numéruesit e thyesave té mésipérme dhe té trego-
jné se si jané fituar ata nga eméruesi dhe numéruesi i thysés sé paré ? Nxénésit me ndihmén e mésimdhénésit/
es (nése &shté e nevojshme) vijné né pérfundim qé: eméruesi dhe numéruesi i thyesés sé dyté, treté dpe té katért
fitohen duke shumézuar, pérkatésisht, me numrin 2, 3 dhe 4 eméruesin dhe numéruesin e thyesés sé paré. D.m.th.

113 4 1.4

3'8 2.4

2_12
4 2.2

3
"6

Késhtu, nxjerrim kété rregull:

Per te fituar thyesa té barabarta me thyesén e dhene, shumezojme si numeruesin ashtu edhe
emeéruesin me té njéjtin numer te ndryshém nga zero

Mésimdhénési/sja kérkon nga nxénésit qé vargun e mésipérm té thyesave té barabarta ta vazhdojné edhe me

6 7 1
tri thyesa t€ tjera; (ato jané: .75 dhe 5 merren nga thyesa fillestare 7, duke shumézuar numéruesin dhe

10°12
eméruesin e saj, pérkatésisht, me numrat 5, 6 dhe 7). Vargu i zgjéruar éshté:

3.4 5 6 7
6 8
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Né vazhdim, mésimdhénési/sja kérkon nga njé nxénés/e gé vargun e fundit ta shkruaj nga e kundérta:

7_6 5 4 3 2 1

4 12 10 8 6 4 2
dhe bén pyetjen se ¢'vérejmé me kété rast ? Mésimdhénési/sja, sé bashku me nxénésit, vijné né pérfundim qé
secila thyesé fitobet nga thyesa paraprake duke pjesétuar si numéruesin ashtu edbe eméruesin e saj me pjesétuesin mé
t¢ madh 1é pérbashkét té tyre (qé né kété rast éshté i barabarté me numéruesin e thyesés paraprake). D.m.th.

5 _5:5

N

_4:4 _33_ 1
6:3 2’

8:4

l 7:7 i 6:6 _

1 1 1. 4_4
4 14:7 2'12 12:6 2°10 10:5 2'8

3
"6

._
N | =

Prej kétu, nxénésit me ndihmén e mésimdhénésit/es nxjerrin kété rregull:

Per té fituar thyesa te barabarta me thyesén e dhene, pjesétojmé si numeéruesin ashtu edhe
eméruesin me té njéjtin numér qé éshté pjesétues (faktor) i numeéruesit dhe eméruesit té
thyesés sé dhéne.

Reflektimi -15 min.

Nxénésve u jepen pér té punuar ushtrimet 3, 4 b) , 5, 6. né fq. 146 dhe 147 € librit. Nxénésit punojné né
grupe dyshe me shokun/qen e bankés dhe dikutojné e ndihmojné njéri tjetrin gjaté zgjidhjes sé detyrave.
Mésimdhénési/sja i kontrollon dhe, nése ka nevojé, i udhézon ata /ato gjaté zgjidhjes sé kétyre ushtrimeve.
Nése nxénésit gabojné né plotésimin e vendeve té zbrazta, mésimdhénési/sja iu rikujton rregullat e nxjerra mé
sipér pér fitimin e thyesave té barabarta né ményré qé ata / ato t'i zbatojné pér plotésimin e vendeve té zbrazta.
Né fund, nxirren katér nxénés qé detyrat e zgjidhura né dyshe, t'i zgjidhin né tabelé. Zgjidhjet e fituara disku-
tohen nga nxénésit tjeré.

Detyré shtépie: Ushtrimet 8 dhe 9 né fq 147 té librit.
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Klasa: IV

Njésia mésimore: Kéndi. Kuptimi dhe elementet

B Rezultatet e te nxenit:

Ne fund te ores mesimore, nxenesit duhet te jene te afte te:
+ emertojne elementet e nje kendi;

+ lexojne kendet, duke shfrytezuar krahet dhe kulmin e tij
+ sjellin shembuj te kendeve nga jeta e perditshme.

Fjalét kyce: Kénd, kulm, krahé, sipérfage kéndore.
Materialet dhe burimet: Libri, fletoret e nxénésve, tabela, njé vizore, njé oré muri ose njé kompas dhe markera
(shkumésa).

Zhvillimi i mésimit
Evokimi - 5 min
Né fillim t& orés, mésimdhénési/sja kérkon nga njé nxénés qé té vizatojé njé gjysmédrejtéz né tabelé, duke

vecuar pikén e fillimit t€ saj. Pastaj nga njé nxénés getér do té kérkojé qé té vizatojé edhe njé gjysmédrejcéz
tjetér me piké fillimi po té njéjtén pikeé sikur gjysmédrejtéza e paré (fig. 1).

C

o a

Fig. 1

Pastaj, ai/ajo pyet nxénésit se ¢faré figure gjeometrike kemi vizatuar né tabelé? Shumica e nxénésve do té
pérgjigjen pozitivisht, sepse ata figurén e kéndit e kané hasur edhe né klasét mé t¢ uléta. N&é kété ményré arrihet
deri te géllimi i orés mésimore.

Realizimi i kuptimit - 35 min.

Organizimi i realizimit t& kuptimit do t& béhet pérmes pyetjeve si ¢ka e pérbén njé kénd? Cilat elemente e
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pércaktojné kéndin, duke ardhur deri te pérfundimi se:
Kéndi éshté njé figuré gieometrike e cila formohet nga unioni i dy gjysmédrejtézave me fillim té pérbashkét. Pra

2a0b=auUb

Secila prej dy gjysmédrejtézave a dhe b quhet krah i kéndit, kurse pika O quhet kulmi i kéndit.
Né kété ményré arrihet te pérfundimi se pér té pércaktuar njé kénd duhet ditur kulmin dhe dy krahét e tj.
Meqgenése unioni i bashkésive e gézon vetiné komutative (ndérrimit té vendeve), d.m.th.

Za0Ob=a Ub=>byU a= -/bOa, méimdhénési/sja shkruan se:

Za0b=2/b0Oa

Tani, duke ditur se gjysmédretjéza plotésisht pércaktohet me pikén e fillimit té saj dhe njé piké gjetér, arrihet
te pérfundimi se kéndi éshté plotésisht i pércaktuar nga kulmi dhe dy pika té cilat u takojné krahéve té kéndit
dhe simbolikisht shkruajmé ZAOB (fig. 5.62). Sipas vetisé s¢ mésipérme, kemi ZAOB = ZBOA.

Né kété ményré, mésimdhénési/sja i njofton nxénésit se ¢do kénd paraqet njé bashkési t¢ pafundme pikash té
cilat u takojné dy gjysmédrejtézave me fillim t& pérbashkét.

Pastaj kérkon qé nxénésit té vizatojné nga njé kénd né fletoret e tyre, duke kérkuar qé té specifikojné elementet.!
Né vazhdim, ai/ajo i orienton nxénésit drejt sjelljes sé shembujve té kéndeve nga jeta e pérditshme, si p.sh.

akrepat e orés, té cilét né ¢cdo moment kohor formojné njé kénd dhe kéte e demonstroj praktikisht duke lévizur
akrepat e orés né pozita té ndryshme (fig. 2).

Fig. 2

Pastaj, ai/ajo do té vizatojé disa raste té vecanta té kéndeve si: kéndin e sherirg, kéndin e drejté dhe kéndin kur

té dy krahét pérputhen (fig. 5.64).

A
v

S8
Q
Q

Q

Q
1l
o>

Fig. 3

1 Duhet patur kujdes qé té mos ngatérrojmé kéndin me masén e tij. Kéndi éshté figuré gjeometrike, qé pérbehet prej pikave, kurse
masa éshté njé numer real gé i shogérohet ¢do kéndi, natyrisht sé pari merret kéndi njési.
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Pastaj, ai/ajo kérkon nga nxénésit qé té sjellin shembuj té kéndéve t€ drejta té cilat mund ¢’i vérejné né klasé, si
kéndi ku bashkohen dy tehet e tavolinés, apo kéndi ku bashkohen dy tehe té dyshemesé sé klasés etj.

Né vazhdim, ai/ajo vizaton njé rrafsh @ né tabelé dhe njé kénd £a0b = a U b né rrafshin . Pastaj, ai/
ajo i njofton nxénésit se kéndi £ aOb, e ndané bashkésiné e pikave té rrafshit o né tri nénbashkési dy nga dy
disjunkte (nuk kané pika té pérbashkéta) (fig. 4):

pikat jashté pikat né vijén pikat brenda
vijés kéndore kéndore vijés kéndore
> b
a 0]
[0) a

Fig. 4 Fig. 5

* Bashkésiné e pikave té cilat ndodhen brenda vijés kéndore £ aOb,
* Bashkésiné e pikave té veté vijés kéndore £ aOb dhe
* Bashkésiné e pikave té cilat ndodhen jashté vijés kéndore £ aOb (fig. 4).

Ai/ajo vazhdon duke theksuar se unionin e vijés kéndore / @Ob me bashkésiné e pikave té brendshme t€ tij
e quajmé sipérfaqe kéndore (fig. 5).

A

Fig. 6

Reflektimi (5min). Nga nxénésit kérkohet qé t€ emértojné té gjitha kéndet e mundshme nga figura 6 , duke
theksuar kulmin dhe krahét e secilit kénd.
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Klasa: V

Njésia mésimore: Pozita reciproke e drejtézés dhe rrethit

M Rezultatet e te nxenit:

Ne fund te ores mesimore, nxenesit duhet te jene te afte te:

+  perkufizojné rrethin,

+ identifikojne elementet e ndryshme te rrethit, si gendren, rrezen, korden dhe
sekanten e tij,

+ dallojne pozitat reciporke te drejtezes dhe rrethit ne varesi te largeses gendrore
te drejtezes ndaj rrethit,

+ konstruktojne tangjenten e rrethit ne nje pike te tij.

Fjalét kyce: Rreth, rreze e rrethit, kordé, largesé gendrore e drejtézés ndaj rrethit, tangjenté, sekanté.

Materialet dhe burimet: Libri, fletoret e nxénésve, tabela, njé shkop, njé gozhdg, kompasi, njé unazé, njé lupé,
etj.

Zhvillimi i mesimit
Evokimi - 10 min
Mésimdhénési/sja ka ngulur njé gozhdé né njérin skaj t& njé shkopi dhe né skajin tjetér ka lidhur njé shkumés.

Ai/ajo kérkon qé njé nxénés t¢ mbajé gozhdén né njé piké t& dyshemesé sé klasés, ndérsa njé nxénés tjetér me
shkumésin e lidhur né skajin tjetér té shkopit t€ vizatojé né dysheme njé vijé t& mbyllur.

Ai/ajo pyet nxénésit:
*  Cila figuré gjeometrike éshté fituar?
*  Siquhet pika né ¢ cilén ka qené e vendosur gozhda?
*  Cka paraqget gjatésia e shkopit né kété rast?
*  Cfaré mund té thuhet pér largésiné e pikave té rrethit nga qendra e ij?
*  Simund té vizatohet njé rreth?
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Pérgjigjet e nxénésve ndihmojné mésimdhénésin/sen qé bashké me ta té arrijné deri te pérkufizimi i rrethit,
gendrés dhe rrezes sé tij. Mé pas, mésimdhénési/sja kérkon qé nxénésit t€ identifikojné objekte t& ndryshme
nga jeta t€ cilat kané formén e rrethit, si p.sh. unaza, timoni i automjeteve, rrotét e bicikletés, rrathét e lojrave
olimpike, rrathét qé krijohen kur hudhet njé objekt i vogél né ujé, korniza e syzeve té markés Lenon, korniza
e lupés, etj.

Realizimi i kuptimit - 30 min

Kérkohet qé nxénésit té vizatojné me anén e kompasit njé rreth né fletoret e tyre. Né té njéjtén kohé
mésimdhénési/sja e vizaton njé rreth né tabelé. Mé pas, nxénésit do té vizatojné njé rreze té rrethit dhe njé
segment qé bashkon cfaré dy pika té tij. Mésimdhénési/sja mund t€ shfrytézojé rastin pér té sqaruar konceptin
e kordés dhe t¢ diametrit té rrethit.

Ai/ajo pyet nxénésit:

*  Cfaré lidhshmérie ekziston ndérmjet rrezes dhe diametrit té rrethit? ,'*

Pas dhénies sé pérgjigjes, mésimdhénési/sja vizaton né tabelé njé drejtéz prané rrethit dhe sqaron konceptin e
largesés qendrore té drejtézés ndaj rrethit.

Mésimdhénési/sja kérkon qé nxénésit té vizatojné tre rrathé né fletoret e tyre dhe tri drejtéza né ményré gé:
*  drejtéza e paré t€ keté dy pika t€ pérbashkéta me rrethin e parg,
* drejtéza e dyté t€ keté njé piké té pérbashkéta me rrethin e dytg,
*  drejtéza e treté t€ mos keté asnjé piké té pérbashkét me rrethin e treté.

i

P

1(O,9)Ns={A,B}, O,)Nt={T}. 109Nt=d.

Ndérkohé mésimdhénési/sja vizaton rrathét dhe drejtézat né tabelé. Nxénésit do té pérgjigjen né pyetjen:

* A ka mundési g€ njé rreth t€ keté mé shumé se dy pika t& pérbashkéta me njé drejtéz?

NE secilén nga tri pozitat e mésipérme, nxénésit me anén e trekéndéshit kénddrejté do té vizatojné nga secila
gendér e rrethit segmentin normal né drejtézén pérkatése. Mé pas, ata né grupe do té diskutojné raportin gé
ekziston né mes té largesés qendrore t€ drejtézés dhe rrezes pér secilin nga tri rastet e mésipérme.

Pérfaqésuesi i njé grupi do té vizatojé segmentin normal nga qendra e rrethit té paré né drejtéz dhe do té shénoj
lidhjen qé ekziston né mes té largesés dhe rrezes sé rrethit, pra d < r . Mésimdhénési/sja sqaron se drejtéza s
quhet sekanté e rrethit. Njé nxénés i njé grupi tjetér do té vizatojé segmentin normal nga qendra e rrethit té
dyté né drejtéz dhe do té shénoj relacionin qé bén lidhjen ndérmjet largesés dhe rrezes sé rrethit, prad = r.
Mésimdhénési/sja sqaron se drejtéza t quhet tangjenté e rrethit. E njéjta proceduré pérséritet pér rastin e treté.
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Kérkohet gé nxénésit € lexojné shembullin 5 né fagen 43 t€ librit, né ¢
cilin pérshkruhet ményra e konstruktimit té tangjentés sé rrethit né njé
pikeé té tij. Ata mé pas sé bashku né grup do té vizatojné njé rreth dhe do té
konstruktojné tangjetén nga njé piké e ¢farédoshme.

Reflektimi — 5 min

Derisa nxénésit lexojné shembullin, mésimdhénési/sja vizaton né tabelén e klasés tabelén e méposhtme. Mé
pas kérkon qé nxénésit té plotésojné dy rreshtat e tjeré.

POZITA ERRETHIT SHENIMI ME ANEN RELACIONI EMERTIMI PER
e E SIMBOLEVE ~ NDERMJET d DHE:r  DREJTEZEN

{ - 1(OpNs={A,B} d<r -

Né fund nxénésit hapin adresén né internet

http://yteach.com/page.php/resources/vieé¢_all?2id=mutual position line circle tangent centre origin
radius t dhe vérejné edhe njéheré pozitén reciporoke té rrethit dhe drejtézés. Ata shikojné paraqitjen dhe
dégjojné materialin né Gjuhén Angleze, gjé e cila i ndihmon ata té pérforcojné edhe té kuptuarit né kété gjuhé.

Mésimdhénési/sja kérkon qé njé grup i nxénésve té kapin duart ndérmjet veti dhe té formojné njé rreth para
klasés, ndérsa njé grup tjetér té kapin duart ndérmjet veti dhe té formojné njé drejtéz. Grupi i nxénésve qé ka
formuar drejtézén do té lévizé ashtu qé té paragesin tri pozitat e mundshme té rrethit dhe t& drejeézés.

Né fund mésimdhénési/sja i késhillon nxénésit:

M Mbani né mend

Drejteza dhe rrethi mund té kené me sé shumti dy pika té perbashkéta.

Detyré shtépie: Pér puné t€ pavarur nxénésit do té zgjidhin detyrén 6 nga libri i matematikés pér klasén e V.

Reflektimi nga pérvoja: Aktivitetet e planifikuara mundésojné pérfshirjen e t€ gjithé nxénésve né procesin e té
nxénit. Vizatimi i rrathéve, identifikimi i objekteve né formén e rrethit, si dhe plotésimi i tabelés mundésojné
pérfshirjen e nxénésve qé kané véshtirési né té nxéné, ndérsa pérgjigjet né pyetjet dhe konstruktimi i tangjetés
sé rrethit né njé piké té tij do t& sfidojé nxénésit e talentuar. Né anén tjetér, aktiviteti praktik né fazén e
evokimit dhe né reflektim mundésojné vizualizimin e njohurive t& prezantuara. Vizualizimi i realizuar pérmes
pjesémarrjes aktive té nxénésve né aktivitet éshté shumé i réndésishém, sepse paraqet formén mé té qéndrueshme
té pérfitimit t€ njohurive nga ana e nxénésve.
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Pérzgjedhja e aktiviteteve pér kété njési mésimore éshté béré me géllim qé te nxénésit té zhvillohen aftésité e kra-
hasimit dhe analizés sé rasteve t&¢ mundshme. Né vecanti, tabela e fundit ofron mundési qé nxénésit té sistemojné
né ményré té duhur informacionin e fituar. Ndérsa, formimi i tri rasteve t¢ mundshme té pozités sé drejtézés dhe
rrethit me anén e lidhjes sé duarve ndérmjet nxénésve éshté njé aktivitet i kéndshém, i lehté dhe shumé kreativ, i
cili né ményré jashtézakonisht té thjeshté ndihmon nxénésit né pérvetésimin e njohurive té prezantuara.
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Klasa: V

Njésia mésimore: Prerja e bashkésive.

Rezultatet e té nxénit: Né fund té orés, nxénésit duhet té jené t€ afté té:

+ dallojné (duke hijezuar ose ngjyrosur) prerjen e dy (ose mé shumé) bashkésive
te dheéna me diagramin e Venit.

+ gjejné prerjen e dy (ose mé shume) bashkeésive té dhéna me emértimin e
elementeve té tyre.

+  zbatojné prerjen e bashkésive né gjetjen e bashkésisé sé zgjidhjeve té dy (ose
mé shumg) inekuacioneve.

Fjalét kyce: bashkési, element, nénbashkési, prerja e bashkésive, bashkésia e zbrazét.

Materialet dhe burimet: Libri, fletorja e punés, fletoret e nxénésve, tabela .

Zhvillimi i ores
Evokimi - 10 min.

Mésimdhénési/sja pas kontrollimit t& detyrave té shtépisé (né lidhje me mésimin paraprak - nénbashkésité),
pér té pérséritur dhe rikujtuar mésimin e kaluar, vizaton diagramin e méposhtém t€ Venit dhe nxénésve ua
bén kéto pyetje:

ee feo
* Cilét jané elementet e bashkésisé B ? ( Pérgjigja: a, b, ¢, d)

*  Sie shénojmé kété fake? (Pérgjigja: a€B, beB, ceB, deB)

* A takojné elementet e, f, g bashkésisé B? (Pérgjigja: jo). ge
*  Sie shénojmé kété fake? (Pérgjigja: e¢B, f¢B, geB). B

* Cilét jané elementet e bashkésisé A? (Pérgjigja:a,b,c,d,e,f,g) A

e Cvéreni? ¢ themi me kété rast? (Pérgjigja: Cdo element i bashkésisé A éshté element i bashkésisé B;
B éshté nénbashkési e bashkésisé A).
*  Sie shénojmé kété fake? (Pérgjigja: B < A).

Mésimdhénési/sja nga nxénési/ja qé e jep pérgjigjen e sakté né pyetjet e mésipérme kérkon qé até pérgjigje
t'a shénojé né tabelé.

Realizimi i kuptimit - 20 min.
Zgjidhen detyrat 1 dhe 2 né fq. 18 t€ librit. Pér zgjidhjen e detyrés 1 mésimdhénési/sja kérkon nga nxénésit/

et qé bashkésité A dhe B té dhéna me diagramin e Venit €1 shkruajné me anén e elementeve t€ tyre. Kéte e
arrin me anén e pyetjeve:
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*  Cilét jané elementet e bashkésisé A?
*  Cilét jané elementet e bashkésisé B ?

Nxénésin/en qé jep pérgjigjen e sakté : 6, 8,2, 4, a, ¢, f, g , pérkatésisht, 2,4, a, ¢, 1, ¢, 3, d (radhitja nuk ka
réndési), e nxjerr né tabelé qé t& shénoj bashkésiné A pérkatésisht B, me ato elemente; nxénési/ja do t€ shénojé:

A: {da [’ﬁg,' 294) 6> 8}) B: {ﬂ, [5 daea 1>2> 35 4}

(Ndonése rradha e elementeve né shénimin e bashkésisé nuk éshté e réndésishme, pér shkaqe estetike,
mésimdhénési/sja e késhillon nxénésin/en qé sé pari té shénoj shkronjat né radhén e tyre alfabetike e pastaj
numrat nga mé i vogli deri t& mé i madhi).

Pas késaj, mésimdhénési/sja bén pyetjen:

* Cilét jané t€ gjitha elementet e pérbashkéta té bashkésive A dhe B?

Pasi qé nxénésit do té shikojné diagramin e Venit si dhe shénimet e mésipérme té bashkésive A dhe B, pa
véshtirési, do t¢ konstatojné qé a, ¢, 2, 4 jané elementet e pérbashkét t& bashkésive A dhe B.

B Mésimdhénési/sja do té pérfundoj:

Bashkesia e té gjitha elementeve té perbashket té bashkesive A dhe B quhet
prerje e bashkésive A dhe B dhe shénohet me A m B.

Prandaj, nga shembulli i mésipérm, pérfundojmé q&: AN B = {a, ¢, 2,4}.

Mésimdhénési/sja kérkon nga nxénésit qé té gjyrosin me t€ verdhé (hijezojné) pjesén e diagramit té Venit
qé paraget prerjen A N B t€ bashkésive A dhe B (né figurén e dyté té mésipérme), dhe kérkon nga nxénésit
qé té tregojné se cila éhté vetia e pérbashkét (karakterizuese) e elementeve té bashkésisé A M B. Pasi qé té
merr pérgjigjen gé: elementet e prerjes A N B jané elementet qé i takojné bashkésisé A dhe bashkésisé B,
mésimdhénési/sja e shénon kété fake me

ANB={x: x€ A4 dhe x €B}.

Né vazhdim, nga nxénésit/et kékohet qé bashkésité A = {2, 3, 4, 5} dhe B = {a, b, ¢, d} ¢i paraqesin me
diagramin e Venit dhe t€ gjejné prerjen e tyre (shembulli 4, £q.19). Nxénésit/et duhet té vérejné gé bashkésité
e tilla nuk kané elemente té pérbashkéta, prandaj prerja e tyre &shté bashkési e zbrazét, fakt ky qé shénohet
me ANB=0.
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Mésimdhénési/sja konstaton qé:

Dy bashkesi A dhe B gé nuk kané elemente te perbashketa, d.m.th. té tilla ge
A N B = &, quhen bashkeési disjunkte (joprerése)

Q& nxénésit/et té zbatojné prerjen e bashkésive, kérkohet nga ata té gjejné bashkésiné e zgjidhjeve té pér-
bashkéta té inekuacioneve x < 7 dhe 4 < x < 10 (krahasoni me shembullin 3, fq. 18). Pér té realizuar kété
qéllim, mésimdhénési/sja pyet nxénésit:

1. Cilat jané zgjidhjet e inekuacionit x < 7?2 (Duke sqaruar, nése éhté e nevojshme, qé zgjidhje té atij
inekuacioni jané té gjithé numrat (natyroré) mé té vegjél ose té barabarté me 7, nga nxénésit duhet té nxjerré
pérgjigjen e sakeé : 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7). Nxjerr njé nxénés né tabelé dhe kérkon nga ai t€ shénojé me A bashkésiné
e zgjidhjeve té inekuacionit x < 7, d.m.th,

A=1{1,2,3,45,6,7}.

2. Ngjashém veprohet edhe me zgjidhjet e inekuacionit (t€ dyfisht€) 4 < x < 9. Njé nxénés/e tjetér do té shénoj
né tabelé bashkésiné B té zgjidhjeve té kétij inekuacioni:

B={4,5,6,7,8,9}.

3. Mésimdhénési/sja pyet né vazhdim: Cilat jané zgjidhjet e pérbashkéta té inekuacioneve t& dhéna? Duhet
té marré pérgjigjen se ato jané elementet e pérbashkéta té bashkésive A dhe B, d.m.th. elementet e bashkésisé
AN B, késhtu qé,

ANB=1{1,2,3,4,506,7} N {4,5,6,7,8,9}= {4,5,6,7}

éshté bashkésia e zgjidhjeve té pérbashkéta té inekuacioneve té dhéna.
Reflektimi -15 min.

Né ményré qé té pérforcohen njohurité e fituara né fazén e méparshme té orés, nxénésit ndahen né tri grupe
dhe nga
- grupi i paré kérkohet té zgjidhé detyrén 2 , fq. 18 (t€ gjejé bashkésiné e t€ gjithé pjesétuesve té pér-
bashkét té numrave 18 dhe 24);
- grupi i dyté kérkohet t€ zgjidhé detyrén 5, fq.19 (€ gjejé prerjen e tri bashkésive A = {1, 2, 3, 4, 6}, B
=1{2, 4,6, 8} dhe C={0, 2, 4,7, 10}).
- grupi i treté kérkohet té zgjidhé detyrén 6 né fq. 19 (i€ tregojné se ¢ka paragesin pjesét e ngjyrosura
me té verdhé né katér diagramet e Venit).

Nxénésit lihen té punojné né grup, duke u konsulltuar né mes veti, 6-8 minuta. Né ndérkohé, mésimdhénési/sja
i kontrollon dhe, né rast nevoje, i késhillon ata se si té vijné deri te zgjidhja e drejté e detyrave. Mé pas, pérfaqésuesi
i secilit grup, paraqet zgjidhjen e fituar, duke e shénuar até né tabelé. Zgjidhjet e tilla diskutohen edhe nga nxénésit
e grupeve té ndryshme.

Detyré shtépie: Ushtrimet 7 né fq. 19 té librit si dhe ushtrimi 2 né fq.12 t€ fletores s& punés.
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Njé model testi pér vlerésimin e njohurive té nxénésve pér kapitullin

Thyesat

MATEMATIKA

Klasa e pesté

Test pérmbledhés pér thyesat

Emri dhe mbiemri: Koha e punés: 45 min

Klasa: Numiri i pikéve: 20
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1. Renditni fjalét né fjali

a

e formés, ku @ dhe &, numrat, jané, ¢ natyroré, numra, thyesa, i quajmé.
b

2

3

2. Numérues i thyesés

3

e figurés sé dhéné

3. Ngjyrosni

4. Eshté dhéné segmenti AB me gjatési 6 cm. Vizatoni segmentin me gjatési sa:

A B

Vizatoni segmentin me gjatési sa:

1
a) — e segmentit AB,
2
2
b) g e segmentit AB,
) g e segmentit AB,

5
d) g e segmentit AB,

éshté numri , ndérsa eméruesi i saj éshté numri

(1 pike)

(1 pike)

(1 pikeé)

(2 pike)
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5. Pér té fituar njé thyesé té barabarté me thyesén e dhéné duhet

té ndryshém nga zeroja.
(2 piké)

6. N€ anén e majté jané dhéné disa thyesa. Shoqgéroni ato me thyesat né anén e djathté qé kané té njéjeén vleré.

a) E E
3 D 18
4 14
b) g 2 21
9 1
© 721 33
> 3
R Y7
(2pike)
. . . . .18
7. Cila nga shumat e méposhtme &éshté e barabarté me thyesén —?
a) 6 36 3
7° b 4 ©) g
(1 pike)
8. Duke njehsuar plotésoni tabelén.
njé e ploté
e
njé e ploté
(6 pike)
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Kryeni veprimet me thyesa:

5 1
—t—=— —_—t—=—
g8 8 12 8
Y Sa=— P51
6 6 12 8
(4 piké)
Legjenda e testit: Rezultati i pikéve té grumbulluara:
PIKET E FITUARA NOTA
0-9 1
10-1 2
12-15 3
16 - 18 4
19 - 20 5
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